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LUSITANiE JUVENTUTI . 

NUllus , credo , veftrum jam eft , qui ed 
tempeftate , & locorum diftantia , qua 
vivimus , & poft illas bumanarum 
rerum viciffitudines , quarum vos teftes fui- 
ftis , mea bac vobis e longinquis adeo regio- 
nibus dirigenda , veftrique gratia in lucem 
publicam emittenda effe fperarct. At laborem 
hunc meum , ut ipfi fcitis, dum inter vos in 
Lufitania, communi olim nobis patria , vive- 
rem, ut vobis unice inferVirem ^ mente con- 
cepi , perficere fum dggrcffus , ad umbilicum 
perduxi , vobifque tandem non ambiguis Ver- 
bis annuntiavi . Eft adbuc in me primus il- 
ie meus erga vos amor , nibilque de priftino 
illo afecfu , & veftrum omnium exiftimatio* 
ne remifi hacfenus . Ne igitur , quafo , rhire- 
mini , fi mea ego in vos bencvolentia morem 
gcrcns , ut intcrpofitam utcumque fidem libe- 
rarem, compofitam inter vos Vbilofopbiam , 
vobis dedicem , & e remoiis adeo locis re- 
mittam . Gratam eam vobis olim futuram , du- 
bitare mihi per veftram erga me benevoleh- 
tiam non licebat . Quid modo in tanta rerum 
mutatione crederc oporteat , eventus docebit . 
Duo fa/tem vobis , quce indubia funt , fuade- 
re poterunt , quod Pbilofophico boc ego opere 
non levitcr vos demereri , & fperare poffcm , 
& fe fds eft dicere , deberem ; i 6 . /iVrt 
datus mihi a naiura genius , potioraque mea , 
magis affidua ftudia in aliis fcientiis , & 
artibus impenderJntur , ut vos ipfi , qui me 
Conimbric<t noftis , non ignoratis , n; inftru- 
Bioni tamen veftnc in jcientiis naturalibus 
infervirem , non exiguam ftudiorum meorum 
pjrtembifce facuHaiibus confecrarem : i°.quod 
nullis ego laboribus , aut curis parcerem , ut 
opus non inutile vobis offerrem , CT maghum 
JJlnm, quem in vobis agnofcebam , ergafcien* 
tiam naturalem , & nuperdm philofophiam 
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tmorem ulterius promoz>erem : quod fi hac */- 
timanon fim affecutus , id totum imbecillitati , 
& tenuitati mea rcfcrendum exiftimate . 

Diuturna ego expericntia , & multarum 
gentium commercio edocfus compertum illud 
babeo , quod incredibilc vidcri pojfet , in tan- 
ta librorum Pbi lofopbicorum varietate , & 
multitudine , quibus bac cetate fruimur , wo* 
parum ai/)j*<; defudare , <27* laborare bujus 
facultatis f rofejfores , <2r ftudiofos tyrones , j/f 
prijifi Pbilofopbiam ordinare , <ir tradere , 
fecundi vero eam intelligere , <£r edifcere , 
prafcripto addxfcenda philofophi* tempore 
poffmt . I</ f */<*># apprime fcio , e?£ maximam 
fcilicet argumenti difftcultatem , (ir extcnfio- 
nem , plurimifque aliis de caufis , <r;;«/.r 
frocedentibus propria obfervatione cognofe- 
tis , jfcri i>/# , »1 adolefcentes in pbilo- 
fopbia fatis inftrueli evadant , yj Philojopbi- 
cum ftadium abfolverunt , *//W j»*7ffi , 
CST memoriae mandaverint , prater ea , <r 
magiftro diclata acceperunt . Qualefcumquc 
tamen fint bujufce rei caufce , /<*/// cow- 
f»n»r /bor malum vos etiam tangat , f/*J» 
fWlW I» dedtcato boc vobis opere fcribendo 
fcopum , ^7* /frifJ» propofui , quidquid in 
Pbilofopbia , <*r Vcteres , <£r Reccntiores Pbi- 
lofopbi obfervatione ^ & fcitu dignum excogi- 
tarunt , aut repererunt ; & quidquidetiam mi m 
bi de hifce rebus fedulo cogitanii in men- 
tem venit non improbabile , ad captum vc- 
ftrum accommodarem , & *vobis ita difpone- 
rem , ut pro ratione ftudforum vefirorum ea 
omnia tribus annis , quos Philojopbia edi- 
fcendx ut plurimum impenilitis jCommode com~ 
prebendcrevaleatis . Habefe igitur& opcris to- 
tius ideam ,& diftributioncsn , qu* mibi quidem 
aptior), vobis ve>'Q accommodatior effe vidctur . 

Opus integrum novem parvis volumini- 
lus comprebendo , CT diftribuo ; ex quibus 
priora jaltem duo in primo , tres alii "* 
jccundo, ccctcri , gjyj fuperfunt y in tertio anno 
vqs tcncre , a vobifjue c%mprchendi com^ 
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mode poffunt , & debent ; a vobis , in- 
, /ri* f'fj intcr vos , far <ir rit- 
fAiffl />©//<>»* , CJr tf«/tfJ frcquentant, fcicntia- 
rumpotius amore ducfi , quam ut otiofc , jucun* 
de , inutilitcr , pcriculofc tcmpus terant , eir 
poyfra /wfrr /*ox /*//o nomine Philo- 

fopbi , CiT Philofopbi* docfores falutentur. 

Habctis in primo boc *volumine Elemcnta l ' n ** m * n 
GcomctridC , CT Hiftoricc Pmhjophicce Syno- Ei cmen ca & 
/>///** : ^x/o /;w/</ conjunxi , ro ^ho^ Hift. Phi- 

utrumque fit introducfio quadam , rfirt pro- lofoph. 
logomenon ad Pbiiofopbiam neceffarium , 
grr**i' Phiiofopho , /*//or , prorjus fujfi- 
ciens ; ## rx adjuncfis fuis in locis prafa- 
tionibus , r# to//«j operis decurfu edo- 
ceri poteritis . Haec autem duo , w/ Lo- 
fn */frro 'volumine content* pramit- 
ti , ttf/ yfo«/, r«w jV/tf r**r* primum an- 
num a uobis addifci pojfunt , CT . 

Alterum Volumen a uobis etiam in priori ••VoImho 
anno dcvorandum,univerjam continet Logicam , Jr°| '" q c " 
univerjale fcilicct illud omnium fcientiarum tanc ^ ^ 
Organum , humanum intelleftum per> om- Criiica . 

femper dirigtt , ^T* manuducit , r«>» 
<*rfr Criticx , regulas etiam nobis tra- 

dit , quibus in fcientiis , artibus univcr- 
fis , ffi omnibufque aliis , f« humano 

Commercio* & totius vitar decurfu occurrere 
poffunt , w»^ a falfo , crrfa <*o incertis 
dignofccre , <*r prudentcr nos gerere valea- 
mus . Pbilofophi/tm hanc Rationalcm ita ex~ 
ponere , CT tradere fludui , «f r* p*r- 
te inutiles omnes fubtilitates , quar in Lo- 
gicam irrepferant , eamque horridam effecc* 
rant , pcnitus refecarem ; ex alia vero plu- 
rimas regulas in arte Critica fuperaddidi , 
quibus humana ratio rcfte , frudenter , 
humane gubemetur . Piurima igitur de bu* 
mana facnltate cognofcendi , <sfc ideis , ftt- 
r*>» natura , prjncipio, y origine , gradibus , 
veritatc , certitudine , evidcntia ; nrr- 
ilf , <^ humanis cognitionibus , propofitio- 
nibus , difcurfu , earumque regulis , & muh 
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lipiici ordine , probabititate , obfcitritate , 
de reclo fenfuum ufu \ de errore , feu falfi- 
tate , demonfiratione , Criterio ueritatis , fcien- 
tiarum ideis , tT divifione , de fide , cjuique 
regulis , <ir praciicis Criticar legibus expo;:o ; 
CT ubi locus , C7" argumentum pofiulat , neceffa- 
riis annotationibus , exemplis illuftro . 
j.Volumen Tyroni Philofopho in Geometricis jam, Lo- 
FhyfK* ffVfr , & Hiftoria Philofopbica infirucio fe- 
G<ncraJis quentia tria , alterius anni argumentum , 
univcrfa- p ro po n o . J* pr//»o Pbjfic* 'voluminc , poyf 
•te gcneralem prccfaiionem toti Pbyfic* prarmif- 
p,ta ' /tfw , primam Phvfic* generalis partem pltt- 
rimis leciionibus difiributam habetis : & pri- 
mo quidem de Phiiofopbia , & Pbyficx im- 
primis notione , objeclo , methodo , & regu- 
iis pbilo opbandi , de corporum notione, & 
exifientia agitur ; tum corporis naturam , 
prima eorum eiementa , principia t & com- 
pofitionem perfcrutando per anaivfim rationa- 
lem aliquibus leelionibus inveftigamus . H.c 
qwdem jejuna admodum videri vobis po- 
terunt , quia fcilicet de ifs agimus , quae 
foli Deo cognita funt ; in iis tamen injucun- 
dum non erit , hrevibus periodis omnium 
philofopborum , hoc eft . fpiritus humani de- 
iiria , opiniones , aut Svfiemata legere , <& 
phtenomenis aliquot fparjtm notatis nofiram 
etiam mentem exponere , £r reconditum , 
aridumque argumentttm ornare • Deinceps 
uero in p r uribus lecfionibus fpatium , tem- 
pus , corporum attributa , magni uJincm , di- 
'vifibilitatem , inertiam , generaies naturar 
teges , naturam , & cauffas motuttm , varias 
eorum fpecies , direefum , reflexum , refra- 
efum , *vircs , elafiicitatem , mollitiem , 
fnciionem , Cir tf/id wWj exhibeo ; 

Omnia autem hxc interpofitis paffim , C7 r*- 
/? olitis pbrnomenis , pturimifque aiiis ad bifio- 
tiam naturaiem fpcciantibus , & 
captui njefiro accommodata reddere conamur . 
4 Volumen Reliqua generatis Pbvficar capita 9 mechani- 
FhYfic* Ctftf* Pbyfi:am , Staticam , <iT Centrobaricam 



Digitized by Google 



• 



Pbificam involumine fecundo Phyfica . operu gtaerilli 
quarU ofendetis . Uberrima hic egovobis , <2r '•liq«»<»- 
facundiffima plurimarumartium, & cognitio- ^anic.m 
«ifw tf^ T;if*>» uttltum prtnctpta , & fontes phvficam, 
tf/OT*o, amarnijjima plurima in dies nobis Scaucam/ 
mnibus occurrentia expono; celeberrimam de *Ccntro. 
wrf 0» vivarum differtatiomm , wrx rcnfra- baricim 
Us , gravitatis theoriam , £7* uberrimos effe- * h yfa* m - 
Bus , corporum afcendentium , defcendentium , 
tfjtf projfcforum theoriam , phccnomena , 0* /c£f r 
fafrtf atmofphttram noftram , aut fpatium va- 
cuum , generale Mechanic* principium , £7" wa- 
chinas fimpliciores inde deductas , arquiiibrium, 
fufientationem , lapfum fclidorum corporum , 
C7* phccnomena ex totfontibus derivata late exp(h 
no . TandemquzHydroftaticam Phyficam , foc rjf, 
ftutdorum notioncw*,naturam, prejftoncm , rcfi- 
ficntiam , gr/in/fcf/^x fpecificas , aquilibriafoli- 
dorum intra fluida , immerfiones , motum , fu- 
fientationem , & pba>nomena bis argumentis af- 
finia , humanum intellccfum alliciunt . 

Volumen quintum, Pbyfica- tcrtium , ^/ro-^ 1 ™ 1 *" 
nomiam Phyficam , ro£ r// , fof**» univer- , dI° 

, mtrabilc Dct Omntpotentts opus , CT* lica 
fphccram Mundi , C7* quidqu f d Phyficum de 
afiris , *r Caleftibus rcbus obfcrvamus , ciT" d£wo- 
fcimus , vobis exponet . Porro mirabile hocfpe- 
Bacuium ,& liber mortalium oculis femper aper 
1us f & phxnomenailla , quccbac parte cxponi- 
mus , if a « </ /«/ contemplaticnem , cognitio- 
nem rapiunt mentem , «f f/> homines litteris 
deditos , f«f A«*r ftudia a fe ignorari patian- 
tur, fatis mirari non p^ffim . Phyficam parti- 
cularem , £or ry? , peculiares mundi partes , f or- 
pora , (Fcorporum pbarnomena aggreffurus , in- 
tegrum corporum Syftcma , & dcfcriptionem prcc- 
mittere debebam . Hujufce partis ideam non 
melius , i/ww adjuncla illic prafatione , tfr- 
gumcnti leciione comparare vobis poteritis . 

generali rerum fyftcmate , (ir Caleftium^^^^l 
corporum explicatione ad noftrum globum dc- phf a ^c3eo^ 
/tt»Jo , <jr Gccgraphiam , </ty«f Hydrogra- g ra phid 
ipMr» Pbyficam vobis in fexto Volumine le- Phvfica, 
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gendas propono . Si eorttm nominum fignifica- 
tioncm , & idcam tcnetis , opus non erit , ut 
hujufce argumenti amplitu ii nem , amcenita- 
tem , & curiofitatcm vobis commendem . ld 
unum dicere Jatis erit , una vos hac in parte 
lecluros expofitam\marium vjfiitatem > profun- 
ditatem , motus , fluxum , CT refluxum , faljedi- 
nem , lacuum , &fontium originem , & peculia- 
ria phaenomena , wram magmtudinem Terra? , 
globum mathematice , <ir />/>yyfrr <row/i- 
deratum , /joc , hngitudinem , latitudi- 
ncm geographicas ^climata , , cir 

omnia Geograpbi* ph^nomena , ftrucluram 
terra , montium & conchilium in mcditer* 
raneis exiflentium originem , metallorum na- 
turam , C7* fimilia plurima , <7«<r magnam 
partem hiftorice naturalis componunt . 
? .Volumen Dao infignia globi terreftris corpora , 
Pyrote Elemcnta vulgo nuncupata , l£///x fcilicct 
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chma, ds ^ r feptim* partis objeclum efficiunt . 

. , ph yft f£/wj Elementaris > tfnar fj»/>j*ri »<r- 

fir/. X 1 quaiiter producatur , <_7 appareat , 



nutriatur , fuffocetur , 404 ratione difunda- 
tur , <ir yft pr/ ow»m />>r ^/o^w dijperfus , 
Tjar/a /^n/V pb<enomena 9 effcSus , w'm , CT 
frigoris naturam , tftyu* Criterium , /<r/i f£er- 
mofcopia : plurimas aeris Elementaris pro- 
prietates , multiplicja phfnomcna , f7/i«/ tfi 
manam vitam neceffitatem , macbinas ab aeris 
gravitJte , <£r elaterio pendentes, aerem prout 
atmojpbjcram noftram componit . proinde 
omma illa phrnomena , mirabilia , curiofa , 
Cir 4/»^tf , 40^ aVf* , nocluque in aere obfer- 
vamus^ bac in parte deprebendetis . 
i.VoluBK?- UliimaPbyficxpars odavoVolumine compre- 
f hyficaVi- /V*/* quidquid ad vegetantia , (Sr (enfitiva perti- 
vcntium. net\ n-)tioncm fcilicet viventium , naturam >ori- 
gincm , propagationem , /o//tf , frudus , fpecies 
aliquas , CT analyfim plantarum expcndct : dt- 
fputationcs deinde illas famofas de brutorum 
animabus , or/f* , orjginc ; bumani corporis ana- 
tomen , fanptinis circulationem , rcfpirationem , 
funclioicsfenfuum, &binc Opticam Pbyficam , 
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fa qutt tot mirabilia pheenomena exponuntur 9 
Pbyjicam Lucis , Colorum , & innumcra alia 
ad bas difputationc i , corpufque, (? humanam 
animam Jpcdantia contintt t quorum ignora- 
tiq ratiocinantcm homincm pcnitus dcdccct . 

Uliimum tandcm Volumcn Pncumaticam .Volumcn * 
fcu partcm Philofophia? dc fpiritibus Merhaphy- 
tantcm , alio nominc , Mctaphyficam ^ca- {* Ci > Kc *' ' 
/fw , Idcalcm nuncupatam continet ; pi p hi ?*~ 
dc Dco , illiufquc notionc , cxiflentia , | 0 f 0 phi;r " 
C7* attributis agitur , quantum Philojophia Moraln 
limitcs patiuntur ; fn>w *vero dc <Amma hu- Eiemenca , 
mana , cjus commercio cum Corpor e , & li- 
bcrtatc ; de infintto , poffibili , ncccffario , 
contingcnti , impoffibili , (2r <fc <x/i7j fimili- 
bus . Coronidis tandem loco brcvijfima Phi- 
lofophia moralis tlcmcnta opus totum con- 
c.udcnt . ^ 

intcgrum , abfolutumque philofophiee cur- 
fum { opus fcilicct , i» <7« o *i cxitum perdu- 
ccndo , y? 'vcrum nobis fatear , Adolefcentcs 
optimi , rfcl animum defpondi , 7/<o* 
fuerant a me confcripta non femel igni man- 
darc decrcverim. Nam mathcmaticas quam- 
*vis ego difciplinas , hifloriam naturalem , &• 
Philojcphiam non parum fcmper amarem , £r 
pro tcnuitmte mca colcrcm , aliaque parte 
a libris fere numquam , nifi inuitus reccdam ' x 
ea tamen eft rerum difficultas , immenfaque 
fcre argumenti extenfio , ea rerum eruditio , 
tantce , & tales difciplinec in eo requirun- 
**r , qui Philofophiam hodie fcribere 'vciit ,, 
ut animum quemcumquc , audaciam , & fcri- 
bendi pruritum hebetare , & frangere pojftnt . 
Eos igitur philofophos , a ut fciolos ( qui pluri- 
mi funt ) fatis mirari non poteritis , qui 
cum fcre omnia modo indicata, & tot pra- 
terea mathcmaticos tracfatus , philofophiec 
prarcquifitos , aut eam componcntes , tot hi- 
ftorice naturalis monumcnta , & innumcra 
Pbi/ofophorum tum Veterum , tum \\ccentio- 
rum Jyftemata ignorent , nihilominus tamen 
**ll<> ncgotio fcicntiam naturalem a fe con- 

fcri- 
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fcribendam fore , audaeis ipiorahtia? ttno in 
triviis dicfitant . Hi funt Heroes illi Domirti 
Cervantes , qmi licet ne cbartam quidem geo- 
graphicam viderint umquam, mentali tamen 
idearum confliEtu intra pojfmeridianam bo- 
ram miile gigantrs , & pralia , totumquc 
^omanum , aut Turcicum imperium deoel- 
iant . Sed quid ego ad infecfandum bujuf- 
ynodi pbtlofopbos abripi mentes veftras diu* 
tius finam, cum ad rem potius noftram illas 
uhimo convertere necejfe fitf 

Data bacfenus pbilofophiae diftributio , & li- 
brorum divifio ftudendi methodum folummodo 
fpecfant ; in opere enim ipfo ordinando rationa* 
iem pbilofopbiam duplici volumine compreben- 
fama reliquis omnibus feparavi , ut duo ve- 
luti corpora cfftci videantur . 

Habetis igtur , ftudiofi adolefcentes , confu* . 
fam quamdam , CT fuperficialem dicati vobii 
operis ideam , ac tabulam i in tanta rerunt 
varietatc neque nibil novum , neque fcita 
jam & communia vulgari femper methodo 
tracfata invenietis . Quam ego metbodum ele- 
gerim , quave ratione omnia ordinarim , & 
cxemplis , pbanomenis , annotationibus ornarc 
fim conatus , in Generalis Pbyfica , ac Logica? 
pr.cfationc vobis expono * ^A-ia crant , qude 
vouts in Lufitania paraveram ; quoniam ta- 
men illa , in ea quam fcitis , rcrum Cataftro- 
pbe fervari , <£r mecumadduci non potuere , 
a me vobis ctiam offerri amplius non pof- 
funt . Si me tandem prttfenti boc munerc vos 
demercre , & priftinam veftrum erga mc 
benevolentiam confirmare eveniat ; illud Jo- 
lummodo , quo uno gratia mibi rependi , & 
hab*ri cupio , a vo('is cxpecfo , & exigo, ut 
& me fuperis impenfe commendetis , <£r omnta 
hac in veftrum , & communc veftra Patritc 
beneficium convertere , in Deum tandetn 
rcferre ftudeatis . Valete . 

Dabam Ferrariae Febrnarii menfis 
die 18. an. 1761. 

Momciro Soc. Jefu. 

PRi& 
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GEOMETRIAM. 



I quis adhuc eflet in notfra hic aetate , & in 
tanta fcientianim lurc phifcfophus , qui etram 



num Philofophiam fefe artequi poffe , infalu- 
tata Geometria , exiftimaret; is equidem inter Lap- 
pones , aut Siberios natus , vel in obfcuriflimo orbis 
angulo educatus mihi efle videretur . Ea enim jam 
elapfa funt ferrea faecula , & miferabilis ignorantia; 
tempora , quibus adolefcentes ad Philofophiam addi- 
fcendam admifli philofophicum ltadium abfolvebant , 
quintamen Geometriam vel a limine falutaflent, aut 
Euclidis nomen aliquando audi vifTent . Dandum id etr. 
eojrum temporum ignorantisc , & corrupto philofopho- 
rurn Arabum palato, qui fubtilitatibus tantummodo 
addicti , praetermiiTo naturae ftudio philofophiam in 
philofophia defiderabant : nec aliud a Scholis repor- 
tabant praeter entia rationis , & chimaeras, otiofae 
mentis deliria , quibus fane addifcendis , & compa- 
randis nulla opuj eft Geometria . Hac tamen , qua ' 
virimus, setate alia plane eft rerum facies , aliam- 
que philofophiam cotimus: Phyficam fcilicet adfpe- 
clabilis hujufce mundi fabricam , naturam , phaeno- 
mena, & mille id genus alia , quae ut a Deo fine 

Kondere, & menfura non funt conftituta , ita & ab 
umano intellettu Geometria penitus deftituto intel- 
ligi omnino non pofTunt. Clariora hacc funt , quam 
ut in iis fuadendis immorari operae pretium exifti- 
mem . Nullus enim jam eft, qui mirabilem hujufce 
mundi fabricam, magnitudinem, figuram , Sphxram 
rnundanam, multiplices ipfiufmet Sphasrse, & aftro- 
rum revolutiones, invariatas motuum Ieges , mecha- 
mcam, innumerarum fere cauflarum difpoGtionem , 




& agen- 
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tc agendi rationem , periodicosaquarum fluxus , mif- 
leque alia pharnomena ftatis temporibus annuatim 
revertentia atrente perpendat , Sc intueatur , quin fta- 
tim fibi perfuadeat, omnia lilhxc , hodiernam fcili- 
cet Phyficam fine Geometria percipi omnino non 
poflfe: Geometriamqueunicam efTe portam , per quam 
tentari debeat ad Philofophiam aditus . Hinc eft , 
quod non pauci philofophi , qui a .Cartefio , nobili 
philofophias reftauratore , ad noftra hxc.ufque tem- 
pora Phyficam in tyrortum gratiam confcripfere , 
Geometriac elementa Phyficis difputationibus pracmi- 
ferunt; in lifque Leclorem apprime inftruftum effe 
volunt. Laudabile ego eorum fcriptorum exemplum 
amplexus , ad meas Phyficas leftiones , feu curfum 
Phyficum lectionibus digeftum , Geometrias Elementis 
prxludo , ad eaque identidem in leclionibus Phy- 
ficis Leftorem , quafi ad operis totius fundamentum , 
remitto. Cum igitur in demonftratione quacumque , 
tut phyfica phacnorneni explicatione Geometriam 
cito , hxc egd elementa femper intelligo . No- 
vum tamen opus modo non profero , fed potius 
Elementa Geometriac , quas inter Elementa Mathe- 
matica Vernaculo idiomate typis olim mandavi , in 
latinum fermonem infideliter transfero; licet multa 
omiferirr. j ut tyronum faftidium , quantum in me 
eft , fublevarem . Ejus rei gratia longiores demon- 
ftrationes , theoremata valde fublimia , & minus ne- 
ceflfaria, notas , & ftylum analyticum ftudiofe evi- 
to : Longo enim experimento , & rerum ufu com- 
pertum habeo , hxc omnia tyronibus impedimento 
effe , eorum animos frangere, ardorem hebetare, ab 
hifce ftudiis deterrere, & protfus avertere. Sunt fci- 
licet Elementa Geometrix neceflfaria ad Philofo- 
phiam via , & percurrenda omnino femita * qua ad 
Phyficam , velut ad itineris terminum , & metam 
contendimus : at fatpiflime fit , ut viarum longitu- 
do, difficultas, afperitas nos penitus deterreant , & 
una caufta fint, ne pulcherrimas regiones , provin- 
cias , Civitates j & id genus alia invifamus . Id 
ipfum tyrones in adeunda Phyfica , amaenififlima 
proculdubio regione , ob Geometrias difficultatem , 
aut extenfionem experiuntur : citra dubium enim 
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eft , omnium fere hominum , & teneros maxime 
juvenum animos , qui fenfibilium objectorum oble- 
ftamentis , & imaginibus maxime delectantur, ad 
paginam algebraicischaracteribus integre confcriptam 
cxhorrefcere, neque nifi difficulter adduci, ut Geo- 
metriam, abftra&as fcilicet veritates, a fenfuum ju- 
dkio penitus remocas ament , Sc avide legant. In 
iis igitur Elementis ea folum, qua potui brevirate , 
propofui , ic demonrtravi , qux tyronibus omnino 
fufficerent, & necefTaria eltent. Plurima alia, quac 
hoc loco dicenda fbrent , in generali Phyficarum 
fecVionum prafatione , & in hiftoriac Philofophicx 
Synopfi reperientur. 

Paucis folummodo monitis prafens argunvntum 
abfolvam : primum : Licet maxima theerematum 
pars, qux in hifce Elementis demonftratur , ab Eu- 
clidis libris defumpta fit , ad Euclidis tamen de- 
monftrationes non multum attendo , illiufque me- 
thodum , & propofitionum ordinem penitus <iete- 
rui , & immutayi : dudum enim Recentiores 
Geometrse Euclidis methodum non uno de capite 
notarunt , aliaque via Geometriam Elementarem 
tradiderunt . Secundum : .Tyrones ego in vulgari 
A ri thmetica , feu quatuor calculandi fpeciebus in- 
ilrucTos eflfe velim , antequam noilra hacc Elemen- 
ta , & Phyficas leAiones capefifant ; cum in iis 
Arithmeticae calculos pailim adhibeam . Ad Alge- 
bram quod attinet, cum ab illa in ftudiofa» juven- 
tutis gratiam in Geometria femper abftineam ; 
omnemque Phyficam fomiliari dicendi genere ubi- 
que explicem, vulgares folummodo addirionis , fub- 
tra^tionis , divifionis, & multiplicaronis notas non 
ignorare fatis erit: Crucem fcilicer inter quafcum- 
que magnitudines A + B pofitam, earum magnitu- 
dinum additionem fignificare : lineolam — inter ma- 
gnicudines in eadem linea fcriptas A— B fubtrafta- 
tionem; eamdem lineolam inter magnitudines fupe- 

rius, inferiufque Scriptas divifionem ; litteram 

X magnitudinum, inter quas horizontaliter inverfa 
fcribitur , multiplicationem : duas tandem lineolas 
paralle/e duftas inter rationes , aut magnitudines 

A=B , 
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A ~ B: A. B zz C. D , carum ranonum , aut ma- 
gnkudinum aequalitatem indicare agnofcant. 

Generalia quasdam theoremara ex 5 0 . Eudidis li- 
bro defumpta , & a me anre primum ElemeniUin 
propofita, eo confilio nullis adhibitis figuris , de- 
monftro, ut fcilicet mens nullis peculiaribus figuris ! 
diftrach , eas veritates omoem ma^nitudinem fpe- 
ftantes ad quamcumque etiam magnitudinem exten- 
H«re aflfuefcat. Etemenra harc nullo interpofito Pro- 
blemate primum demunftravi , tyronum genio, & 
patientiac confulens : Cum enim ad Phyficam tan- 
tummodo capiendam ifta edifcant , ad idque aflequen- 
dum theoreticarum veritarum cognitio fatis. fit , im- 
patienter ferrent, interjectis fe pailim problematibus 
detineri , & implicari ;. Quoniam tamen plures ef- 
fent, qui communia ha:c , & utilia problemata agno- 
fcere, & refolvere vellent, non pauca ad operis cal- 
cem fimul- propofui , & demonftravi ; ea tamen ty- 
rones ad Phyficam properantes libere poflunt omit- 
tere. 

Hxc ego Elementa omnibus iis folummodo leclo- 
ribus , confcripfi qui rigidae , & fublimiori Matheli 
ciare operam nolentes , ad latiflimos tantum Phyfi- 
cic campos , & amxniflimas alias fcientias natura- 
les , & artes properant, eofque potiflimum colere , 
& edifcere malunt . Qui tamen non naturales fo- 
lum, & amasnas alias arxes , & fcientias amant, fed 
ad Mathefim etiamanimum applicare deliderant ; iis 
ego au&or fuerim, i°. ut Geometriam Elementarem 
Euclidxa nethodo edifcant ; cum ufus femper inter 
Mathematicos obtinuerit Elementa illa juxta Eucli- 
dis ordinem citare: ut inter quamplurimos TZur 
clidis commentutores elementa P. jLndrta Tacquet , 
nobilis, concinni , & accuratiflimi Geometrx , aut 
P. Dechalles a Domino Ozanam edita , & illuftrata 
aliis omnibus prxferant : primus vero ex his brevi- 
tate, profunditate & elegantia , fecundus clantate 
potiflimum aeitimari debet. Et licet Dom. Vvifthon 
pulchra commentatione Elementa Tacquet illuftrave- 
rit,amn!iora , & clariora reddiderit ; ego tamen inge- 
niofo , & curiofo Leclori nudum ipfum Tacqueti 
opus fuaderem. Tyrones tandem, quibus omnes ri- 
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|otofac demonftrationes raufeaftt , Elementa Domp 
ni Clairaut arripiant, qui mira perfpicuitate naufean- 
tem lertorem in Geometriam introducit ; eo rameri 
animo legant Clairaut , ut ab eo poftea ad rigidam 
Geometriam gradum faciant . 
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LOcuIentiflimis experimentis compertum ha- 
beo , quantum adolefcentes in tenera illa 
xtate , qua Philofophix ftudia aggrediun- 
tur , univerfales , & aridas Geometria» veritates , 
atque demonftrationes a fenfu penitus remotas 
ut plurimum faftidiant , nullo jue alio vel magis 
deleftari , vel fortius ad hxc ftudia allici pofle , 
auam li demonftrandae veritates , etfi univerfales 
fmt , fub quarumdam fenfibilium rerum imagini- 
bus iis proponantur • Alia etiam ex parte dum 
Tyrones philofophi Geometricis veritatibus , & de- 
mohftrationibus ftudent , iifque vel detinentur , 
vel irretiuntur , neque fatis habent compertum , 
quo tandem illae evadant ; nihil iis rnagis fo- 
lemne , quam impatienter a fe , aut ab aliis quae- 
rere , ad quid fci!rcet moleftas illac propofitiones 
inferviant ? Quid hafc ad Phyficam ? Ea propter 
ad fingulas , univerfales , & maxime abftra&as 
propofitiones ( quales funt omnes ante primum 
Elementum pofitas ) fenfibilibus & familiaribus 
exemplis amamas efficere in animo habueram; ea- 
rumque praeterea , & fequentium propofitionum fu- 
turos in Phyficis rebus ufus, & neceffitatem fingu- 
lis fubjungere. 

Augeretur tamen Elementorum /moles , aliud ju- 
venilis curiofitatis terriculamentum : utrumque evi- 
tabimus fcopulum , fi illos iterum , iterumque mo- 
neamus , ut, dum has, & fimiles propofitiones Ie- 
gunt , fi A cft ad B> ut C ad D; etiam A erit ad 
C, ut B ad D ; nominibus , feu litteris ABCD &c. 
res fibi majcime familiares , notas , Sc fenfibiles fi- 
gnificent, & intelligant; v.g. hcibum, B potum , C 
Mdnt . Vhito.Tom. 1. ** tem- 
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fempus ftudcndi % D tempus deambulandi i atque ita 
propofitio rei fenfibili applicata ; fi eubus jl cft ad 
potum B, ut tempus ftudendi C eft ad tempus deam* 
bulandi D; etiam cibus A erit ad tempus ftudendi C, 
ut potus B ad tempus deambular.ii D, nihil ariditatis 
habebit. Eadem ratione fimiies alias propofitiones 
ad res fenfibiles applicabis. 

Monendi etiam funt Tyrones, ut quintum Ele- 
mentum intermittant , 'quoad Spha-ram , Aftrono- 
miam Ikyficam, & Geograpbiam aggrediantur . 
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DISSERTATIO PR^VIA. 

* 

Ve Natura , feu notione , objecio , origine , fro~ 
greffu y praefenti ftatu , divijione , 
methodo Geometriee . 

§. L 

Geometrict notio, & origo . 

GEometria , fi nominis etymon attenda- 
tur, nihi! eft aliud , quam fcientia , & 
Ars terram , & campos dimetiendi Hoc fcili- 
cet nomine prxcepta illa, regulas , & theore- 
mata appellarunt Grarci, quae pro diftinguen- 
dis , & dimetiendisagris JE^yptn invenerant, 
& praxi ufurp:bant . Communi tamen acce- 
ptione Geometria eft fcientia illa , atque Ars , 
qux perfcrutatur , ac invefiigat menfuram , Sc 
proportionem quarumcumque magntfudinum , 
feu quantitatum, qux augeri , & minui pof- 
funt . 

Eft igitur Geometria fcientia menfurae , & 
proportionis quantitatum . Quantitatis nomen 
eft in variis fcientiis arquivocum : eo nos im- 
prxfentiarum fignificamus quidquid habet par- 
tes , & quidquid augmentum , ac diminutio- 
nem habere poteft. 

Objeclum ergo Geometrias funt punfta , li- 
neae , fuperficies, corpora , tempus , motus , 
velocitas, impetus , fnatium , & quaccumque 
alia magnitudo . De nifce autem rebus plu- 
res aliae Artes , & fcientiac tradlant , v. g. 
Phyfica,, qux fufiflime, & tamquam de obje- 
cro proprio de corpore , fpatio, & motudifpu- 
tat: Geometria tamen a Phyfica , atqueab aliis 
Artibus multiplici capite diflinguitur : primo 
quidem ratione , & methodo: Secundo vero , 
& prarcipue , quia Geometria ad menfuram 
folummodo , ac proportionem magnirudinum 
attendit , quin eorum naturam Phyficam , 

* * i phx- 



phaenomena , exiftentiam conficferet , aut in 
iis immoretur: Phyhca verotota eftcirca cor- 
porum , & caeterarum quantitatum naturam ve- 
Tam, feu notionem , elementa , exiilentiam, 
effeftus, & proprientes expendendas. Quod fi 
aliquando ( ut fieri Icepe opus eil ) efYeclum , 
feu caufTarum menfuram, & proportiones 
gredianir Phyfica , Geometrise partes fibi aflii- 
mit , Phyfjcufque Geometram etium agit. 

Hinc vero duo iil hxc facile > & fponte fluunt : 
primum , N minem omnino Phylicum efle 
pofle , ii Geometriam faltem mediocriter non 
calleat : innumera fiquidem in Phyfica tra- 
ttantur,& exponuntur phacnomena, effeclus, 
& cautTae , quorum notio , & explicatioa figu- 
ra, menfura , magnitudine , ctc proportione 
penitus depcndet, iifque omnino innititur, ut 
Phyficam Generalem , & Partrcularem evol- 
venti liet manifeftum : in iis igitur intelli- 
gendis , explicandis , tradendis hxrere opus 
eft, qui fcientiam menfurse , & proportionis 
quantitatum ignoret. 

Secundum : Geometriam efle fcientiam pe- 
nitus idealem , cujus objeclum , fi riporofe lo- 
quamur , non exiflit in natura , fed in idea 
-folummodo Geometrarum. Hi fcilicetparum , 
immo nihil , de f unttorum , linearum, fuper- 
ficierum , corporum , & reliquarum magnitu- 
dinum exiftentia folliciti , earum rerum ideas 
aiTumunt , confiderant , eafque diveriimoJe 
traclando per fynthefim , per analyilm , per 
genefim , #e combinationem m rabile illud 
fcientise corpus , atque veriratum , & propo«* 
iitionum ordinem , ac artificium componunt , 
guod Geometriam nuncupamus. 

Ettfi igitur nesemus , exiftere puncli , lineas, 
fupej ficies , corpora , qualii ponit, ac in idea 
concipitf Geometra , vel fi e contrario omnia 
elementa corporum ftatuas efle puncla inexten- 
f a , licet nullam lineam , aut fuperficiem ad- 
mittas; nihilominus tamen Geometra parum 
hax attendens, res fuas aget , ideas definiet , 

axic- 
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axiomata , &poftu!ata ponet : propofitiones de- 
monftrabit , & fcientiam componet. 

Geometria igitur , quse , dum in ftatu ivi?a- 
1i (iftit , eft pura , & ri<?orofa fcientia, .cor- 
- poribus , & rebus aliis Phyficis, qualia in na- 
tura exiftunt, applicata ner approximationem, 
ut inquiunt , folum vera eft : prout fcilicet res , 
& Elementa Phyfica ac vera corporum natu- 
ralium magis , ve! minus ad Geometrarum ideas 
accedunt, regulx ipfa», & propolitiones Geo- 
rr.etrice ab eorum ideis unice pendentes, de- 
dutfas, & applicata? nngis etiam , vel minus 
a veritate defleftunt , aut removentur . Fa- 
tendum tamen eft , errorem hunc numquam 
eflfe fenfibilem, fi refta» appiicentur regulas. 

§. IL 

Origo Gcometricc , & prima illius epocba , 

miquc tetas . 

FUiflTe olim iEgyptutn, nativtim Geometriag 
folum, communis eft eruditorum oplnio, 
& fenfus : primamque illrus originetn >Egy- 
ptiorum ambitioni deberi fufpicantur nonnul- 
li . Cum enim , inquiunt , re&iftimas illius 
regni planities , & Provincias ftatis , & quafi 
periodicrs temporibus Nilus quotannis inunda- 
ret , eaque propter praediorum limites, ac di- 
vifiones tolleret , atque confunderet, ut com- 
muni malo remedium aliquod adhiberetur , 
regula* quzdam , canones , theoremata, &pro- 
blemata excogitata , & inventa funt ab ^Egy- 
ptiis, quibus agrorum maenitudines , iimites, 
divifiones, & figurac recle ftatuerentur , & in- 
ter ipfas inundariones ab omni confufione fer- 
varentitr immunes. Utrum vero prima illa , 
& rudia Geometriz Iineamenta Abrahamu* ab 
JEgyptiis primum acceperit, atque didicerit , 
an ea potius a Chaldaeis inventa fimul , aut 
prfus fuerint , res eft nobis prorfus ignora .. 
Jd unum hodle conftat, Thaletem Milefium, 
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primum illum, & nobilem Grxcx eruditionis 
parentem , atque fecta? Jonicae Principem , . 
pdftquam ^Egyptum fcientiarum caufTa adiif. 
fet , illicque per Ionga tempora fuiffet com- 
moratus , in patriam reducem una fecum 
informem illam, & imperfecViilimam Geome- 
triam attulifle , quam deinceps Grecos fuos 
(«) An-docuit ( i). 

nis antc Thales vero, & alii Graeci , homines qui- 
Cnftuuidem ad promovendas fcientias nati , adeo 
fcrc * 0# Geometriam amarunt , eoque fcientiam illam 
propriis meditationibus , & inventis adduxe- 
runt, ut primi illius parentes jure merito di- 
ci poflint . Thales , inquam , pra&icis illis 
jEgyptiorum regulis non contentus ad prima 
Geometriac Elementa theoretica , & funda- 
mentalia invenienda animum , & ingenii vi- 
, Ves intendit , cujus meditationibus debemus 
inter alias propoiitionem 2. 3.4.5. libri quar- 
ti , & 32. tertii. 

Pythagoras, aliud Graecias lumen , Thaletis 
exemplo incitatus Geometrix operam nava^ 
vit, ifegyptios audivit, genioque fuo reliftus 
rem Geometricam multo Iongius promovit, 
quam Thales , & iEgyptii Sacerdotes : inter 
alias enim duo illa celeberrima , & famofa 
theoremata, uberrimos totius Geometrise fon- 
tes , propofitiones nimirum 32, & 47 primi 
(«) An-EucJidis , invenit , & demonflravit (2). 1 11 i 
ni«ffo.etiam debentur propofitiones 44, & 48 ejuf- 
A c - dem libri. Minime latuit Pythagoram qua- 
le inventum eflet propofitio 47 libri primi , 
& qualia, quantaque ab eo theoremate dedu- 
ci pofTent , & currente tempore deduceren- 
tur; eaque propter illb theoremate invento , 
lactitia furTufus centum boves Mufis macta- 
vit . 

Poft Pythagoram Anaxagoras Clazomenius, 
iEnorides 12 & 1?. primi Fuclidis inven- 
tor ( fi Proclum audiamus ) , Brtfo, & Antipho 
floruere , Geometriam coluerunt, & diligea- 
tiflime pro circuli qmdratura taborarant, 

O Hyp- 
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v Hyppocrates Chius , primum quidem mer- 
cator, deinceps vero Philofophus , Sc Geogra- 
phus egregius Geometriam a Pythagora ac- 
ceptam utterius promovit : quadraturam lu- 
nulx primus invenit , & demonrtravit ; ad 
circularem etiam deregendam nullis curis pe- 
percit: qua tandem ratione cubi deplicatio 
quxrcndam eflet aperuit , ope fcilicet dua- 
rum mediarum proportionalium ; primus 
prarterea fuit, qui Geometrica inventa ad id 
ufque temporis cognita fcripferic (i). (OAn. 

Paucis poft annis Geometriam certatim ,4)<>.A. 
atque fumma aviditate coluerunt prima Grx- c - 
ciae lumina Democritus, Plato , Architas Ta- 
rentinus, qui Geometriam ad artes Mechani- 
cas applicavit, & rationem docuit , qua duae 
media; proportionales invenirentur ad dupli- 
cationem cubi neceffariae (2); Neocles Leon /0 An. 

qui primus bmnium problema folubile ab in- ,9 , 0 • A • 
folubili diftinguere , & dignofcere docuit , ac " 
practerea Geometriam ab aliis inventam non 
parum |>romovit , & fcriptis mandavit 
Arifteus f Geminus , cui . Cyffoidis , & 
Conchoidis genefim , & defcriptioncm debe- 
mus . 

Eudoxius Cnidius, totius libri quinti Eu- 
clidis auclor , & primus inventor fecundum 
plurimorum fententiam : plures item alii cum 
Pythagorse, tum etiam Platonis difcipuli , in- 
ter quos potiflimum numerantur Amyclas , 
Dynoftratus , Menechmus Sedlionum Coni- 
carum primus inventor, Theudius, Hermo- 
timns, Xenocrates , Ariftoteles (?) : pofteaO)Aa. 
vero Theophraflus infignis Peripateticus ; ac" oA - 
tandem Eudemus primus hiftori* Mathefeos 
Scriptor . 
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Gcopjctrije progreffus , & aurca illius ottjs > 

Epocka. 

POft re f atos ha£tenus viros qui incultum 
antea foluni primum exercentes elemeo- 
taria tantujnmodo Geometriae fundamenta 
jecerant , appaiuit Euclides Megarenfis , feu 
(t) Anut alii volunt, Alexandrinus (i), homo qui- 
A dem pecnliari genio ad fublimiores fcientias 
c traftandum , & novis inventis iliuflrandum 
natus, qui omnia ab aliis Geometris reperta > 
sc demonftrata in ordinem redigens , pluri- 
ma vero de fuo addens , celeberrima illa&eo- 
metriae Elementa Euclidis nomine notiffima 
compofuit , quac polt duo , & amplius anno* 
rum millia primum adhuc fervant ordinem , 
& exiftimationis gradum . Operis praeftantiam 
vel ex eo agnoveris , quod in iis libris ea 
fundamenta univerfae mathefeos eo ordine po- 
fuerit, & rigorofe demonftraverit, quaeomnis 
pofteritas, & Mathematicorum natio calculis 
fuis comprobaverit. Alia , fi Pappocredimus s 
compofuit Euclides , qux tamen temporum 
injuria perierunt. Hxc igitur prima nobis eft r 
aurea Geometriae Epocha , & adulta jam 
xtas: cum ad ea ufque tempora infantias li* 
mites non fuerit egrefla. 
Polt Euclidem in fcaenam prodiit Eratofthe* 
, An nes, atque Archimedes (i).Prioris fcripta 
tio A^ ere or D n| 3 perierunt: pauca tamen illa, quac 
q. alii nobis de Eratofthene referunt , & ferva- 
runt, auftaris nomen apud veteres jure me- 
rito celebratum fuifle demonftrant. 

Archimedem cum nomino ( ut verbis Pa- 
tris Tacquet fenfum etiam meum exprimam ) 
apicem quemdam humana; fubtilitatis animo 
concipio (a); eo fcilicet rem Geometricam 

per- 
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perduxit Archimedes proprii folummodo ce- 
rebri nervos intendens, atque iter non antea 
calcatum pura Synthefi explorans , ut segre 
comprehendere , & perfuadere llbi poflintRe- 
centiores Geometrac , humanum ingenium iti 
fublime adeo afcendere potuiffe citra analy- 
ticum calculum , quem aliundfi notum Archi- 
medi fuifle non conflat. Egofane,cum fpha?- 
ram , & fingularia alia iliius Geometrse in- 
venta legendo meditabar in extafim quafi ra- 
ptus., Archimedem eo attigiiTe demirabar , 
quanullus poftea mortalium pervenit. 

Conon Archimedi Coacvus , magno in 
pretio apud ipfum habitus , optime etiam 
de Geometria, immo & de Aftronomia me- 
ruit. 

Duos hofce Geometras, paucis interpofitis * 
annis , excepit AppoIIonius Pergasus ( i ) , al- (,) An. 
terum Geometriae lumen, immo &Geometra t*o. A. 
vulgo nuncupatus, cui fefliones conicas, 8 li- C. 
bris comprehenfas debemus. 

Hypparchus (i) & Menelaus, qui Appoilo-^,) An 
nium fubfecuti funt , dofte, & fubtiliter dei«*. P. 
lineis circujo infcriptis cogitarunt , & fcripfe- C. 
re,quo praeclamm fibi nornen inter mathe- 
jnaticos fecerunt, 

Praedidtum Geometrarum agmen exceperunt 
Claudius Ptolomaeus Aftronomorum Prin- ' . 
ceps Sc fcientiarum fua «tate quafi prodi- 
gium habitus (3); Diophantus Alexandrinus, ^ An 
primus Algebras Parens, qui in Aritmethica ^*. p, 
v eum fibi honorem vindicavit , ac nomen , C. 
quod in Geometria Euclides; Eutocitis Afca- 
lonita ; Ctefibius Alexandrinus Anthlia- 
rum , & fimilium machinaram inventor (4);U)An. 
Theon Alexandrinus Geometra Hypatiae pa-J°° *«* 
rens ; Pappus^tiam Alexandrinus : Geminus ^o.P. • 
Rhodius, Phylo Thyananeus : Diocles ; Ni- 
comedes; Hero; Proclus, qui Vitalliani claf- 
fem Conftantinopolim obfidentem fpeculis uf- 
toriis inflammavit (5), ( f )An, 
Ab eo tempore Geometria aliarum artium >JIO v. 

& C 
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& fcientUrum fortem fecuta , barbarie , Sc 
ignorantia per Europam graflante, coli, at- 
que amari defiit ; oblivionique tradita per 
longa fa?cula/ jacuit : & fi quis aliquando 
aut alicubi terrarum fuit, qui longo illo mil- 
le fere annorum fpatio Geometria? operam na- 
yaverit ; ■$ neque fibi , neque Geometrise no- 
men, aut honorem faciebat , neque illam in 
priftinum fplendorem reftituebat. 

% $. IV. 

*Nova Gcometrict facics , Epocba , & 
* lnftauratio. 

S^ScuIum 16 , ab anno 1500 ad 1600, imo 
& act 1650 dici vere potett. humanx eru- 
ditionis Epocha , atque aurea dociilljmorum 
hominum aetas . Ea fcilicet annorum periodo 
nobile illud litteratorum hominum agmen 
extitiiTe videmus , quorum eruditionem ven- 
tura fxcula demirabuntur . Hi licet in aliqui- 
bus fcientiis, aut arribus colendis a recla fe- 
* mita , & aureis , prudentibus antiquorum re- 
gulis deflefterent ; quod tamen eruditionem 
fpectat , antecedentia fa?cula , & qui poflea 
fluxerunt, annos meo faltem judicio fupera- 
runt. 

Ab fingulari iila tantorum hominum' eru- 
ditione , genio, atque fciendi pruritu is fru- 
ftus , & comroune benericium derivatum eft , 
ut fcientiae, & artes majori ex parte inftau- 
ratas, infigniter zuilx , ac in meliorem for- 
mam redactas fuerint . Dum enim nobili ar- 
dore fciendi quiuquid veteres invenerunt , & tra- 
didere, omneseorum libros evolvunt , legunt, 
commentationibus illuftrant, & in lucem pu- 
blicam producunt , ac reftituunt ; ad re&am 
veterum fapientum femitam , regulas , & prav 
cepta feniim regrediuntur : & novum etiam 
fcientias promovendi iter , ac rationem felici- 
bus conatibus excogirarunt , atque ex parte 

in- 
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invenenint . Unde faflum eft , ut & antiqua 
iterum 'fciremus , & nova antiquis adjunpe* 
rentur . Commune hoc fcientiarum benefi- 
cium peculiari modo in Geometria locum ha- 
buit: ex una enim parte argumenti vaftitas , 
Sc immenfa amplitudo; ex alia vero humani 
ingenii capacitas , & indoles , duo illi funt 
fxcundiflimi fontes , ac principia , ex qufous 
nova femper inventa fperare liceti 

Inter alios , qui ad Geometriam inftauran- 
dam ,ac promovendam feliciter defudarunt,pri- 
mum locum tenet Renatus des-Cartes ,- qui AI- 
gebram reftituit , promovit , ad Geometriamque 
excolendam , ac perficiendam primus adhi- 
buit : eoque pafto Geometriam non fola Syn- 
thefi, rigorofa illa antiquorum methodo , fed 
via etiam analytica tra&andam efle feliciter 
docuit . Plurima fiquidem per analyfim in 
Geometria detegimus , qux fola fynthefi in- 
veniri non poterant . Geometriam prcterea 
magnopere promoverunt infignes aiii Geome- 
trac Cartefio pares, coaevi , aut parum ab il- 
lius setate remoti Chriftophorus Clavius, Ta- 
cquet; Vallilius , Gregorius a S. Vincentio ; 
Kaacus Nevvton , Leibnitius , primi ordinis 
Geometrx ; Hofpitalius, uterque BernouIIi , 
Huighens , & plures alii qui hodie etiatn 
nobiiiffimam hanc fcientiam nova methodo 
excolunt. 

Ex his tamen Leibnitius, & Nevvton non 
fola finitorum analyfi , quam unam Cartefius 
ad Geometriam adhibuerat , contenti , analy- 
fim Infinitorum invenerunt , eaque ad Geo- 
metriam applicata , ad fublime quafi fubti- 
litatis faftigium mathefim adduxerunt. No- 
ilra igitur hax tempora jure merito nuncu- 
pare pofliimus auream alteram Geometriac 
artatem, in qua nobiliflima hax fcientia flo- 
rentiflima iterum , ac ad priftinam dignita- 
tem, & honoris gradum reftituta videtur. 
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$. V. 

, Geometria Divifio , & Partes . 

UT d:fTertarionem hanc io tyronum gra- 
tiam confcriptam tandcm abfolvam , & 
fupradic~tis lux arTundatur , Geometriae partes 
diftinguenda; funt , & quas partes , qualive 
merhodo antiqui, quas etiam recentiores prar- 
cipue tradlavc-rinr, paucis exponendum . 6eo- 
metria in Elementarem, Praccicam , & Su- 
blimem , feu Superiorem dividi communiter 
fulet . 

( Geometria Elementaris eft illa hujus fcien- 
tiac pars , qua; prima , generalia , & fimpli- 

s aora univerfa* mathefeos fundamenta ponit> 
ac demonftrat ; quae fcilicet de lineis rectis , 
& circularibus , de angulis, c^^triangulis re- 
clilineis , & quibufcumque aliis poligonis, Sc 
fuperficiebus planis agit , de fuperficiebus item 

» & corporibus tractat', qua» ab hifce lineis, & 
nguris , feu fuperficiebus generantur , qualia 
funt Pryfmata, Parallelepipeda , Cubi , Pyra- 
ramides , Coni , Cylindri, Sphsra . Earum 
igitur linearum, fuperficierum , & corporum 
menfuras , proportiones , & proprietates , & 
generalem praeterea proportionum do£rinam > 
fic regulas demonftrat, quibus Geometria Pra- 
chca, ac univerfa mathefis innititur. 

Geometriam Elemcntarem 8 Jibris compre- 
hendic Eucfides , in quorum primis fex de 
Jineis, angulis , & fuperficiebus ; in duobus 
aliis, qui undecimus , & duodecimus infcri- 
buntur de relatis corpoi ibus agit . Iftaque 
funt, quat Philofophiar ftudiofis hoc loco tra- 
dimus, eo quidem ordine , quem aptiorem ,* 
11$ prarterea orniflis , quae tyroni fuperflua 
efte exiftimavi. NuIIus iortafle liber eft , qui 
totidcm habeat commentatores , atque Eudi- 
dis Eiemenu: quos aliis meo faltem judicio 
rrarferre debeat , qui ftudia faftidit , qui fo- 

lam 
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lam fdentiam naturnlem amat, qul Geome- 
tTiam ag^reditur , in prarmifTa hifie Elemen- 
tis Prarfarione indicavi. 

Geometria Pra£ica ea eft , qux magnitu- 
dinum merfuram pra&ic<* aesredirur, exe- 
quirur,& demonftrat , Ab Elementari pe- 
riirus dependet , illiufque repulis innititur . 
Longitudines , alritudines , plana, feu furerfi- 
cies • corpora foltda , & Telluris tandem maf- 
fam,& fuperficiem juxta Elemenraris Geo- 
metriae regulas dimetirur ; ab iifque divertis 
objeftis in Longimerriam , Alrimetriwm, Pla- 
nimetriam, Hierometriam , & Geodefiam di- 
viditur Geometriac Pnftic* operam daru- 
rus , aliquem ea his Scriptoribus eligat De- 
chales (i) , Mallet , Ozanam , Clermont ,(0 £<li- 
Schevventer, Daudet. fK | nc 

Geometria fublimisduas iterum partes com- pol ' hu * 
prehendit , quarurn prima de fedrionibus co- ,Ba * 
nicis , Ellypfi , Parabola , corporibufque , Sc 
fuperfioeb s ab his , & aliis fimilibus curvis 
^eniris agit . Iftam fublimis Geometriae par- 
tem Appollonio primum debemus , Inftaura- 
tionem Ortefio , Promotionem Gregorio a 
Sanfto Vincentio, nitidam expolitionem Do- 
mino de la Hyre , cujus librum de fedtioni- 
bus conicis tyroni Geotnetrae confulerem. Do- 
fle etiam hanc partein illuftrarunt Rarrovr , 
Viviani , Fermat , de l* Hopiral , & alii . 

Ad eamdem Geometriz fuperioris partem 
fpeftant etiam fphserica Theodofii tribus li- 
bris comprehenfa , in quibus /phaerse fe&iones 
confideranmr , & fpharricorum trtangulorum 
proprietptes : fefliones Cylindri a Sereno, pri- 
mum edirac, & quinque libri de eodem argu- 
mento a P. Tacquet compoiiti , illaque tan- 
dem , quae Archimedes de Conoide , Spaeroi- 
de , & quadratura Parabolar ccnfcripfit. 

Secunda Geometrix fublimis pars , quam 
fublimiorem Geometriam etiam vocant, no- 
bile Recentiorum Geometrarutn inventum , 
Analyfim quantitatum infinite exiguarum , 

hoc 
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hoc eft calculum difFerentialem , & integra- 
lem , feu methodum fluxionum direftam f 
& inverfam comprehendit . Primus,qui hu- 
jufmodi infinitorum Analyfim adumbravit, <Sc 
prima illius lineamenta pofuit , aliud for- 
fitan agens, fuit Dominus Barrovv : duo ta- 
men egregii Geometrae Nevvton , & Leibni- 
tius eo rem perduxerunt , ut hujus calculi 
inventores primi habeantur . Plures funt , 
qui poft Nevvtonum, & Leibnitium de Ana- 
lyfi infinitorum fcripferunt , eamque ulterius 
promoverunt , quos longum eflfet referre : 
ex eiseligere poterunt tyrones Geometrx Ma- 
flaurin , aut Deidier . 

§. VI. 
Geometria Mctbodus . 

i 

DUplici methodo utuntur Geometrse, Syn- 
thetica nimirum , & Analytica . Me- 
thodus Synthetica , feu compofitionis ilia 
ert , quas a principiis fimplicibus pofitis fa- 
ciles primum , & fimplices veritates elicit , 
ab iifque principiis , & facilioribus verita- 
tibus ad difficiliora femper , & magis com- 
■ pofita gradatim afcendit , alia ex aliis per 
connexiones, & proportiones deducendo , con- 
fequentia per demonftrata antecedentia de- 
monftrando , & quafi per fcalam , cujus fu- 
periores gradus inferioribus femper inni- 
tuntur , ad fublimes , atque altiores gra- 
dus , ac veritates afcendendo . Hxc igitur 
methodus eft idcirco perfeftiffima , docen- 
do , & difcendo proprior , quam Analyfis , 
atque hnmani intellectus genio accommoda- 
tillima ; meritoque proinde do&rinae metho- 
dus etiam nuncupatur . Humana fcilicet 
ratio inlito quodam lumine naturalem or- 
dinem amat , & a facilioribus ad diTficilio- 
ra duci , atque afcendeie conatur . Qua ta- 
men ratione Geometrx inventas veritates 
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difponant, demonflrent , & quibus nomini- 
bus nuncupent , habes inferius. 

Hac methodo antiqui omnes Geometr» ri- 
gWiffimi demonftratores uil funt ; eaque una 
mirabili mentis conatu , & meditatione fu- 
Mimes illas veritates invenerunt , quas in 
Euclide , Appollonio , & Archimede lepi- 
mus. 

Methodus Analytlca inverfo ordine proce- 
dit , atque Syntheiis : Ha;c enim partes par- 
tibus adjungit , ut totum componat , & com- 
ponendo cognofcat: illa totum refolvit , ac 
dividit in partes , ut iis feorfim infpe&is, 
& examinatis Jatentes in iis , & in toto 
proprietates , & veritates detegat , irfiufque 
partes , & totum introfpiciat . Plura alia de 
methodo geometrico in hoc loco dicenda ef- 
fent , nifi fufe rem in Logica expendifTem. 

Et haec quidem de Geometria univerfim 
dicla fint : ut tamen ad Elementarem , & 
Euclidem regrediar : Euclides Synthetica , 
rigorofa , ac demonftrativa methodo femper 
procedit ; nihilque. in illo eft , quod paral- 
logyfmum fapiat • Ejus libri , ac propofitio- 
num ordo , & numerus ab antiquis femper 
fuit religiofe obfervatus : Cumque inde univerfa 
mathefis., ut jure dixi, ceu ex communi fon- 
te derivetur ; eaque identidem fecundum Eu- 
clidis ordinem in omnibus mathematicorum 
libris citentur ; hinc faftum eft , ut Eucli- 
dis Elemenca , eorumque , ac propofitionum 
ordo fandrus. femper haberetur ab antiquis . 

Inter recentiores Petrus Ramus Euclidem 
ipGufque methodum , & meritum injufte, & 
infeliciter carpfit : alii tamen Geometrae quin 
Rami Concilium, aut temeritatem probarent, 
Euclidemve minoris facerent, illud folum in 
tanto homine notarunt , poffe fcilicet illius 
Elementa methodo (Impliciori , atque ad Io- 
gicam , & naturalem ;prdinem magis acce- 
dente dtfponi : ut prius uimirum de lineis , 
tum de angulis , pofte^i de triangulis &c. tra- 

ttare- 
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ftaretur, a fimplicioribus femper ad compo- 
fita , aut minus fimplicia gradum faciendo, 
quem quidem ordinem pluribus in locis non 
obfervat Euclides . Ea igitur de caufa p!u- 
res Geometr* , ii potiflimum , qui Philo- 
fophis , aut faftidiolis !e«ftoribus fcribunt , in- 
dieata methodo Euclidis Elementa tradi- 
der« . 
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PHILOS.OPHUE 

NATURALIS. 

E^EMENTA GEOMETRICA 

S E U 

Im Veham Phvsicam Gfometrica Introductio. 

Tcrminorum in Geometria familiarium 
explicatio prccmittitur . 

Efinitio eft alicujus rei explicatio : St 
vocis fignificationem explicet, Nomina* 
lis; Si rem ipfam fignificatarh , i\ealis 
nuncupatur : exemplum prima; : Jler 
efi , quod refpiramus : exemplurn fecun- 
dx : Aer efi corpus rarum , diaphanum 
ex partibus ramofis , elafticis , [ubtilibus compofitum 
Utriufque inGeometria, & Phyfica , fed potiffimum 
fecunds frequentiflimus efl ufus. Denulla enim re 
agit Geometra , aut ageredebet Phyficus, quamprius 
non definiet, nili aliundeiit nota. A definitioneigi- 
tur incipiendum. 

Propofitio eft oratio , feu enuntiatio, qua aliquid 
affirmando, vel negando proponimus; v. g. Reclan- 
gulum babtt 4. angulos reBos • Ignistendit in ctntrum 
tcrr* . 

Mont.Pbilo.Tom.l, A A*io+ 
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lAxicma eft propofitio aliqua per.fe ipfam manifc- 
fta : v. g. totum eft majus jua partc . 

Poflulatum eft Veritas aliqua theorica , aut prafti- 
ca , indubia , & clara , & ab omnibus admilTa ; quam 
proinde fupervacaneum eft demonftrare, Sc pro con- 
cefla haberi poftulamus ; hujufmodi eft v. g. cx dato 
punclo defcribatur circulus . 

Tbcorema efl propofitio aliqua theorica , quas pro- 
batione feit demonrtrationeopus habet; licet in f« 
fit certa . Demonfiratio autem eft argumentum infal- 
libile, quo adaflenfum rapimur. Alia eft dcmonflra- 
tio oftenfivd , alia ad impofftbilc: Primaeft , quae ve- 
ritatem e rei vifceribus eruit , & in fe fe oftendit. 
Secunda eft , qua ad impoflibilem fequelam admit- 
tendam adigimur, fi propofitionem , qux demonftra- 
ri intenditur, inficiemur. 

Problema apud Geometras eft propofitio aliqua ve- 
ra , qua aliquid proponitur faciendum , Sc f?ftu;n 
demonftratur. In rebus ad humaniores litteras , & 
alias Scientias , & artes fpeftantibus Pwblema eft 
propofitio, quxpro'utraque parte verofimiliter often- 
di poteft. 

Lemma eft propofitio vera , qwx aliis propofitioni- 1 
bus facilius demonflrandis prxmictitur , & demon- 
flratur. 

Corollarium eft propofitio vera , quae ex theorema- 
te, feu veritatedemonftrata, aut fuppoiita facilede- 
ducitur , & veluf fponte fequitur. 

icholion apud Geometras eft uberior aliqua, & co- 
pioiior alicujus veritatis , de qua fermo eft , explica- 
tio; inqua plurima doflrinae, &eruditionis capita ad 
rem fpeftantia attingi poflunt. 

Hypothefis denique eft propofitio , quac vera fup- 
ponitur,quin inillius demonftratione immorari opus 
fit ; & ad aliam exinde demonlirandam infervit , 
quam appellamus thcfim* 

Ex hifce omnibus Geometrica refultat methodus , 
qnx in eo potiflimum confiftit , ut obfcura primum 
definiat, axiomara praemittat , & poflulata ; poftula- 
tis faciliora theoremata , & problemata flatuat ; a fa- 
cilioribus ad difficiliora , & magis recondita fterna* 

tur 
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tur via, quibus demonftrandis lemm ta , & hyrothe<> 
Fes prarmiccancur ; demonftratiscojoflaria , &■ fcholia 
fubjiciuntur : eaque omnia eo ordine difponuntur , . 
ut a facilioribus feoiper ad dirliciliora gradatim , quafi 
per fcalam , afcendamus ; alii aliis committantur gra- 
Jus ; aiiae ex aliis deducantur verirates : alciora ex 
humiljpribus dependent , iifque innicuntur ; neque 
faftigfei tenebic , qui ab humilioribus per interme- 
dios gradusnonconicendat . De h i fce tamen alibi ple- 
no calamo pertratfabimus. 

Gcncralia quoedam ad Geomctriam , Pbyficam , & rcli- 
quas S ientias ncxeffaria prxmittuntur . 

DEEINITIO I. * 
> • • 

1. Gcometria eft fcientia , qua? in menfuranda quan- 
ticate, feu magnitudine tota impenditur . Omnium 
fcientiarum , quas novimus, eft perfe&iflima , imp 
norina, & exemplar; a facilioribus enim, & notifli- 
mis principiis ad recondiciora , & fublimia theore- 
mata , & arcana gradatim , evidenter , feu demon- 
ftrative procedit . Ad id autem peculiarem adhibet 
methodum j quae Gcometrica eo de capite nuncupa- 
tur , quod in Geometria folummodo 1 cum habeat , 
Porro Geometria magnitudinem , feu quantitatem ab- 
ftrafte folummodo confiderat ; deeaqueeo pafto fpe- 
ftata theoremata demonftr t. ■ 

DgElNITIO Ih 

2, Quantitas feu magnitudo ( idem hoc loco 
hxc duo fignificant) funtea omnw , quarex partibus 
componuntur. In continuam , & difcr»tam dividitur; 
Continud magnitudoeft, quzunttis inter fe part ; bus 
conftat ; qualis eft v.g. cbarta , in qua fcribo ; Difc>ett 
eft illa, inter cujus partes nullaunio intercedit , cu- 
jufmodi funt tcmpus , numerus , motus Scc. Magni- 
tudo magnitudini relata , aut homogenea , aut bctero* 
gcnea nuncupatur : bomogencx magnitudines funt , 
Sux idem babent genus , puta dux xabuU : betcro- 

A * ff* 
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gtne<r 3 quat diverfo fub genere locantur, ut corpus x 
& numcrus. 

DEFINITIO III. 

%. Cujuslibet magnitudinisprfrtejfunt , in quasdi- 
vidi poteft ipfa magnitudo , quas exinde reLte aJ 
partes appellatur totum. Partesin duplici fu**^difFe- 
rentia : aliquota , & aliquantac : aliquota eft, quac aH- 
quoties repetita totum adaequat , feu metitur , ut 
pcs hcxapcdam : aliquanta eft , quae totum nunquam 
metitur, fed quomodocuinque repetita vel excedh ^ 
vfel excedirur a toto , utHpahnus ab */**, quac coq- 
ftat 5- palmis. 

pEFINITIO IV. 

4. Magnitudo A alterius B muhiplcx eft , & ap T 
pellatur ,quae,eamdem Baliquoties exa&e continet . 
Duas, aut plures magnitudines A , B, fuarum par- 
tium D, E dtquimultipliccs appellantur , cum earunV 
fingulac partem fuampariter, &exaltecontinenr ; ha?, 
autem partes D, E qu® infuis totis A ,B pari nu- 
mero , aut eodem modocontinentur , partes fimilcs 
nuncupantur ejufmodi funt palmus ad ulnam , duo 
pcdfs ad decempeditm : feu x a4 * , * ad 10. 

DEFINITIO V. 

$. Dux , aut plures magnitAidines ejufdem gene^ 
ris rationem inter fe habere dicuntur : eft autem 
Ratio , duarum autplurium magnitudinum ejufdem 
generis , puta duorum temporum , aut duorum cor-* 
porum, relatio ,feu continendi modus; hoc eft, mo- * 
dus, quo alia aliam continet , aut continerur . De- 
bent elle ejufdem generis , v.g. duo numcri ; quiahe- 
terogeneacmagnitudines , v. g. tempus, & corpus fo 
mutuo non continent ; neque enim tempus in cor- 
pore, aut viciflim , continetur : igifiur inter diverli 
generis quantitates impropriam folum , feu alterius 
ordinis rationem , quam hic non definio r agnofci mus , 

DE- 

# 



Digitized by Google 



tLEMENTA GEOMETRKjt. f 

DEFINITIO VI. 

6. Cum igitur Raiio fit magnitudinum reiaHo « 
duac femper intercedere debent maenitudines , A B 
v. g. feu tcrmini ; quorum primus dicirur antece- 
dens , fecundus confequens . Si termini fint aeqinles 
A S B , dicitur Kaf/o *qualitatis : fi fint inaequa- 
Ie$ , ntfio inccqualitatis nuncupatur : Ea tamen le- 
ge, quod fi pnor terminus A fit major * quam B^ 
eft ratio majoris in^ualitatis : fi prior fit minor , 
qiiam fecutldus , erit ratio minoris inccqualitatis . 
Prima ita defignetur A> B: frcunda vero A 
Ut ratio, quam inter fe habent magnitudines % co- 
gnofcatur , major per minorem quantitatem divi- 
denda eft, ut ftatim explicabitur . Ouantitates,, feu 
magnitudines inrer fe relatae , alias funt comenfnra* 
biles \ incomenfurabiles autemaliae: primae funt * quag 
aliquam habent, comunem menfuram , ut pecfem 
liecempcda , & bexapcda, quem deciespnma, fexies 
exacte continet fecunda . Incomenfurabiles funt , 
quas nulla communis m#titur menfura. 

DEFlNlTIO VII. 



j. Haiio in Arithmeticam , & Geometricam dividi- 
tur: prima , quas magis proprie diferentia , quam 
ratio appellatur, efl diflferentia, aut excefTus , quo 
alia aham magnitudinem fuperat, quin ad modum , 
quo alia aliam continet, attendamus. i\atio Geome- 
trica , Sc propie dicla , eft modus , quo magnitudo 
alia A aliam B continet , feii in illa continetur . 
Quantitates igitur 'arquales rationem arithmeticam 
non habent ; quia alia aliam non excedit ; non eft 
jgitur ratio aequalitatis arithmetica : habent tamen 
Geometricam ,* quia alia aliam continer . Utraque 
tamen ratio vel eft Rationalis, vel Irrdtionalis ; ra- 
tio rationalis dicitur, quac numeris exprimi poteft : 
coceft, fi numeris exprimi poffit quoties minor 
in majori termino contineatur ; aut majoris fupm 
minorein exceiTus. Irrationalis eft illa , quae nume- 
ris explicari nequit . Hujufmodi rationes alio nd- 
mine nuncurJamus Surdas. ^ ( 
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VEFINITIO VllL 

8. Rntiones rationnles ( de Geometricis folum fe- 
re loquimur ) ina?qualitatis varia fortiuntur nomi- 
ra, provaria unius ad alium terminum habitudine, 
feu continendi modo . Si intecedens confequentem 
bis continet , dupla , tripla , fi ter , quadrupla, fi 
quater ; fi .quinquies , quintupla nuncupatur . Quod 

• fi antecedens in confequente contineatur , eo , quem 
dixitnus , ordine permutato , erit ratio fubdupla , 

fultripla , fubquadsnpla &c. 8 ad 4 rationem habet 
duplam : 4 ad 8 fubduplam , 

DEFINITIO IX. 

9. Fxponcnsj quoticns , feu quotus rntionis alicuju^ 
A ad B, e(l numerus, qui explicat quo modo eju$ 
rationis antecedens A confequentem continet , aut 
5n eo continetur . Sit A 40, B 10, numerus , 4, 
qui exponit, q' oties ( quater ) A 40 , continet B 
jo, eft ejus rationis exponens , feu quotus. Aliquan- 
do unus tantum numerus pro exronente aflumitur, 
fc fufficit, ut in cafu appofito; femper tamen ;fub 
jnrelligitur unitas, 1 , ad quam prardiftus numerus 
referatur , idemque eft , ac fi diceres A 40 ell ad 
B 10, ut 4 ad 1.: nonunquam vero duobus nu- 
meris ad rationis exponentem opus eft ; exempla 
paflim funt obvia : fint A , & B magna? quaedam 
quantitates , quarum prima fit ad fccundam , ut 9 
ad 5 , hi duo-numeri ejus rationis A. B. exponen- 
tem conftituunt. , 

HTPOTHESIS. 

jo. Ratio magnitudinis A ad magnltudinem B 

hoc modo exprimitur A. B: vel hoc modo A fub- 

dufta nimirum infra antecedentem A linea , & fub- 
fcripto confequente B Eadem ratione exprimi, & 

fcribi folet exponens 4. i; vel y: exponens enim eft 
vera duarum magnitudinum tatio; feu rationis cha- 
rafter . Ut clarius , & facilius ratio aliqua intelli- 
gatur , minores , qui aflumi poflunt , numeri afli- 
gnantur. Hinc pro exponente fuperioris jationisA, 
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ELEMENTA GEOMETRICA. 7 
B. feu 40. 10. mioores numeros 4. 1. adhibemus , 
dummodo eandem rationem , cujus funt quotien- 
tes , refte exponant : fitque inter illos eadem ra- 
tio, quac inter magnitudines A. B. exiftit. 

DEFINITIO X. 

11. Proportio eft duarum aut plurium rationum 
arqualitas, five Arithmeticx fint , five Geometricar. 
Si igitur A (it ad B, ut Cad D arithmetice , vel 
geometrice , ear duae rationes proportionem arithme- 
ticam , vel geometricam efficiunt; funtque pracdi- 
i\x magnitudines proportionales . Magnitudines per 
alphabeti litteras folummodo, nulla adjetfa figura, 
defignamus formandx tyronum imaginationis cau- 
fa: tyrones fcilicet nulla oculis objecla , aut indi- 
cata (juantitate , aut figura , vaga mente omnem 
inagnitudinem indifcriminatim fubintelligunt . 

DEFINITIO XI. 

• » 

12. Ad quamcumque igitur proportionem 4 ad 
minimum termini requiruntur, duplici enim ratio- 
ne componitur ad quorym finpulas duo funt necef- 
firii ( n. 6. ). Primus & ultimus terminus extre- 
ma\ fecundus , tc tertius media nuncupantur : & 
primus quidem primum antecedens , jecundum ter- 
tius ; fecundus item primum confequens , fecundum 
quarrus appellantur. Obiter nota : duo quidem ef- 
ie rationum <tqualitatem ; ac *qualitatis rationcs : 
primum iignificat , rationem rationi parem , feu 
proportiotiem : A efle ad B , ut C ad D. Secun- 
dum vero fignificat non inter rationes , fedjnter 
rationis terminos «qualitatem, ita ut A fit par B. 

DEFINITIO XII. 

• 

13. Proportio Arithmetica eft duarum , aut plu- 
rium ejufdem nominrs rationum , feu excefluum 
atqualitas ; v. g. fi exceffus A fupra B fit idem , 
ac excefliis quantitatis C fupra D, erunt prarditfas 
quantitates in proportione arithmetica, qux hoc 

A 4 mo- 
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ino(!o fcribitur A. R. : C D; five A *- B C *- 
D. Clarius id in numeris fefe pari exceflu fuperan- 
tibus ollenditur 10. j. : $2. 27. 

DEFINITIO XIII. 

14. Proportio Geometrica eft duarum , aut plu- 
rium rationum Geometricarum arqualitas : v, g. A 
8 eft ad B 4> ut C 12 ad D 6: duplici modo fcri- 
bitur ; primo A, B:: C. D, 8. 4:: 11. 6: fecundo 
A. B =3 C. D. Dux , aut plures rationes 8. 4:: 
12. 6 , qusc eandem proportionem conftituunt, funt 
fimiles* *quales , e<edem\ una verbo ; omnes ratio- 
nes, quat eundem habent exponentem, funt ecqua- 
les , eadem , fimiles » ut eft perfe notum . In ratio- 
nibus autem aequalibus antecedentia anteeedentibus 
A B, confequentia confequentibus C D Homologm 
dicunwr. 

€ O KO L L A R I V Af . 

15. Idem igitur eft rationum aequalitas , ac Cmi- 
litudo : neque pioporti > aequalitatem inter ratio- 
num antecedentia , aut confequentia , fed inter ra- 
tiones folum fignificat. Omnes etiam rationes pro 
portionem eandem conftituentes eundem haient 
exponcntem ; arque enim antecedentra fingula in 
confequentibus fmgulis conrinentur, aut ea contr- 
nent. 

DEFINITIO XIV. 

16. Si duarum, aut plurnim rationum 12. 6, rt m 
8 antecedentia 12, iz inaequalirer in fuis confe- 
quentibus 6 9 8 contineantur , aut ea contineant , 
rationes erunt dijfimiles , & in*quales; e* vero erit 
major, 12. 6, cujus antecedens 12 major fit relate 
ad fuum confequens 6, feu, cujus antecedens plu- 
ries fuum confequens contineac ; atft minus in illo 
contineatur, fi fint minoris inoequalitatis rationes . 
Hinc diflimiles funt rationes 3. 6\ 3. 4: prima ta- 
men minor. 



DF- 
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ELEMENtA GEOMETRICA. 9 

DEFINITIO XV. 

ij. Proportio continua A. B :: B. C; 8. 4::, 4.1. 
eft illa , in qua primse rationis confequens B eft 
fecundae antecedens; feu, in qua medius terminus 
B bis repetitur ; & utramque rationem modo di- 
fto ingreditur. Qiiod fi dux tantum fint rationes , 
feu termini quatuor, proportio nuncupatur; fi plu- 
reslint te.rmini , & rationes, dicitur progreffio. Pro- 
portio difcrtta eft ea , in qua nullus terminus ;ice- 
rUm repetitur , aut duas rationes ingreditur , ut 
antecedens unius , confequens ajterius . Di&a hxc 
cum de Geometricis, tum de Arithmeticis propor- 
tionibus intellige. 

HTPOTHESIS. 

18. Proportiones Geometricx, & Arithmetic* , 
difcretx \ aut continuae 5 & progreffiones , ut fe- 
quenti laterculo apponuntur, fcribi confiieverunt . 

Proportio Arithmetica difcreta { J JvfcJ"""" 
teometrict difcreta ftSjS,,.* 

.Progreflio Arithmetica -4- 2.4.6.8 
Progreffio Geometrica H- 2.4. 8.16. $i. 

Arithmetica cbntihua 3. 5. 7 

Gebmetrica continua 4f 3. 9. 27 

Ut rationis, proportionis , iaut progreflionis A- 
rithmeticac cxponcntem habeas , e majorj termina 
rninorem immediate antecedentem , aut fubfequen- 
tem fubrrahe, e 5 v. g. 3, refidttum 2, erit commu- 
nis excejfus , aut cxponens rationum . 

Idem in Geometricis rationibus obtinetur, fi ma- 
jorem per minorem ejufdem rationis terminum di- 
vidas, 9 g. per 3, quotus enim , per divifio- 
ne/n invenfus , erit prxdift* rationis exponens . 
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DEFINITIO XVI. 

19. Proportio ordinata eft , cum diverfi termino 

rum irdines, na difponuntur , ut fit 

2. m. o. o. p. r * 

primac primus a ad fecundum b, ut fecundsc primus 

m ad fecundum n: prima: fecundus b ad tertium c, 

ut fecundae item fecundus n. ad tertium o , & ita 

deinceps. Qiiodfi ita difponanturordines no"mp"» ut 

fit primse primusa ad fecundum b, utfecundac pri- 
mus n ad fecundum o; & ut primx fecundus b ad 
tertium c, ita fecundar tertius m ad primum n, 
dicitur haec ratio pcrturbata. 

VEFINITIO XVII. 

■ 

%o Proportio, feu ratio dirc&a eft ea inqua termi- 
ni recto , Sc naturali ordine difponuntur , ellque 
primus ad fecundum , ut tertius ad quartum . 
Quod fi termini fint ordine non direclo difpoflti, 
ita ut fjt primus ad fecundum , ut quartus ad ter- 
tium , vel primus ad tertium, ut quartusad fecun- 
dum , erit ea troportio in*verfa f aut reciproca . D/ir- 
Bcc proporiioms excmplum habe A x. B j:: C4. 
Dio. la-vcrf* feu reciproca* — Ai. B4:: Djo. Cj; 
vel A t. Djo:; B4. C 5. 

DEFINIT 10 XVTIl. 

21. Ratio cmpofita eft , cujus cxponcns eft fa&um 
ex omnibus rationum componentium exponentibus 
in fe ipfos du«ftis, feu hujufmodi faclo eft asqualis: 
fjnt v. g. dux rationes % ad 8, 3 ad 6> quarumpri- 
mx exponens, 4, fecundac, %; % du&us in 4, effi- 
cit 8; omnis igitur ratio , cuius exponens fjt , tf, 
ex prxdiclis ratiombus componitur v. g. ratio x. 16. 
Ratio poteft eflfe compofita ex duabus , tribus , quatuor 
aut plurimis rationibus: rationes item componen- 
tes pofTunt efle ex aliis rationibus compofjtac : ex 
iifdem etiam rationibus fjmplicibus multiplex inter 
diverfiflimas magnitudines ratio componi poteft : 
v. g. ex rationibus t. 4; 3. 9; J. 10; quarum expo- 
nentes funt »,3,4, qui in fe ipfos dufti efficiunt 

Hi 
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KLEMF.NTA GEOMETRICjf • i< 
t-4, Componuntur rationes 1.24; 1.48; 10.240., &- 
inrinitas alix , quae in eandem recidunt. 

Quare rationum compofitio ( id diligenter no- 
tandum) non fit per fimplicium rationum , feu ex- 
ponentium additionem , fed per multiplicationem ; 
fi primum obtineret , eflfet ratio 1. 12 ( cujus ex- 
ponens, 6, ) compofita ex rationibus 3.9; $9; ea- 
rum enim exponentes 3, 3 fimul additi efficiunt 6; 
ratlo tamen ex hifce duabus compofita eft 2. 18, cu- 
jus exponens, 9, e(t faclum ab exponentibus 3, 3 
in fe invicem duclis. 

Faftum 6ooexquibufcumque antecedentibus 5, 10, 
j2 in fe invicemductisad faftum 90 ex totidem coa- 
fequentibus 2, 5, 9 in fe invicem etiam duftis', ra- 
tionem habet ex omnibus fingulorum anteceden- 
tium ad fmgula confequentia compofitam , ut infe 
rius, fi opus fit , demonftrabitur . Rationum com- 
pofitionem tyrones diligenter intelligant ; illius 
enim ufus eft per totam Phyficam , & Geometriam 
frequentillimus. ' 

DEFINITIO XIX. . 

22. Ratio ex duabus rationibus arqualibus com- 
pofita, eft fingulanim duplicata : ex tribus arquali- 
bus tripHcata : ex quatuor quadruplicata &c. Ratio- 
nes autem componentes eo in cafu fubduplicata? , 
fuhtr\plicata &c. nuncupantur. Aliis verbis : Ratio 
alterius ( 3. 9 ) duplicata eft ea ( 3 .27 ) , cujus ex- 
ponens, 9> eft faftum ab exponente primae rationis 
(3.9) in fe ipfum femel duclo : 3 fcilicet in 3'du- 
c*tum effi it ? 9, duplicatac rationis ( 3.27. ) expo- 
nens: ratio (3.9) duplicat* rationis (3.27) fubdu- 
flicata nuncupatur. 

DEFINITIO XX. 

23. Ratio (1.8) eft tnplicata afterius (1.2), fi 
hujufce exponens, 2, bis in fe dudtum , fadrum 
componat primse rationis exponenti arquale : 2 in 
fe femel duftum , efficit 4; in fe iterum du&um , 
feu duflum m 4v efficit, 8 , alterius rationis (1.8) 
txponens : ratio igitur (1.8) eit rationts (1.2) tri- 

pti- 
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^licata : ratioautem (1.2) erit aj^erius ( r. 8 ) fub- 
triplicata . 

DEFINITIO XXI. 

24 Liceat ex Arithmetica fequentem defihitio- 
nem, tyronibus omojno neceflfariam , in hunc lo- 
cum tranfcribere . Numerus quadratus eft , qui ev 
alio numero in fe ipfum ducto efficitur: v. g. , i£, 
qui ex numero, 4, in fe ipfum ducto' producitur , 
numerus autem producens 4 , dicitur radix quadfa- 
ti 16. Numerus cubicus , feu cubus eft , qui ex nu- 
mero quocumque in fe ipfum bis diicto efficitui* : 
Ejufmodi eft numerus , 27, qui ex , 3 , in fe ipfum 
bis muitipiieato efricitur, cum, in , 3, 9; $, ih , 
9, 27 efficiat: $ vero eft radix cubica numeri 27 

COROLLARIUM I. 

15. Duplicatae rationis exponens eft numerus.qua- 
dratus, cujus radix eft exponens iationis fubdupfi- 
catae: eftenim ntimerus, feumagnitudo in feipfam 
ducla . Ratio v.g. (4- 1 *) duplicata rationis (4.?) 
habet pro exponente numerum, 4, quadratum , cu- 
ju$ radjx, 2, eft expouens alterius rationis (4.8) 
fubduplicatas . Ex eadem ratione, exponens ratio- 
nis triplicaide eft numerus cubirus , cujus radix eft 
rationis fubtriplicatfc exponens ; cum in tt ipfurn 
bis duclum efficiat numerum cubicurh . 

COROLLRRIUM IL 

16. Duo igirur funt Ratio dupla , & Rtiio dupli- 
cata: in priori enirn magnitudo ad magnitudineih 
comparatur; in pofteriori vero ratio ad rationem : 
prima fcilicet magnitudinem magnitudfojs duplam 
fignificat , (A.B) Animirum duplam tnagnitudinis 
B; fecunda autem rationem A. B rationis C. D 
duplam juxta explicationem haftenus datam. Alias 
rationum fpecies miiTas faciihus ; cum oc levforis 
Cnt momenti, Sc rariffime ocurrant; earum tamen 
ideam , fi opus fuerit , in loco dabimus . Id unum 
adnotare fufficiat > verbo fexqui aliis adjunclo di- 
verfas rationes fignificari . Ratio fexquialtera v. g, 

( ?• 
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ELEMENTA GEOUETRICA. rj 
eft cum antecedens confequentem integrum 4 
& dirnidtam illius partem continet . Sexqui tertia , 
S exqui-quarta , cum antecedens confequentem , & 
tertiam, yelquartam illius partemcompleftitur.&c. 
Jlxiomata quadam uhiverfalia emnem 
magnitudinem fpe&antia. 

17. L Omne totun^ eft aequale fuis partibus C- 
mul fumptis, 8c viciflim. 

JI. Omne totum eft majus fuis partrbus feorfim ac- 
ceptis : 8c 6 converfo , lingulae partes funt to- 
to minores. 

III. Magnitudines A , B magnitudini C aequales , 
funt etiarri inter fe zauales : vel etiam , ma- 
gnitudines rnagnitudinibus aequalibus xquales , 
funt etiam inter fe aequales. 

IV. Magnitudines magnitudinibus inaequalibus aequar 
les funt tnter fe inasquales. 

V. Si scqualibus addas acqualia , tota erunt xqua- 

lia. • 

VI. Si ab rqualibus demas aequalia, tota, qux fu- 
perfunt, erunt aequalia. 

VII. St magnitudinibus aequalibus addas partes in- 
aequales , tota erunt tnaequalia : iliud majus , 
cut major addatur magnitudo. 

VIII. Si 6 totts aequalibus demas partes inaequales, 
reftdua erunt inaequalia ; illud majus , i quo 
mtnus aufertur. 

IX. Rationes inter fe aequales idem habent expo- 
nens , & vtciftjm • 

X. Rationes rationiasquales, funt inter fe acquales. 

POSTULATUH. . 

m 

18. Datis duabus quibufcumque magnitudtnibug 
A , B , dart poteft tertia C , ad quam fit fecunda; 
B, *ut prima A eft ad eandem fecundam B. 

Similiter datis tribus quibufcumque magnitudi- 
nibus A , B, C, dari poteft quarta D, ad quam 
fit tertia C, ut prima A eft ad fecundam B. 

■ 

— « 

1 • .... »\ 
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Fropofitiones , feu tbcoremata qu<edam evidentia , ad 
omncm magnitudinem fpeciantia , & ex $. 
Euclidis libro defumpta . 

P K O P 0 S I T l 0 h 

19. Si magnitudines qucecumquc M , N aqualcs fue- 
rintj eandem babebunt rationem ad tcrtiam quamcum* 
que magnitudincm O ; & viciffm tertia O eandcm 
ad M , N , & alias quafcumque magnitudincs iis 
ecquales rationcm babet . 

Eft per fe ipfam evidens , ut & alia , qux jam 
fubjicimus , theoremata . 

P R 0 P 0 S I T I 0 IL 

30. Si magnitudines quacumquc M , N , O ad 
aliam quamcumque magnitudincm V eamdem habue- 
rint rationcm , erunt M , N , O aquales : 4j vicif- 
fim , fi VfliM;N, O camdem habeat rationcm j 
erunt M, N, O cequales. 

Axiomatis inftar haberi debet. 

P R OPOSITIO lili 

)i. Duarum % aut plurium quarumcumque magnitu- 
dinum inarqualium A , B , major A ad tertiam quam- 
cumque C majorem habet rationem , auam ^minor B ; 
Contra autem % tertia C minorem balet rationem ad 
majorem A , quam ad minorem B ; minorem enim B , 
vcl fimilem ejus partem aliquotam ; aut aliquantam 
pluries continet . 

Vide definitionem 14. n. 16. fuperius allatam;. 

P R 0 P 0 S I T I 0 IV. 

• 

)i. Si duarum , aut plurium quarumvis magnitu* 
dinum A , B alia A ad tertiam quamvis C majo- 
rem habuerit rationem , quam B , erit A major f 
ouam B . Ex advcrfo autcm , fi tcrtia C majorem ad 
B , ad A , rationcm habeat , *ri* B minor^ 

quam A . 

Demonftratione etiam non indiget , cum per fe 
ipfam conitet. 

P RO P 0 S IT 10 V. 
3?. Si fingula antccedcntia qucccumque A , B, C 
*d fingula, & toiidcm confequentia M , N , O /><*- 

rrw» 
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ELEMENTA GEOMETRICA. i* 
rcm y fcu eamdem habucrint rationem , etiam antecc* 
dentia ftmul fumpta ad confequentid ftmul Jumpta can-> 
dem habebunt rationem , ac fingula ad fingula . 

Eft dicere ; fi A. M = B. N == C. O, et- 
iim A + B + C. M + N + O:: A. M. Exemplo 
rts evrdens illuftrabitur . Sint(4) fingula ABC, 
fingula M , • N , O ftatuantur , 8 ; erit A + B + C 
ad M + N+ O, utu ad 24, hoc eft, ut A ad M, 
4 ad 8. 

P K 0 P 0 S 1 T I 0 VI. 

34. Magnitudines quxcumque A , R funt intcf fe i 
ut earum partes fimiles aliquot* , *vel aliquanta* : hoc 
cfi , A efi ad B , ut tertia pars <v.g. magnitudinis A$ 
ad Tertiam partem magnitudinis B • 

Eft per fe evidens. 

PR0P0S1TI0 VII. 

3J. Si quatuor qu<tcumque magnitudines fint propor* 
tionales A. B:: C. D, etiam permutando erunt A. 
C;: B. D , prima fcilicet ad tertiam , ut fecunda ad 
quartan% . • • , 

Statuantur, exempli caufa , magnitudines 4. 8:: 
20.40, manifeftum eft , efle 4 ad 10 , ut 8 ad 40. 
Sint C, D minores, quam A, B; funt igitur C f 
D partes fimiles totorum A , B: fuot igitur A. 
C:: B. D. (». 34). 

PROPOSITIO VIII. 

3& Si magnitudines qucecumquf A. B:: E. D. fini 
proportionales , etiam invertendo erit D. E:: B. A, 
quarta ad tertiam, ut fecunda ad primam . 

P R 0 P O S I T I 0 IX. 

37- Si fint A. B:: C. D, duo antccedentia fimi-' • 
»<* A , C; fimiliter auBa per adjunclas magnitudines. 
fimiles, M, N, eamdem pergunt habere rationem ad 
Sua confcqucntia , hoc eft , erunt A + M ad B , ut 

+ N ad D. 

Neque enim variatur ratio, aut proportio, dum 
ex utraque parte fimiles magnitudines adjungun- 

tiw: 
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PHILOSOPHIM NATURslLIS 
tur: augentur magnitudines , fed eadem ratio p«r- 
feverat. 

C 0 KO LL A KIUM I. 

38. Si igitur fint proportionales magnitudine# 
tjuaecumque A. B:: C. D, etiam componendo , cric 
A -4- B ad B, utC-t- D ad D , feu antecedens pri« 
mum cum fuo confequente ad idem confequens , 
ut antecedens feoxndum cum fuo confequente ad 
fecundum confequens . 

CoroHarium ex propofitione manifefte deducitur; 
neque enim aliud eft ,quam antecedentia fimiliter , 
hoc eft, per confequentia , & magnitudines fimiles 
augere. 

C 0 R 0 LL A B.IUM II. 

39. Si igitur fint magnitudines M. N:: O. P; Sc 
fimiliter fint proportionales L. N:.v R. P., erunt 
etiam proportiqnales M + L. N:: O + R. P. Dum 
enim antecedentibus fimilibus M, O. antecedentia 
fimilia L, R. adjunguntur , magnitudines M,0 
(imiliter , feu proportionaliter augentur , ut ex fe 
patet. In numeris resfiet clarior: ftint 12. 4:: 9.3; 
funt item 8. 4:: 6. 3; funt igitur 12 + 8. 4:; 94-. 
f. 3; hoc eft, iQ-zd 4, ut 1$ ad 3. 

' PROPOSITIOX. 

40. $f A. B:: C. D, duo antecedentia A,C fimitt* 
ter , *vel proportionaliter diminuta, adbuc ad fua con- 
fcquentia eamdem proportionem kabcnt. 

Axiomatis inftarhaberi poteft. Neque enim varia^ 
tur, feu perturbatur fimilitudo rationum inter fc, 
dum antecedentia fimiliter ex utraque parte dimi- 
nuuntur, «juamtumvis ipfe rationes, decrefcentibus 
antecedentibus, minuantur. Sunt y. g. 11.4:^9. 3; 
funt pneterea 8. 4:: 6. 3:. funt igitur 12-. 8. 4:: 
9— 6. 3, hoc eft, 4. 4:: 3. 3: quo in c-emplo, 6 
limilibus antecedentibus 12, 9, fimiles magaitudi- 
nes 8, 6 cietrahuntur . 

COROLLAKIUM I. 

41. Si A fit ad B , ut C ad D , etiam erunt A— • 
B. B:: C-. D. D; exceftus primi antecedeatis fu- 

pra 
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pra fuum confequens ad idem confequens , uc ex- 
ceflus fecUndi antecedentis fupra fuum . confcquens 
ad fecundum confequens . Quod dicitur , argumen- 
tari dividendo . 

Demonftratur. Quoniam funt A. B:: C. D per 
hypothefim , etiam erunfA. C:: B. D. (».35) ; 
funt igitur magnitudines B. D duobus anteceden- 
tibus A. C proportionales : igitur A — B, C — D, 
funt ant^cedentia fimiliter diminuta; ac per confe- . 
quens erunt A~ B. B:: C_ D. D (*. 40) . £- ' 
xemplum in numeris . Sunt 40 ad 10, ut 16 ad 4; 
funt igitur 40— 10 ad 10, ut 16 — 4 ad 4, hoc eft 
30 ad jo } ut n ad 4, ut confideranti perfpicuum 
eft . 

COKOLLARIUMIL 

41. Si S R. BR:: CA. XA (Fig.io), etiam erunt 
per converfionem rationis S R. S B:: C A. CX: inte- 
grumfcilic t primum antecedens ad exceftum fuum 
(upra fuum confequens, ut fecundum antecedens ad 
exceflum fupra fuum confequens. 

Demonftr. Qiioniam funt S R. B R:: C A. X A, 

(Fig.io) r^rhypothefim,etiameruntiiiV^»^(«'4» ) 
SB. BR:: CX. XA; &in<vertendo,(*iv6) RB. B S:: 
AX. XC; & componendo (n.^XSK, SB:: C A. 
C X. Quod erat demonftrandum . 

C 0 £ 0 L L A K l U M JOL 

4$. Si totum S R (Fig.io) eft ad totum C A , ut 
ablatum BR ad ablatum XA , etiam totum erit ad 
totum , ut refiduum SB eft ad refiduum CX. 

Inftar axiomatis haberi poteft. 

P KO P 0 S 1T 10 XI. 

. 44. Sint dua magnifudinum feries M, N, O, P; RS, 
CD , AB ( Fig.61,63); fi prima M fit ad fecundam N , 
ut prima X ad fecundam R S ; & ut fecunda N ad 
tertiam O , ita fecunda RS ad tertiam C D , erit 
ex acqualitate ordinata prima M ad tertiam O , ut 
prima X ad tertiam CD. 
Demonftr. Sint O , CD minores , quam N , RS 
Mont.Pbilo.TomJ. B (ideitt 
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( idem demonftratur, fi majores ftatuerentur ) : cura 
igitur fint N. O:: RS. CD, per hypothefim ; enint 
O, CD partes fimiles totorum N, RS ; magnitu- 
dines autem M , X ad tota N, RS proportionalia , 
etiam ad partes fimiles eorumdem totorum eandem 
habent proportionem ; «ergo M. O:: X. CD. Quo4 
trat demonftrandum - Tenet propofitio , etfi per 
plures utrimque magnitudines continuentur feries. 

PROPOSlTlO XII. , n 

45. Si in duplici magnitudinum ferie fit prima M 
(Fig. 61. 6 1.) adfecuudam N, ut prima RS ad fe- 
cundam CD ; & ut fecunda N ad tertiam O , ita terr 
tia qu<edam X ad primam RS ; erit prima M ad ter- 
tiam O, ut tertia X ad fecundam CD . 

Quod vocatur, aqualitas perturbatk. 

Dcmonftr. Sit CD ad AB, ut N ad O (».2*); 
habent igitur N ad 0,X ad RS, CD ad AB ean- 
dem rationem : eft enim per hyftothefim N. O:: 
X. RS. fift igiturRS ad AB, ut X adCD (».35 ); 
eft autem RS ad CD , ut M ad N: CD ad AB , 
ut N ea ad O: ergo M eft ad O , ut RS ad AB , 
ic ut X ad CQ. fjh »7- ****** 10.) 

ELfiftlENTUM PRIMUM 

De Lineis Retla , Curva, Qbliqua , & Jlngulis . 

DEFINITIO I. 

46* PunBum eft quantitas paitibus expers . Pun- 
ftum Phyficum , fiquod exiftit , eft phyfice , & 
vere indivifibile . Punftum mathematicum eft , quod 
indivifum, & fine partibus aprehendimus , etfi par- 
tibus phyfice conftet . Qnaplibet igitur magnitudo 
phylica, puta integrum firmamentum , poteft efte 
punftum Mathematicum. Punftum eft ad magni- 
tudinem, ut umtas ad numerum . Fortafle nullum 
exiftit punftum Phyficum ; U tamen nobis non 
obeft . 
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DEFINITIO II. 

» 47. Linea eft magnitudo tantum extenfa AB(Fig. 
L); ex fluxu pundti getjeratur . Etfi , quaecumque 
Jinea phyfica aJTignetur, latitudine , & profunditate 
praedita fit , Gedmetrac . tamen ad illius extenfio- 
nem folum attendunt . Lineam jgitur mathemati- 
cam , non Phyhcam , definimus . Dividitur in 2?r- 
cfam, Curvam , ScMixtam: illius extrema funt pun- 
fta ; & duplici littera extremis appofita diftingui fc> 
let, & defignari . 

DEFINITIO III. 

48. Linea Retla AB eft omnium brevifTima, quac 
inter duo punfta AB (Fig. I. ) duci poflunt . Cur*va 
ACB elt, quas a reda verfus aliquam partem decli- 
nat ; feu cujus extrema AB non obumbrant omnia 
punda intermedia . Linea Mixta AOB partim ex 
refta OB , partim ex Curva, AO componitur. 

DEFINITIO IK 

• 

49. Unea circularis EOFG ( Fig. 2. ) , omnium cur- 
varum celeberrima , eft linea curva , cujus omnia 
pundra acqualiter diftant 4 quoddam pundto C intra 
eam exiftente: ejufmodi pun&um nuncupamus Cen- 
trum ; lineam vero Circumferentiam , feu peripberiam 
circuli. Diameter circuli eft re&a quxcumque ED 
per centrum tranfiens, Sc ad peripheriam utrimque 
produfta. Radius , feu Semidiameier eft refta CD a 
Centro !ad peripheriam dudta . Chorda eft re£ta GF 
peripheriam utrimque fecans , quin per centrum 
tranfeat. Arcus eft quaevis circumferencias pars v. g. 
DF. Segmentum circuli eft fpatium BHCI ( Fig. wt) 
i chorda, & arcu intercepto comprehenfum . 

DEFINITIOK 

50 Superficies eft magrfftudo tantum longa, Sc la- 
ta. In Planam , Curvam , 8c mixtam dividitur. P/tf- 
*um f feu plana fuperficies eft brevifBma omnium , 
qu« inter eafdem lineas duci poftunt ; feu eft ea , 

B 1 cui 
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cui linea refta verfus omnes partes accomodari po« 
teft : ex fluxu lineae reclae generatur . Superflcies 
Curva eft qux k plana declinat . Superficies mixta 
eft partim reBa , partim curva y qualis eflet globi , fi 
plano per centrum dividatur . Quaccumque phyfica 
fuperficies fuam habet crafHtiem ad eam tamen a 
Geometra non attenditur . Superlicierum cxtrem* 
funt linear, ut linearum pundhu 

DEFINITIO VI. 

51. Superficies plana EODG ( Fig. 1. ) & circu* 
lari peripheriacomprehenfa dicitur Circulus , omnium 

Elanarum furerficierum celcberrima . Semicirculus £ 
)0 eit dimidia pars circuli & diaruetro ED, & 
femicircumferentia DOE comprehenfa. Circuli Con- 
centrici ADE,FS (Fig. 15.) funtqui habent idem , 
& commune centrum F. Excentrici vero ABC, 
ABD ( Fig. xz* 13. ) qui diverfa babent ce.ntra 
C,D, 

DEFINITIO VII. 

5*. Circuli fe fe mutuo interius , vel exterius 
tangere dicuntur, cum eorum peripheria ita fibi in 
punc"to aliquo A (Fig. 12. 13. ) occurrunt , ut fe fe 
tamen non fecent . Tangtns circuli eft refla quar- 
cumque DB (Fig. ita ejus peripherias occurren* 
in pundlo B, ut tamen non fecet, licet ulterius pro- 
ducatur in E. Secans autem eft refla qusecumque 
punfto intrt circulum per peripheriam du#a v.g^ 

Xb.or, 

HTP07HESIS. 

• 

' 53, Cujufcumque circuli peripheriam in 360 partes 
aequales dividunt Geometra? , eafque appeliant gra* 
dus . Singulos item gradus in 60 partes xquales di* 
vidunt , quas minuta prima , (eu abfolute minuta di- 
cunt. Singula ulterius minuta in 60 acquales partet 
inter fecant , eafque nuncupant minuia fecunda . 
Eodem ordine minuta fecunda in tertia; minuta 
fertia in quarra partiuntur, & ad minuta ufque de- 
cimg dividcndo procedunt ; cV hoc r*#° fcribunt 
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i° V 4 5 &c. duos fcilicet gradus , tria minut! 
prima, quatuor fecunda, quinque tertia. &c. 

C 0 RO LL A K IVM. 

* • • . 

54. Singulae quofumcumqile circulorurri periphe- 
rix eodem graduum numero conftant ; eo tamert 
difcrimine, quod majorum circuloriim majores fint 
gradus , feu partes ; cum rrlajores etiam fint peri- 
pherise: per fe enim notum eft , inaequales quanti- 
tates , fi ih eundem partium numerum fingulx di- 
vidantur , partes dare omnino inxquale* : easqus 
efle majores, in qua$ majdf cjuantitas dividitur. 

D&FINIT10. 

fS Angulus plafius eft duarurrt Hnearum in eo- 
dem plano jacentium, alterius ad alteratn inclina- 
tio , & occurfus, v;g. NBX ( Fig. 3. ) : linearum oc- 
curfum B apiccm angiili dicimus ; lineas vero latera 
appellamus. Tribus potiflimum litteris angulum de- 
fignamus, quarum media eft, quas apicem defignat * 
Si ad angulorum latera attendamus , dividuntur in 
KcBilineos , Curvilincos ,Mixtilineos . Reftilinei funt, 
quorum utrumque latiis eft linea refta , ut NBX. 
Curvilinei i quorum utrumque Iatu$ eft linea Cur- 
va, ut CAO (Fig.i.). Mixtilinei, qui latere uno 
re&o, alio curvo conftant, ut OAX. 

SCHOLION. 

* * • B 0 S * t 

$6. Anguli plani AFI (Fig. 15.) menfura eft ar- 
cus A I inter ejus latera interceptus , & ab illius 
apice circino defcriptus : totque gradibus conftare 
dicitur prxdi&us angulus , quot habet arcus AI. Ec 
licet innumeri arcus X, Z, S &c. ab apice F inter 
anguli latera defcribi poffint , quorum magnitudo 
fit diverfa pro varia illorum ab apice diftantia ; 
omnes eumdem graduum numerum continent ; funt- 
*]oe fnorum circulorum parfes fimiles ; ac proinde 
fnguli ejufmodi arcus funt prasdifti anguli eadem 
menfura. Angulus igitur non crefcit , neque minui- 
tur , qaarntumvis ejus latera minuantur , aut cre- 

B j fcant; 
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fcanr; majorque eft angulus ADB , quam anguliu 
ACB. (Fig.8) 

D E F IN I T I 0. 

<tf. Angulus reftus ABX (Fig. *.)eft, qui for- 
matur a linea refta AB ita in MX incidente , ut 
in neutram partem M, aut X inclinet. Hujufmodi 
autem refta AB dicitur perpendicularis td MX. 
Angulo igitur reclo ABX alius *qualis ex alia par- 
te enafcitur ABM. Angulus Acuius NBX eft omnis 
angulus reclo minor ; efficiturque a reda NB irr 
MX incidente , & verfus aliam partem X-diver- 
gente, unde dicitur ad M X obliqua . Anguius ob- 
tufus eft omnis angulus NBM, rec~to ABM ma- 
jor . 

D E F I N I T I 0 . 

■ 

j8. Anguli. ad verticem E (Fig. 7. ) oppofiti funt 
V. g. CEA, DEB, qui ab iifdem lineis fe fe in E 
fecantibus & verfus oppofitas partes produftis effi- 
ciuntur. Segmentum commune eft extenfio quscdam , 
pars , autpunclum, duabus , aut pluribus rettis Com- 
mune ; ut fi rettae NU , RU (Fig.4. ) fibi mutuo 
in U occilrrentes, ufque ad O hon fepararentur , 
fed partem , feu fegmentum commune haberent VO. 
Linearum re&arum fegmentum commune eft pun-^ 
ftum. 

D E F I N IT I 0. 

* • 

59. Lineae parallel* , funt ex, quac in infinitum, 
produftae eandem inter fe feroper habent dillan- 
t'am , ut v. g. EF, CA (Fig. 10). Diftantia per 
reclam SC v. g. ad utramque parallelam perpendi- 
cularem menfuratur. Linese obliqua funt CA , GH, 
quae produft* magis & magis ad fe invicem acce- 
dunt, vef a fe invicem recedunt. Si refta quaecum- 
que XX (Fig. 2$. ) duas parallelas AB, CD fecue- 
rit, fequentes efficientur an^uli X, X Externi : 0,S 
Mterni : ut etiam V , R : V , O tnterni ad eamdem 
partem : idem eft deangulis S. R. Angulus S eftop- 
pofitus ad verticem angulo X. Tandem ex eodem 
punfto U ( Fig. 4. ) duse reftae, aiia obliqua VN ,. 

alia 
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ilia perpendiculariter V R in reftam R N incidant'» 
biftantia obliqu* V N eft recla R N ner linearumex- 
tremitates ducta, & perpendiculari V R perpendicu- 
laris . 0 

Axiomdta quantitaUm fpedantia . 

Go. I. Quse fibi mutuo congriiunt, acqualia funt. 

II. Reclac linefe aequales ; & anguli etiam zequales 

fibi mutuo congruunt. 

III. Omnes ejufdem , aut aequalium circulorum radii 
funt .'asquales. Idem eft de diametris. Chordar 
xquaJes D A , A E (Fig. 14. ) ab eodem , aut 
xqualibus circulis abfcindunt arcus xquaJes : 
chordac inxquales AB, BC (Fig. 16. ) arcus in- 
acquales : major chorda ma jorem arcum A F B . 

IV. Inter duo quaelibet punfta unica tantum refta 
duci poteft. 

V. Dus rectae, puta A D, A B (Fig. 9.) fpatium 

non comprehendunt , cum femel fe in punfto 
fecent. 

VI. Anguli eorundem graduum funt sequales ; & 
fi fint «quales , eodem graduum numero con- 
ftant. 

VII. Diameter circuli circulum, & peripheriam ia 
duas a-quales partes dividit . 

VIII. Circuli acquales diametros habent aequaies : 
circulorum major , & diametrum , & radium 
habet majores. 

IX. Duae parallete EF, CA (Fipr.io. ) perpendi- 
cularem comrrmnem habent BX, v. g. aut RA 
&c. 

SCH 0 LIO AT. 

* • 

6x. Ex punfto B, circuli M A R centro (Fig. 5.) 
redta B A perpendicularis ad diametrum M X eri- 
gatur: duplex angulus reclus efficitur ABVl, ABX. 
Cum autem anguli A B X menfura fit arcus *X 
(n. $6. ), circuli quadrans , qui 90 gradibus conftat; 
totidem gradus erunt fmgulorum reclorum anguloj 
rum menfura ; funtque proinde omnes anguli refti 

B 4 xqua- 
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itquales. Anguli- acuti minus ; obtufi plus quam 90 
gradibus conftabunt* 

VOSTULAT+4. 

6z. I. Ab uno ad aliud punclum refta linea duci 

poteft . 

II. L)ara quaecumque re&a io infinitum produci po- 

teft . 

III. Ex dato purclo ad datum intervallum defcribi 
poteft circulus . 

IV. Ex dato puntfo in data recla verfus utramque 
partem acqualia fegmenta fecari poflunt, 

PR0P0S1TI0 I. THEOEEMA . , 

6$. Singula punBa rcB* A B pcrpcndicularis ad M 
X , ab cxtremitatibus rccloc M X , quam bifariam je- 
cat y ccqualiter diflant : fi etiam punHum aliquod B re- 
8* AB tf^MX (Fig. 3. ) pcrpendicularis ab cxtre- 
mis MX icquidiflct, omnia alia punda fcorfim eequi- 
diftabunt ab MX. , 

Demonftratur ex lineac perpendicularis indole : 
Si enim aliqua ejus pun&a magis ad X accederent , 
ipfa refta BA verfus X inclinaret, ut BN,eflet- 
que ad MX obliqua, contra hypothefim , & defini- 
tionem perpendicularis . Idem demonftrabiturdei fjiv- 

fulis rjufdem perpendicularis A B punftis relate ad 
uo quaccumque puncla rettx MX hinc inde apun- 
clo fcclionis B acqualiter diftantibus. Ea enim puri- 
c"U , fpeclari poflfunt , ut extrema re&ae MX hinc 
inde 2 purifto fe&ionis B acqualiter dillantia . Secun- 
da pars . Nili ita eflet , punclum A , v. g. ad M » 
aut ad X magis accederet : ergo A B non eflet pef * 
pendicularis contra hypothefim. 

C0K0LLAR1UM 1. 

$4. Ex dato punclo O ( Fig. 4. ) extra datam re- 
clam LN in infinitum hinc inde produftam unica 
tantum perpendicularis OR ad ipfam reclam duci 
foreft . 

De- 
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Demonftr. Ex punfto fectionis R partes «qua4el 
RL, RN utrimque abfcindantur . RectaORin neu- 
tram inclinat partem ( n. 57 ) : fingulaque ejus puncla 
acqualirer ab extremitatibus L N diftant ( n. 61 ): 
quarcunque igitur alia Tecla O L, v.g., ex punclo 
O ad L N dufta , totaque extra OR cadens , magis 
ad partem aiteram L, quam ad N diverget; neque 
fingula ejus puncta acqualiter ab L, & N diftabunt* 
ac proinde non eft perpendicularis. (».57)- 

COROLLAKWM 11. 

6$* Ex dato punclo B in data recla M X (Fig. 
unica tantum duci poteft B A ad eamdem M X per- 
pendicularis . 

Demonftr. Ducatur enim , fi fieri poteft , alia B N 
etiam perpendicularis : quoniam B A eft perpendicu- 
laris per hypothefim , in neutram inclinat partem 
(n. 57): igitur B N verfus extremum X magis di- 
vergit; ejufque puncla minus a X, quam ab M re- 
moventur: ergo non eft perpendicularis. 

PhOPOSlTIO IL THEORZMA . 

66. Si re&a A B ( Fig, 3. ) ad rcdam M X fit per- 
pendicularis , ulterius producla in O , etiam er t pcr- 
pendicularis : & viciftm recfa M X erit ad perpen- 
dicularem A-B O perpendicularis . 

Demonftr. Prima pars: Quoniam enim ABO eil 
eadem linea redra , fi ab A ufque ad B in nuliam 
inclinat partem , neque etiam ab B ufque ad 0,ali- 
ter curvaretur in R . 

2. pars: Eadem eft reclse AB ad BX, atque redte 
BX ad AB inclinatio,- feu angulus ABX: Si igitur 
AB neque inclinatur, neque declinat a BX eftque 
proinde ad illam perpendicularis, idem etiam de B 
X vtrum habet . 

1 

PKOPosrrio m. theokema . 

67. Si duo punSa A B rcB* A O aqualitcr t feor-. 
fim , diftent ab cxtremis M X reetx M X , fingula 
omnia ejufdem puncfa A B ab iifdem cxtremis aequa- 
liter diftant ; cftque reffa A B a d M X perpendicu- 

laris , 
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)aris . Rccla *vero RA ( Fig. ) perpendicularis ad M 
X , eamque bifariam fecans , tranfit per emnia pun- 
Ba , quorum fingula cequaliter difiant ab extremis 
MX. 

Demonftr. Prima pars. Inter pun&a AB unica 
tantum re&aduci poteft (».48): intelligi autemne- 
quit punclum aliquod reclsc A B inter duo pun&a 
A B minus ab extremo X v. g. quam ab M diftare , 
quin AB incurvetur contra hypothefim. 

Secunda pars : Si eft pun&um aliquod extra re- 
ftam perpendicu!arem A B sequaliter ab extremis M 
X remotum , fit v. g. putiftum N: ducatur igitur 
ex B refta B N; quoniam igitur duo puncla BN re- 
clse B N xqualiter diftantab extremis MX, erit B N 
perpendicularis , per primam partem; & eft etiam 
f erpendicularis B A pe r hypothefim : ex eodem igi- 
tur punclo B ad eamdem re&am dua: perpendicula- 
res ducuntur, quod eft impoifibile (n.6$). 

PROPOSITIO IV. THEOHEMA. 

$8. Re&d A B ex punHo A ad BC perpcndicula- 
riter duBa eft brcviffima emnium* qua ex dicfo pun- 
clo ad recfam BC duci poffunt: abliquarum AD, A 
C ea minor efi , quar minus a perpendiculari A B rr* 
movetur. ( Fig. 8.) 

Demonftratur . froducatur AB ufque ad G, ut 
fint AB, BG «quales ; ducaturque DG: AD + 
DG> AB + BG (».48.); ergo eorum magnitu- 
dinum dimidia A D > AB. Secunda pars demon- 
flrationo non indiget. 

COROLL^fRlUM t 

Duac igitur obliquae VLi VN ( Fig. 4. ) du- 
ftar ex eodem punclo V lineas perpendicularis O R. 
ad diverfas partes , fcilicet ad duo puncla LN reclat 
LN a?qualiter a perpendiculari diftantia , eruntsequa- 
les. Manifefte ex propofitione colligitur ; ad diver- 
fas enim partes duci , lineas xion efficit majores , 
aut minores. 
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COROLLARIUM U. 

70. Si obliquae VL, VN (Fig.4.) fint ;equales v 
perpendiculares etiam acquales, aut eadem V R, 
e/unt etiam diflantia: RN, RL aequales : & vicif- 
fm , fi & diftantiac R L , R N , & obliqu* V L , V 
N fint xquales , etiam perpendiculares erunt asqua- 
les, aut eadem VR. 

Demonftr. Prima pars . Si diftantiarum alia v. g. 
RL fit major, quam RN, erit obliqua VL major , 
quam VN, contra hypothefim («.68.); cum am- 
plius a perpendiculari VR removeatur, quam alia 
cx eodem punfto V dufta . 

Secunda pars in primam recidit; cum enim V R, 
RN, aut RL fint mutuo perpendiculares ( *. 66.) ; 
poffunt R N, R L pro perpendicularibus ; RV pro 
diftantia fpe&ari ; & in primum cafum recidimus. 

PROPOSITIO V. THEOREMA. 

71. Duat recla B A , DC (Fig.9. ) *d tertiam E 
F perpendiculares , funt fibi mutuo parallela . 

Demonrtr. Si enim non eflent parallelae, fed alit 
obliqua, in infinitum produftcin aliquotandem pun- 
clo concurrerent , puta in D (».59.): ergo ex eodem 
punclo D ad eamdem reftam EF duae perpendicula- 
rcs duci pofTent, quod eft impoftibile. (n.6+ 9 ). 

COROLLARIUM. 

72. Duae redte E F, C A , tertiac cuilibet Z paral- 
Ielae, funt fibi mutuo parallelas . (Fig. 10). 

Demonttr. Sit BX perpendicularis ad CA : ergo 
erit perpendicularis ad E F , & Z ( per axiom. 9. n. 
tfo.): ergo tres reclae C A, 2, EF funt ad BX per- 
pendiculares ( n. 66.) 9 & fibi mutuo parallelae (».71.) 

PROPOSITIO VI. THEOREMA. 

73. Duo circuli in unico tantum puncfo fe tangunt 
inierias ; ut etiam exterius : linea etiam recfa circuU- 
um in unico puncfo tangit. (Fig. 12,13,21 . 

Demonftr. prima Pars : Si in parte extenfa inte* 
rius fe contingunt, fit ea B A v.g., ad cujus extre- 
ma BA ex Centris CD ducantur reclae CB, CDA; 

modo 
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inodo fic : Erit DAS DB; quia funt radii ejuf- 
dem circuli ( axiom. $. n. 60 ): additacjue utrimque 
CD erunt CDA sCD + DB: rurfus CA = .C8 
(axiom. 3.». 60); ergo CB nar ert duabus CD, Drt 
(axiom. 3.«; 27.); quod eft impofljbile . 

Securida pars : In fecundo cafu duclis ad punflum 
B rertis DB,CB, erunt DB = DA; CBa CA 
(axiom.%. n.6o.): ergo tota CB D eflet xqualis to- 
ti CA D, quod eft impoflibile (».48.). Contaftum 
lineae rcftx , & circularis etiam punclualem effe , 
ex ipfarum Iinearum genefi conftat j ex punclo enim 
conta&us B ( Fig. 21. ) re&a BE perpetuo recedic 
a centro O, curva autem BR perpetuo recedit a 
redta BE; & ex eodem punclo verfus centrum per- 
petuo incurvatur. — 

PROPOSITIO VII. THEOREMA. 

74. Si retla A F ( Fig. 14. ) , ad cbordam D E per- 
pendicularis , eam per medium fecet , per centrum F 
tranfibit : <J *viciffim , fi per centrum F tranfeat , <T 
ehordam D E perpcndiculariter fecet , per medium je- 
cabit eamdem cbordam ; & ibord* arcnm Df\E- 

Demonftn Prima Pars ; Recla R F tranfit per 
omnia pundra aequaliter ab extremis DE diftantia 
(».67.): ergo tranfit per centrum F , quod a fin- 
gutis peripheriac pundlis asqualiter difiat. 

Necunda Pars : Punclum F, circuli centrum , seque 
diftat a D , Sc E (».44.); ergo etiam pun&um R » 
communis chordx , & perpendicularis DE inteffedio 
\n.6i). Tertia Pars demonftratione non indiget* 

a 

COROLLAMUM< 

75. Recia quaccunque RF (Fig. 14.) per circuli 
centrum tfanfiens , & chdrdam D E per medium 
fecans , eam perpendiculariifcr fecat . Duo fiquidem , 
per hypothefim , habet puncla F, R, acqualiter a!> 
extremis D, E diftanria : ergo eft perpeodicularis 
ad chordam, ut (n.6j) demottftrtvimus . 
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ELEMENTA GEOMETKlCjf. 

* P*OJ>OSlTIO FII/. TN£0*EM* . 

7*. Diameter A B ( Fig. 17. ) eft omnium chorda~ 
tum maxima : Cetterarnm Cl), H O ^"c. ea major 
fft , gw* fuerit diametro jeu Centro propior . 
Demonflr. Prima Pars. Ducantur ex centro E ad 
*™ chordac cujufcumque CD extremitates reftasEC, 
- A ED: GD minor eft , quam C E D (». 48 ) : diame- 
ter autem A E B xqualis eft C E D ( n. 60. ax. 3. ) : 
ergo diameter ma jor eft , quam chorda . 
Secunda Pars. Ntatuantur paraHelas chordas CD, 
"v^ HO; erit arcus HO minor, quam arcus CD, ut 
eft per fe notum : ergo & chorda HO minorem ar- 
cum abfcindens, minor eft , quam Chorda C D ma- 
jorem arcum fubtandens ( a x. 3 . n. fo. ) 

PROPOSITIO IX. THEOKEMjt. 

1 

77. Si tx puncio quocunque A (Fig. 18. ) intra cir- 
W eulum , fed extra illius centrum plures ad peripberiam 

ducantur recJaf , major eft A C per centrum tranfiens ; 
~ reliaua pars AO diametri minima omnium ; Cater* 

90 funt minores, quo a maxima ABC remotiores , & 

ad minimam A O magis accedunt . 
- r Demonftr. Ex centro B ducantur BD, BR : mo- 

3* do fic: AB + BD funt majores , quam AD (».48), 
*• Sc acquales re£tx AC: funt enim BC c BD (ax. |> 

n. 60. ) additurque utrimque AB: ergo AC> AD* 

* Secunda Pars . BO = BR (a*.?.); fed BA + 
AR> BR (».48.): igitur BA cum AR major eft , 
quam BAO; & ablata utrimque BA communi , 
erit AR major , quam AO. Tertia pars ex ipfa 
circulorum genefi patet , neque demonftratione in- 
difet, 

COKOLLAKIUM. 

i , 
\ 78. Ex quocunque igittfr punclo intra circulum, 
, fed extra centrum , dux tantum reftse A R, A R ad 
7 peripheriam duci poffiint xquales , ac proinde fi ex 
jninflo aHquo phifquam dux duci poflint aequales, 
/d punclum erit centrum. Si enim aliter fieri poffet , 
hnt xquales AR, AR, AD: earum faltern duas ad 

eam- 
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PHILOSOPHIA. NAIUK AUS 
eamdem partem ORC jacent, eftque una AD dia- 
metro AC propior quam, altera AR: funt igitur 
inacquales: reiix igitur a-quales AR, AR non ad 
eamdem partem duct poflTunt. 

PR0P0S1T10 X. THEOREMA. 

79. Si a pundo quocunque A ( Fig. 19 ) exira cir- 
culum ad illius perip»eriam B R £ ducantur recfa? A 
B, AR, AE, minima eft AB , qua produBa per cen- 
trum D tranfit ; Caterarum A R , A E , ea minor A 
R , quac fmerit minimee propior . 

Ex centroDducantur DR, DE. Demonftr, Pri- 
ma Pars . DA minor eft , quam DRA (».+$.): 
auferantur ex fmgulis . partes DB, DR «quales ( n. 
60): fuperfunt BA,& RA insequales ,* BA mi- 
iior, quam R A (». $1). Secunda Pars ex circulo- 
rum genefi eft manifefta. 

PROPOSITIO XL THEOREMA. 

80. Si recia qucecunque D E ( Fig. 21 ) circulum 
tangat 1 n B , & ex centro O ad contadum ducatur re- 
Ba O B , erit O B perpendicularis ad tangentem D 
E *. & fi B O ex contacfu ducatur ad tangentem pcf 
pendicularis , per centrum O tranfibit. 

Demonftr. Prima Pars. Redta OB ex Centro ad 
contaihirh B dufta eft brevitfima omnium reftarum, 
qux ad tangentem duci poflunt , cum ad periphe- 
riam pertingat ,* reliqux vero, ut OO ultra produ- 
cantur: ergo OB eft perpendicularis (».68.). 

Secunda Pars . Si iii perpendiculari BO non eft 
centrum, fit in alia quacunque BX: ergo B X eft 
perpendicularis ad D£,ut modo demonftravimus ; 
& etiam OB eft perpendicularii ad D£ per hypo- 
thefim : duae igitur perpendiculares ex eodem reilx 
DE pun&o B ducuntur; quod eft impoflibile (n.6$) 

PR0P0S1TI0 XII. THEOREMA. 

81. Inter rcclam tangentem DE (Fig. ai.), & pe- 
itpheriam BR duci non potcfl alia recla BS per pun- 
ctum contaclus B , quin circtfum fecet : maximc W 

ro 
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ro pcr contacius punftum B infinit* lincac tircularts 
duci poffunt , qu* & rcdam D E , & periphcriam in 
punBo B contingant . 

Demonflr. Prima pars. Si alia refta BS efTet eti- 
am tangens, & non fecaret circulum , recla OB, 
tx centro ad contachim du&a , eflet perpendicu- 
laris ad utramque BE, BS ( num. 80.); & vi- 
ciffim (». 66. ): ergo ex eodem pun&o B erigi pof- 
fent duac perpendiculares BE, BS ad eamdem re- 
clam OB, quod eft impoflibile (». 6j. ). 

SecundA pars. Diametro BOT (Fig. u.) in ia- 
finitum produ&a, e* infjnitis ejus punftis tamquattt 
Centris, totidem per contaclum B ducantur circuli: 
omnes peripheri» & reftam A A \ & circulum TB, 
& fe invicem iopunclo folum B contingent. i»-7}) 

PkoPO&lTlO XilL TB^OREMA . 

82. Omncs anguli , quamtumvis vifiiiti , MB A f 
A B N , N B X ( Fig. 3. ) fupra reciam M X in eo- 
dcm puncio B ab qutbuJcunqUc rcciis in id punr 
dum cadcntibus cformati , aquales funt ducbus rc- 
dis ; omnes 'vero anguli OOO ( Fig. 12 ) a quibuf- 
cunquc lineis in eodem punclo O fe fe fecantibus for- 
mati , quatuor retlis aquantur . 

Demonlir. Prima Pars. Ex pun&o B, tamquara 
Centro fupra reftam M X defcribatur femicirculus 
MAX, cujus peripheria valet 180 gradus ( h*. 5 j ) ; 
duorum reclorum menfuram (».61); & menfurara 
etiam omnium angulorum , qui in pun&o B fupra 
re&am MX formantur , ut numero y6 explicavi- 
mus : ergo &c. 

Sectinda Pars . Omnes anguli OOOO circa idem 
diametri AB punclum , circuli centrum , formati, 
hibent integram circuli peripheriam pro menfura : 
eorum igitur menfura funt 360 gradus , feu 4 an- 
gulorum reciorum menfur* (». 53.): eorum igitur 
angulorum fumma valet quatuor angulos reftos. 

COROLLAKIUM. 

83, Anguli ad verticem oppofiti N, R (Fig 23.) 
funt xqualcs . Duo enim auguli X, & R funt acqua- 

les 
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les duobus re&is; cum a recla B R in re&am XX 
incidente fupra eam.iem re&am X X effic iantur ( n. 
tz): ob eamdem caufam erunt duobus reclis sequa* 
Ies duo anpuli X, & N: Aint ipitur aequafes fum- 
msc anpulorum R, X, ex una parte, X, N ex alia : 
ablatoque communi angulo X ab utraque parte , re* 
linquuntur anguli N, R arquales . {ax. 6.n.ij.) 

D E F l N IT 1 O. 

*; 1 4. Sinus arcus B H ( Fig. 16.) eft recla B I ab ex- 
fremitate ipfius arcus B ad radium D H per aliam 

ejufdem arcus extremitatem H duclum perpendicu- 
laris . Sinus B I dicitur indifcriminatim Sinus arcus 
B H , vel anguli B D H , feu B D I , cujus prxdiclus 
arcus efl menfura. Generatim autem Sinus anguli 
cujuf unque BDI eft re&a BI ab extremitate 
unius lateris ad aliud Iatus perpendicularis . In eo- 
dem , aut xqualibus circulis Sinus asquales BI , IC 
funt finus scqualium arcuum BH, HC, aut zqua^ 
liurn angulorum BDI, CDI, ut elt manifeflum. 

PR0P0SIT10 XIK TNEOREMA. 

8f. Si obliqua XX , avt BC (Fig. 23. 25". ) duas. 
recfas paralleiat A B , C D fecuerh , erunt primi al- 
terni anguli N , M , aut O , S cequales : Secundo duo 
ad eamdem partem inierni R S fimul Jumpti *quan~ 
tur duobus reclis . Tert. externus *v.g. N oppofito in- 
terno V cequalis eft . 

Demonftr. Prima Pars. Ex feftionibus C. & B, 
tamquam Centris , communi intervallo CB defcrw 
bantur arcus RS inter eafdem paraMelas ; ducan- 
turque redac C A , B D ad lingulas parallelas per- 
pendiculares , quac erunt angulorum NM , feu ar- 
cuum RS linus , <5c inter fe arquales , ex paralle- 
Urum definitione (».59.8+). Sunt igitur xqu.iles 
arcus R S ( n. 84 ) , & confrquenter anguli NM, 
quorum funt vnenfurae (». 5$. )• Idem pari modo de 
angulis R V ( Fig. 2$. ) demonflrabitur . 

oecunda Pars . Anguli R, & O fimui asquantur 
duobus re&is ( n* 8* ) : Sed angulus O idem eft , at- 

que 
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que angulus S , per primam partem : ergo anguli 
R S fimul fumpti aquantur duobus reftis . 

Tertia Pars. Angulus S par eft angufo O, per 
primam partem : angulus O par eft angulo X op- 
pofito ad Verticem (». 8$.) : ergo angulus S par eft 
angulo X oppofito externo (ax. J.». 27). 

PROPOsmo xr. theqrenia. 

U. Si a reBa XX, aut BC (Fig.13 25.) duasre- 
Has AB,CD fecante , fiant alterni anguliN.M *qua- 
lcs ; autduo ad eamdem partem interni RS fimul ctqua- 
ies duobus rcBis\ aut externus X aqualis oppofito in- 
terno S, erunt dua* refi* AB, CD parallel* • 
Hxc propofitio eft prioris converfa . 

Demonftr. Prima pars. Ducantur, ut prius reftat 
AC, BD, & arcus RS; funt aequales anguli NMj 
per hypothefim : erunt etiam aequales arcusRS, eo- 
rum angulorum menfurae {n.$6)\ ergo etiam reclac 
AC , BD pracdiflorum arcuum , &anguIorum sequa- 
lium finus (».84): arquidiftant igitur AB, CD, & 
confequenter funt parallelae. 

Secunda Pars . Di o angnli RO fimul funt asqua- 
les duobus reftis (».82): idem eft de duobus angu- 
lis RS ; ablato igitur utrimque communi angulo 
R fuperfunt duo anguli S, O aequales inter fe, & 
alterni: ergo per primam partem erunt AB, CD 
parallelat. 

Tertia Pars. Angulas X eft par angufo O adver- 
ticem oppofito (n.8$;: quoniam igitur ponitur aequa- 
lis angulo S interno oppofito; erit angutus S alter- 
no O acqualis: Sc reftac AB, CD parallelas per pri- 
mam partem. 

DEFINITIO. 

*7» vAngulus in Scmicirculo eft OMO (Fig. 32), 
cujus apex in periphaeria , & laterum extrema 
in diametri OO extremitatibus cadunt. Univerfim 
Angulus in Segmento v. g. AEDC eft A D C , cu- 
jus apex eft in ejus fegmenti peripheria , laterum 
extrema in ejufdem arcus extremitates AC (Fig. 
16.) cadunt. Jlngulus autem Segmenti BEG v.g. 
Mont. VhiU. Tom. I. C eft 



34 PHILOSOPHIJE N^TVRALIS. 
cft angulus ABC, quem tangens AB, & chorda 
cjufdem fegmenti efficiunt. ( Fig. 27). 

JD E F I N 17 1 0. 

88. Jlngulus ad centrum -eft A B C ( Fig. 16 ) , cu- 
jus apex in Centro , & latera funt *luo circuli radii 
A B f C^B . Jlngulus ad peripbariam eft A D C , cu- 
jus vertex in peripharria, latera intra circu!um ca- 
dunt; dicitur etiam jingulus infcriptus . jlngulus cir- 
cumfcriptus eft EFG, axjm apex F eft extracircu- 
lum; latera periphxriam tangunt. 

PK0P0S1T10 XVI. THEOREM^i. 

89. AngulusSegmenti cujufcumque , v.g. ABC (Fip. 
28.) babet pro menfura dimidium ejufdem Segmenti B 
HC arcum BH aut HC. 

Demonftr. Ducatur diameter E F chordx BC pa- 
rallela , & alia item diameter HG ad eamdem per- 
pendicularis ; & radius infuper I B ad tangentem 
DA reftus : modo fic: HG & chordam BC, cui 
eft perpendicularis , & arcum BHC per medium 
fecat (w. 74); eftque arcus BH , dimidium arcus 
BC , menfura anguli BIH (n.56): fed idem cft 
inenfura anguli ABC: funt enim anguli IBA, H 
IE arquales, utpoterefti (n.61): ablatis igiturutrim- 
que angulis BIE,& IBC alternis inter parallelas 
BC , E F, ac proinde acqualibus (w.8j); fuperfunc 
anguli HIB, ABC aequales (ax.C1n.17): habenc 
proinde eamdem menfuram (n. 56). 

Idem demonftrabitur de angulo CBD relate ad 
arcum BuC, ejus fcilicet fegmentum ; cum enim 
duo anguli CBA, CBD, fint duobus reftis aequa- 
les (fl.82), habeant femicircumferentiam pro men- 
fura (n. 61), fitque arcus BH menfura anguli ( B 
A, erit arcus BEG, reliqua femicircumferentiar H 
EG pars, Sc fegmenti BGC dimidium, anguli CB 
D menfura. 
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ELEMEKTA GEOMETRJCA. 

PKOFOSITIO XVIT. THEORESU[. 

« 

90. jingnlus A B C ( Fig. 29 ) ad circumferentiam 
babei pro menfura dimidium arcus A C , cui infiftit ; 
eftque proinde dimidium anguli ad centrum in etdem 
arcu infiftcntis. 

Demonftr. Anguli M, N, O, cum fint duobus 
re&is sequales («.82), habent pro menfura femicir- 
cumferentiam circuli , quae ab angulorum lateribus 
BA, BC in tres arcus eft divifa : cum igitur an- 
guli M, O habeant pro menfura dimidia fuorum ar- 
cmim, aut fegmentorum X, Z («.89); angulus N 
habebit pro menfura dimidium reliqui arcus AC, cui 
infiftit; eo enim pa#o tria trium arcuum dimidia 
femicircumferentiam efficiunt. 
1 Secunda Pars. Anguli ABC (Fig. 2$) ad cen- 

trum menfura eft arcus integer AC, cui infiftit 
(n.$6): anguli autem ADC ad circuruferentiam 
menfura eftdimidium arcus ejufdem AC, cui etiani 
infiftit, ut modo probavimus: ergo angulus ADC 
eft dimidium anguli ABC. 

\ C 0 RO L L A K *V Af. 

91. Omnes anguli OOO (IJig. 30. ) ad circumfe- 
rentiam , & in eodem arcu innftentes funt aequaletf: 
Omnesenim funt dimidium ejufdem anguli ad cen- 

' trum , qui in eodem arcu AC infiftit . Ex eadem 
ratione angulus CBD ( Fig. ji.) in femicirculo eft 
y re#us : in fegmento minore BEC ( Fig. 27.) eft 
major refto : in fegmento majore BFC eft minor refto . 

Demonftratur. Angulus CBD habet pro menfu- 
ra quadrantem circuli, dimidium fcilicet femicircu- 
li CNO, cui infiftit (».89): ergo eft angulus re- 
ftus . Rurfus angulus BPC infiftit in arcu BFC 
! ma/ori , quam femicirculus : angulus autem F. in ar- 
cu B E C minori: cum ergo eorum arcuum dimidia 
fint pnrdi(ftorum angulorum menfurae («.89); pri- 
mus ma/orem, fecundus minorein quadrante habet 
menfuram: primus igitur elt refto major, fecundus 
vero minor. 

C 2 ELE- 
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ELEMENTUM SECUNDUM. 

De figuris planis , earumque proprietatibus . 

D E F I N IT I 0. 

92. Figura plana eft quarcumque fuperficies pfana 
lineis undique terminata; quac larera figura? plerum- 
que dici folent. Si.ad latera attendamus, in J^ecli' 
lineas , Curvilineas , & mixtilineas dividuntur figurar. 
Reeliline* funt qux re&is: Curvilinea , quar curvis : 
TAixiilincct , qux partim reftis , partim curvis lineis 
terminantur. Figura Regularis eft, quse & angulos , 
& latera habet inter fe aequalia. Irregularis y eft cu- 
ius latera , vel anguli , aut utraque funt inter fe 
lnacqualia ; anguli fcilicet angulis , latera Jateribus . 

D E F I N IT 1 0. 

Latera fieursc fimul fumpta ejufdem figurae 
ptrimeter , & ambituslnuncu pa n tur . Area vero eft fpa- 
tiuma lateribus comprehenfum . Bafis eft latus quod- 
cumque AC (Fig. 34), quo innititur figura . Vertex 
cft punftum B bafi oppofitum, & ab illa remotifii- 
mum . Aiuiudo figura cu jufcumque eft perpendicularis 
a Vertice in bafim dudla v.g. BX. Aliquando cadit 
extra figuram, 

DEFINITIO. 

94. Figura reftilinea aquilatera CABD (Fig.35) 
eft, quse habet omnia latera fibi mutuo sequalia . 
Dicitur aquiangula , fi habeat omnes angulos fibi 
mutuo acquales . Duse autem , aut plures figurse fuot 
fibi mutuo aquilatera , aut <equianguU , fi unius la- 
tera, aut anguli ( licet inter fe inaequales ) Iateri- 
bus , aut angulis alterius fmt sequales ; fingula fm- 
gulis; lit in (Fig. 24.) anguli A , Sc L j C , & O; 
M , & B ; Iatera item MO, & B C &c* aequan- 
tur . 
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DEFINITIO. 

9f. Triangulum planum eft fup^rficies tribus lineis 
comprehenfa , puta NYM ( Fig. 39). Relate ad 
larera dicitur Recfilineum , Curvilineum , Mixtilineum , 
& Mquilaterum ( qux nomina fuperius explicavimus ) . 
lfofceles eft , cujus duo folum latera funt inter fe 
arqualia, ut OMO ( Fig. 32. ) Scaienum y cujus omnia 
latera funt fibimutuo inaequalia, ut ABC (Fig.34). . 
Si angulos fpeftes dicirur Heftangulum , quod angu- 
lum habet reftum, ut O M O ( Fig. 32). ^Acutangu- 
lum , cujusomnes angulifunt acuti , ut MOL ( Fig. 
24). Obtufangulum, cujus alter angulus eft obtufus , 
ut ABC (Fig.34). Latus OO (Fig. 32.) angulo 
refto M oppofitum dicitur Hipothenufa . 

DEFINITIO. I 

■ 

9$. Figura quadrilatera Re&ilinea eft ' fuperficies 
plana 4 reftis lineis comprehenfa. Dividitur in Qua- 
dratum , Heclangulum , }\bombum y Wbomboidem , Tr*- 
pezium &c. Quadratum eft CD (Fig. 35),. quod la- 
tera habet sequalia , & angulos reftos . Heclangulum 
CD (Fig. 38) eft , quod angulos omnes habet re- 
ftos: at oppofita tantum latera flbi mutuo aequalia . 
Rhombus eft C A (Fig. 37) quadrilaterum aequilate- 
rum , fed non sequiangulum . Rbomboides eft quadri- 
laterum CD ( Fig. 3$), quod neque aequilaterum , 
neque aequiangulum eft ; fed latera tantummodo, Sc 
anguli appofiti funt aequales . Trapezium denique eft 
quodcumque quadritaterum Z S TR ( Fig. **), cu« 
jus oppofita latera funt inarqualia. 

DEFINITIO. 

97. Parallelogramum eft quodcumque quadrilaterum 
TSHL (Fig. 60 ), cujus oppofita latera funt paral- 
lela . Omne Quadratum , Reftangulum, Rhombus , 
&: Rhomboides futit Parallelograma . Diagonalis 
Quadrilateri eft refta A B ( Fig. 35 36. &c. ) ab uno ad 
oppofitum ajigulum dufta. Omnisfigura plana, quas 

C 3 P ln 
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plura , quam xjuatuor, latera habeat , dicitur genera- 
li voce Polygonum . Angulus externus cujufcumque fi- 
gurae eft BC D , v. g. quem Iatu\ AC exterius pro- 
ductum una cum alio Jatere CB adjacente efficit. 
(Fig. 40.). 

• PROPOSITIO XVIII. THEOREMA. 

98. Omnes anguli N , M , Y ( Fig. 39. ) cujufcun- 
aue trianguli Reelilinei fmul fumpti aequivalent duo- 
lus reelis : externus autem DCB ( Fig.40. .) duobus 
internis oppofitis A B aqualis efi . 

Demonftr. Prima Pars . Per punftum Y, apicem 
trianguli , ducatur re<Tta A E bali parallela : modo 
fic: tres anguli ZYX arquivalent duobus rectis ( n. 
$2); fed angulus Z angulo N alterno , angulus X 
angulo M etiam alterno aequales funt («.85): er- 
go tres anguli N, Y, M duobus re&is arquivalent. 

Secunda Pars . Per apicem C ducatur CL baii 
AB parallela: angulus I par eft angulo B alterno 
(».85): angulus item O par eft interno oppofito 
A {n. 85); ergo totus externus DCB duobus fimul 
internis AB sequaiis eft. 

COKOLLAKIUM I. 

99. Summsc trium angulorum in quocumque rrian- 
gulo funtasquales , feu eardem: cum omnes fintduo- 
bus re&is aequales. Similiter fi in quocunque trian- 
gulo aliquis angulus fit rettus , aut obtufus , reliqui 
duo erunt acuti ; ac proinde quodcumque triangu- 
lum unicum habere poteft angulum rectum , aut 
unicum obtufum. Nifienim itaeffet, Summa trium 
angulorum major eflet duobus redtis, ut ex fe pa- 
tet; quod efl iirtpoliibile . 

CO^OLL^KIUM II. . 

100. Si duo triangula angulum angulo parem ha- 
buerint, etiam fumm* reliquorum angulorum erunc 
arquales . Si autem duos angulos duobus habeant 
scquales , etiam tertium tertio parerri habebunt. Cum 
cnim fint in utroque triangulo fummxangulorum 2- 

qua- 
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quales, ut modo demonftravimus ; fi sequalia ex hfc 
fummis auferantur , qua: remanent, etiam func ae- 
qualia . 

pROFosrrio xix. theorema. 

10 t. In quocumquc y trianguh ( de rccfilincis fcm- 
pfr loquimur ) majus latus CD ( Fig. 31. ) majori 
angulo B opponitur ; & major angulus B majori la- 
teri CD. 

Demonftr. Per punfta BC D fit circulus defcri- 
ptus. Quoniam latus, feu chorda CD ponitur duo- 
bus reliquis majus, etiam arcus CND erit finguiis 
reliquis major.( ax. j. n. 60 ) : ergo angufus B majori ar- 
cui infiftensmajorerit, quamD, aut C minoribus in% 
fiftentes ( ^.90). 

Secunda Pars. Angulus B fingulis DC mafor eft 
per hypothefim: ergo arcus CND, cui infiftit, & 
cujusdimidium habet pro menfura (».90), eft major 
fingulis arcubus DB, & BC (». j6): ergo etiam 
chorda, feu latus CD, major eft r latere DB, aut 
BC. 

COROLLARIUM. 

ioi. In quocumque igimr triangulo v. g. A O B 
( Fig. 41. ) latera sequalibus angulis oppolita funt 
acqualia ; & anguli aequalibus Iareribus oppofiti funt 
squales ; ac proio<te , fi triangulum fit xquiangu- 
lum, etiam erit rquilaterum, & fi fit aequilaterum , 
etiam erit a-quwngulum: niii enim ita efTet , fleret, 
ut latera acqualia inzqualibus angulis ; sequales an- 
guli inarqwuibus lateribus in eodem triangulo oppo- 
nerentur, ut ex fe patet : hoc autem eft impoflibi- 
le, ut in propofitione demonftravimus . Unde etiam 
infertur , inaequales elfe angulos , qui inxqualibus 
hreribus opponuntur , & Ticiflim . 

pkoposttio xx. theorema. 

103. Si duo triangula ( Fig. 42. ) habucrint angu- 
l*m 1 altcri O aqualem , & latera ccquales angulos 
comprebendextia ctiam 4cqualia> boc tft % AI aquale D 
O, IZ ir OV item pana: & bafes, & reliqui angu- 

C 4 « 
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U crunt aquales . Similiter fi duo triangula A I Z * 
D V O fuerint fibi aquiangula , & latera AZ D V 
inter aquales angulos comprehenfa babuerint aqualia , 
in rcliquis tmnibus erunt ctiam aqualia. 

Demonllr. Prima Pars : Superimponatur trian- 
gulum triangulo : angulus nimirum I anguloO, pun- 
fta DV in pun&a AZ cadent , ob sequalitatem late- 
rum : anguli igitur angulis ; latera lateribus con- 
gruunt , & tota erunt aequalia. 

Secunda Psrs : Si triangulum DVO triangulo 
AZI imponatur , cadatque DV fupra AZ necef- 
fario punftum O cadet etiam fupra pun&um 1; fi 
enim caderet extra purftum I, v.g. in punfto R , 
eflent anguli Z,& V inxquales , contra hypothe- 
fim; cum mutuo fibi impofiti non congruerent. 

PK0P0S1T10 XXL THEOREMA . 

104. Si duo triangula (Fig. 4». ) halucrint omnia. 
latera fibi mutue cequalia , ctiam anguli aqualibus la- 
tcribus opptfiti erunt aquales : boc eft , triangula duo 
mutuo aqutlatera , ctiam funt mutuo aquiangula . 

Demonttr. Sunt per hypothefim acqualia Al, D 
O: IZ, OV; AZ, DV: dico , eruntetiam acqua- 
les anguli O, I: A, D: Z, V: Superimponatur 
triangulum DVO triangulo AIZ infcripto in cir- 
culo, DV Iateri AZ; etiam punftum O cadet in 
I , eruntque tota aequalia : fi enim caderet extra I 
v. e. in R, eflet D O, hoc eft , A R major , quam 
AI, contra hypothefim : fi caderet m S, aut F , 
eflet VO major, aut minor, quam ZI , iterumon- 
tra hypothefim , etTent enim inxqualium arcuum 
ejufdem circuli chordac : ergo neceflario punftum 
O cadet in I. 

PROPOSITIO XXII. THEOREMA . 

10 j. Diagonalis AB dividit QuaJraUtm , Recfangu- 
lum , Hbombum , Rbomboidem in duas partes aqua- 
les\ anguli oppofiti funt aquales: latera item oppofita 
funt aqualia , & paral'cla. ( Fig. $6, J7,}8 ). 

Demonftr. In omnibus hifce figuris fuot Iatera 
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oppofita aqualia: CB lareri A D; AC lateri DB 
(».9*): triaagula igitur ACB, ABD (Fig.36. 
v.g. ) funt mutuo arquilatera : cum prarter latera 
xqualia habeant AB communef: ergo congruunt , 
& funt in omnibus acqualia (».104;: ac pr inde 
angulus C par eft anguloD, idem de angulis B,A 
demonftratur, anguli OO alterni funt item sequa- 
les ,* & confequenter CB, AD parallela (». 86). 

Cum certum aliunde fit , demonftratuque facilli- 
mum , immo poftulari pofljt ; omne parallelogramum , 
eflfe Quadratum, aut Re&anpulum , aut Rhombum » 
aut Rhomboidem, quac de hifcefiguris mododemon- 
ftravimus , de parallelogramo etiam vera funt; ea- 
que ulterius demunftrare fuperfedeo. 

PROPOSITIO XXIII. THEOREM^f. 

106. Quodcumque polygonum regulare BAF (F-ig. 
3$.) circulo infcribi poteft . 

Demonftr. Duo latera 'polygoni BA, AE reclis 
RC, OC perpertdiculariter bifecentur: ex punfto 
C , in quo hujufmodi rcclx concurrunt , tamquam 
Centro , intervallo C A defcriptus circulus per B A 
EFI, angulos fcilicet polygoni ducitur , eritque 
polygono circumfcriptus . Nam in triangulis OCE, 
OCA funt anguli OO sequales, quia Recli (n. 61 ): 
latera OE, O A etiam aequalia per conftruftionom : 
latus OC commune: ergo etiana funt aequalia CE, 
CA (». 103): ac proinde circulus ex centro C <le- 
fcrirtus Sc tranfiens • per A , etiam per E ducitur . 
Idem fimiliter demonftratur de CB, CI &c. 

COROLLARIUM. 

107. Quodcumque polygonum regulare A I F 
(Fig. ??) intriangula CBA, ACE xqualia, aequi- 
angula , & aequalatera dividitur. Cum enim a;qua- 
lia fint BA, AE per hypothefim, reliqua item la- 
tera BC, AC, EC aequalia, ejufdem nimirum cir- 
culi radii; erunt triangula BC A , ACE aequilate- 
ra; acproinde funt omninoaequalia. Ejufmodi etiam 
triangula polygoni regularis BAF hab«nt camdem 

com- 
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communem altitudinem OC, feu RC. Cum 
enim lint sequales BA, AE,chord», aut latera 
poly*oni ; earum a Centro G, triangulorum apice , 
diftantiae funt aequales (».76)1 ejufmodi autem per- 
penditulares funt triangulorum altitudines (/».9$): 
ergo &c. 

PROPOSITIO XXW. THEOREMA. 

, 10&. Parallelograma A C D B , ECDF ( Fig. 51 ) , 
quce eamdem t aut aqualem bafim CD ; & eamdem , 
aut cequalem altitudinem habent , feu inter eajdem 
parallelas C M , A F exiftunt , /i*»f ccquales . 

Demonftr. AB, & BF,;rquaIes tertiae CD («. 
joj), funt xquales inter fe : addita utrinque BE, 
erunt AE, BF jcquales (n. 27): funt item xquales 
CE DF , CA DB (w.ioy): ergo triangula AE 
C, BFD funt sequilatera , & omnino atqualia (n. 
104). Ablato igiturutrimque triangulo BEO, erunt 
trapezia COBA, DOEF xqualia (n. 27. ax. 6 ): 
addito item utrimque communi triangulo COD, 
erunt tota , feu parallelograma CABD,CEFD 
arqualia (ax. 6. 0.27 ). 

C0R0LLAK1UM. 

J09. Triangufc quxcumque CAD, CED ejuf- 
dem, aut xqualis bafis, & ejufdem, aut aqualis al- 
titudinis funt sequalia. Sunt enim dimidia paralle- 
logramorum ACDB,CDFE, quas fuper commu- 
nem triangulorum balim CD> & cum eadem alti- 
tudine defcribuntur . Generatim triangulum quod- 
cumque ACD, eft dimidium parallelogrami cujuf- 
cumque CDFE , sequalem bafim , & altitudinem 
habentis: eft enim dimidium alterius parallelogrami 
ACBD fub eadem bafi & altitudine conftru&i , 
quod exinde eft priori parallelogramo acquale , ut 
modoin propofitione demonftravimus. Unde etiam , 
& ex fuperius demonftratis numero 105 evidenter 
infertur, quodcumque triangulum M K L xquale ef- 
fe parallelogramo cuicumque MKNO ( Fig. 51 ) 
eamdem altitudinem, & dimidiam baGm , vel eam- 
dcm bafim, & dimidiam altitudinem habenti. 

PHO- 



Digitized by Go 



ELEMENTA GEOMETRICA. 45 
PROPOSITIO XXV. THEOREMA. 

110. In triangulo reclangulo ABC ( Fis. 5$.) qua- 
dratum lateris oppofiti angulo recfo eft aquale duo- 
bus fimul reliquorum laterum quadratis : hoc eft A 
£ eft aquale duobus fimul A I , B G . 

Demonftr. Ex angulo redb> B ducatur refta BE; 
& BL parallela re&x CE; ducatur item AG. 
Quonlam triangula ACG, BCE habent arqualia 
AC,CE;&BC,CG,& angulos B C E , ACG 
item xquales , cum ad angulos OO re&os , ac pro- 
inde arquales (n.61), addatur communis ACB ( ax. 
6. n. 27); erunt tota triangula BCE parallelogra- 
mi KCEL dimidium, cum eamdem habeant baiim 
CE, & inter eafdem parallelas EC, LB.exiftant 
(«.109); ob eamdem rationem erit triangulum A 
CG paralielogrami quadrati BCG dimidium : qua- 
dratum igitur BCG. & reftangulum K C E funC 
xqualia , cum fmt arqualium dupla. Eodem pacro 
demonftrabitnr rettangulum KD quadrato AI eiTe 
*quale: duo igitur quadrata iimul AI, BG duobu^ 
fimul reftangulis DK, KE, hoc eft, quadrato AE 
funt «qualia . 

S C H 0 LIO M l. 

> 

111. Ex demonftratis modo theorematis quafcum- 
que figuras planas rnenfurandi modum eruimus . 
Communis autem , qua utimur in menfurandis fu- 
perficiebus, menfura efl alia item , & nota fuperfi- 
cies, Pes, fcilicet, aut palmus quadratus , hoc eft , 
quadratum , cujus fingula latera pedalem , aut pal- 
marem habent extenfionem : ad majoresitem fuper- v 
ftcies adhibetur ulna , hexapeda , vel etiam leuca 
quadrata. Quadrata pro communi menfura adhibe- 
mus, quia ob angulorum , & Iaterum azquaiiratem 
funt commodiora. Porro ad lineas, feu extenfionem 
quamcumque dirnetiendam aliis etiam notas exten- 
fionis lineis utimur , puta palmo , pede, hexapeda , 
leuca lineari &c. 

wt quadrati cujufcumque BC. (Fig. 47.) aream 
dignofcas, notis prius Iateribus, feu uno tantum la- 

tere 
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tere menfurato ( funt enim omnia aequalia), unum 
in aliud latus duces , feu latus quodcumque AB in 
fe feipfum duces. Sit AB, quatuor pedes longum*, 
& in totidem pedes divifum , ut & latus AC, du- 
ftifque per fingula divifionum punfta re<ftis perpen- 
dicularibus , tota^ area quadrati in quatuor ordines 
fecundum altitudinem eft divifa; finguli ordines in 
quatuor pedes , ut & ipfa figura demonftrat. 

Ex eadem ratione , ut re£tanguli BD (Fig. +6) 
aream dignofcas, altitudinem BC (4) perbaflm BA 
(6) multiplica ; produftum 14, feu 14 pedes qua- 
drati erunt tota re&anguli area . Univerfim vero 
cujufcumque parallelogrami CEFD v. g. (Fig. $$) 
aream elicies, fl illius altitudinem CA per bafim 
CD multiplices : eft enim quodcumque parallelo- 
gramum CEFD redangulo DA, eamdem balim , 
<5c altitudinem habenti, aequale, ut fuperius demon- 
flravimus ( ». 108 ) ; eodem igitur modo & paralle- 
logramum , & re&angulum metiri opus eft; altitu- 
dinem fcilicet in bafim ducendo. 

Quoniam triangulum quodcumque CED (Fig. 
51) eft dimidium parallelogrami CF, aut redrangu- 
li CB eamdem bafim , & altitudinem habentis, pa- 
tet, aream trianguli refte elici , (i dimidiam altitu- 
dinem per bafim multiplices. Notatum hic iterum 
tyronibus velim , quod fuperius diximus , ne fcili- 
cet figur-e altitudinem cum illius latere confundant, 
licet interdum utrumque coincidat. 

SC HO LION II. 

11» Area cujufcumque polygoni regularis (Fig. 
33) habetur , u dimidiam altitudinem alterius eo- 
rum triangulorum, in qu« refolvitur polygonura , 
per omnia polygoni latera , feu per integram ejus 
circumferentiam multiplices; feu integram altitudi- 
nem in medium perimetrum, feu circumferentiam 
ducas : perpendicularis enim OC eft communis 
omnium triangulorum polygoni altitudo : perindeque 
elicitur polygoni area , ac plurium triangulorum 
aequalem bafim , <fc alrirudinem habentium . Sit v. g. 
O C 4 pedes ionga; JSngula latera B A , A E v. g. 
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8 : 8 in numerum laterum ( 5 ) du&us effieit ( 40 ) : 
media altitudo z ducta in 40 efficit 80 pedes qua- 
dratos pro integra polygoni area t 

Ut Trapezium quodcumcjue ZRTS ( Fig. $6 ) 
aut polygonum irregulare dignofcas , prius in trian- 
gufa , planarum figurarum fimpliciffima , dividen- 
dafunt. Singulorum triangulorum modo fupra po- 
fito dignofcendar funt areac feorfim , quse poftea in 
unam fummam colledlac integram Trapezii, aut po- 
Jygoni aream efficiunt. 

Circulus SMR (Fig. 57) tamquam regulare po- 
Jygonum , cujus latera fint infinita, & infinite par- 
ya, fpeftari recte poteft . Si enim circulo ejufmodi 
infcribatur polygonum regulare STMNP quin- 
quelaterum (». 106): poftea vero Gnguli arcus TM r 
MN, quos fubtendunt , aut fecant prasdicti poly- 
gonilatera, iterum bifecentur in R R , ducantur- 
que ex fingulis polygoni angulis TM v. g. ad pun- 
ftaRR novae , & minores chordac TR, RM , M 
R &c. novum efficitur polygonum circulo infcri- 
ptum,cujus latera funt plura duplo, & duplo mi- 
Dora, quam primi ; novumque polygonum magis ad 
circulum accedit. Quod fi ita ulterius pergas , in- 
terceptos femper arcus dividendo , novaque mino- 
rum femper laterum polygona infcribendo , ad id 
polygonum devenies , cujus latera cum parvis , quos 
fubtendunt arcubus pene confundantur , totaque po- 
lygoni periphacria in circulum delinat , & pro cir- 
cuTari fpeclari poffit . Unde polygonum regulare , 
cujus latera fint infinita, & infinite parva, eft cir- 
culus; & circulus , tamquam hujufmodi polygorium 
fyeftari, & traftari debet. m s 

Cumigiturcirculus infinita habeat Jatera, ininfini- 
ta dividitur triangula , quac eamdem habent altitu- 
dinem, nempe radium , qui ad latera , infinite par- 
va,& in curvam peripheriam abeuntia eft perpen- 
dicularis. Dimidius igitur radius , feu altitudo , in 
omnes infinitorum triangulorum bafes , hoc eft , in 
, totam circuli periphscriam duclus efficit totam cir- 
culi aream. Eo enim pacto triangulorum area; recle 
. ^liciuntur , ut fupra docuimus . Unde ad circuli 
; aream eliciendam, dimidium radium per totam cir- 

cum- 
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cumferentiam , vel dimidiam circumierentiam per 
integrum radium multiplica. 

Eft quipecirculus quicumque GAF aequalis trian- 
eulo MKL. cujus altitudo K M fit radius circuli , 
balis autem KL circumferentiaecirculi acqualis. Un- 
de etiam, & ex fuperius demonfiratis Iiquet , cir- 
culum efle aequalem reftangulo KO; cujus altitudo 
fit radius , bafis a item KN dimidise circumferen- 
tiac arqualis : triangulum enim MKL circulo HGE 
aequale , eidem rectangulo arquatur (».109). Ouo- 
niarr. autem idem triangulum MKL eft dimidium 
parallelogrami KP eamdem altitudinem MK ( ra- 
dicem), &eamdembafim KL ( circumferentiar sequa- 
lem ) habentis (».109), erit circulus ejufdem pa- 
rallelogrami dimidio aequalis (Fig. 51). 

113. Inferius demonftrabimus , fieri potfe quadra- 
tum reclangulo KO asquale , hoc eft , quadratum 
xquale circulo , cui par eft diclum reclangulum . 
Inventa igitur eiTet geometrica circuli quadratura , 
feu arqualitas inter circulum datum , & quadratum 
etiam notum , circulufque , tamquam quadratum 
traclari poflet , fi id unum affequeremur , in quo 
f rei cardo vertitur , exaftum fcilicet peripheriam cir- 
culi geometrice menfurandi modum , & rationem ; 
inventaque eflet & nota ratio , quam habet radius 
circuli ad circumferentiam ; feu aliis terminis , fi 
recla geometrice inveniri poiTet, quae fit dati circu- 
li circumferentiae aequalis : antiquilfimum problema , 
cujus folutio geometrica per duo & amplius anno- 
rum millia qua?fita adhuc delideratur . In praxi ta- 
men , ut plurima , quae hinc pendent , refolvantur 
problemata, citra fenfibilis erroris periculum aliqua 
ex tribus fequentibus diametrum inter , 6c circum- 
ferentiam rationibus utipotes: prima, &commodif- 
fimaj quac Archimedi tribuitur , fiatuit diametrum 
efie ad circumferentiam , ut 7 ad ir , feu ut 1 ad 
} proxime : propius tamen ad veritatem Adrianus 
Metius pofuit 11$. ad : Leopoldus tandem a 
Ceulen 100 ad 314. Problemau aliqua curiofa , qux 
fuum hic haberent locum ad horum Elemencorum 
calcem repeibs. 

ELE- 
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ELEMENTUM TERTIUM 

Dc Planarum Superficierum , fcu figurarum fimilitudinc 

& proportwne. 

D E F I N I T 10. 

i 

114. Figura fimiles funt qu^cumque ejufdem fpe- 
ciei figura; fibi mutuo aequiangula? , & quarum late- 
ra aequalibus angulis oppofita funt proportionalia : 
v. g. fi duo triangula (Fig. 58) habeant aequales an- 
gulos Vv , Oo, Rr, fintque latera M ad m, & N 
ad n, ut Y ad i . Unde omnes figurac regulares 

r ejufdem fpeciei funt fimiles . Segmenta Similia , Se- 
dores, feu arcus fimiles funt illi , qui ad integros 

[ circulos, qurfque ad fuum , eamdrnr habent ratio- 
nem , ut fi arcusXfitad circuIumX AB ( Fig 59. ), 
ut arcus X ad circulum X N R , quorum funt por- 
tiones, erunt pracdifti arcus fimiles . 

Dux figurx quaecumque dicuntur habere ahitndi- 
nes, & bafes rcciprocas , fi bafisprimae fit ad bafimfe- 
cundac , ut altitudo fecundx ad altitudinem primar,* 

f ut fi BA (Fig.46,47) fit ad AB, ut BD, ad AD. 
Cenrrum Pblygoni regularis (Fig. JJ.) cft Centrum 
Circuli, cui infcribitur. 

* L E M M A. 

v 

y 115. Fafta quxcumque, feu magnitudines ex aliis 
hmplicioribus per multiplicationem fato , rationem 

* inter fe habent compofitam ex rationibus magnitu- 
dinum componentium . Hanc propofitionem , tam- 

\ quam purum, Sc manifeftum axioma, plurimi Geo- 

* metrsc exponunt , quin ullam demonftrationem ad- 

* ducant . Eam unico Calami duttu Analytice de- 
rnonftrarem , dependenter tamen a plurimis princi* 
piis , quae commode huc afferri non poftunt . 

Demonftr. Sint duo fatfa , magnitudines numeri- 
cae continuae , aut quaccumque alise A. B, quarum 
prima A reftangulum v. g. 30 palmos quadratos con- 
tineat, refultetque ex magnitudinibus 3, & io, ba- - 

fi ni- 
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fi nimirum, & altitudine in fe invicem du&is : fe- 
cunda vero B ex duabus item magnitudinibus v. g. 
6, & 10 inter fe multiplicatis producatur ; erit A 
*d B in ratione compofita ex ratione 3 *d 6 , load 
*o: feu exponens A ad B idem eft , atque exponens 
duarum ma^nitudinum 3 , 10 ad 6 , 20 , fe ipfas 
feorfim multiplicantium . Multiplicatio enim ante- 
cedentium 3, 10, & confequentium 6 y 10, eft ve- 
Ta multiplicatio exponentium duarum rationum 3 
ad 6, 10 ad 20, ita ut novum producatur expo- 
nens , feu facla quorum exponentia acquantur fimpli- 
cium , & componentium rnagnitudinum exponenti- 
bus multiplicatis . In exempto allato fingulae ratio- 
nes 3 ad 6 f 10 ad 20 habent pro exponente * : z 
duclus in 2 efficit 4; at facla 30 ad 120 etiam ha- 
bent pro exponente 4, quater enim prior contine- 
tur in fecundo. Idem eft in quibufcumque magni- 
tudinibus, quse numeris exprimi nequeant ,* in omni 
liquidem cafu multiplicatis rationum terminis, feu 
antecedentibus , & confequent bus , multiplicantur 
etiam , & augentur eorum terminorum , feu ratio- 
num exponentia. 

L E M M A. 

116. Fafta quascunque , aut magnitudines produ-y 
flr ex magnitudinibus inacqualibus f per aliamcom- 
munem magnitudinem multiplicatis , funt , interfe, 
ut magnitudines inacquales , ex quibus producun- 
tur. 

Harc propofitio ex fola terminorum explicatione 
fit evidens: fint duae magnitudines quxcumque in- 
sequales A 4, B 12, quac in tertiam 10 feorfim du- 
clac duo efficiant produ&a D , 40 , E, 120, dico , 
D erit ad E , ut insequales magnitudines produ- 
centes AB funt inter fe . Cum enim altera ex ma- 
gnitudinibus producentibus utrique fatto fit com- 
munis, id folum erit difcrimen, quod decem conti- 
neatur duodecies in E , & quater in D: & duode- 
cim decies fumptum eft ad 4 decies fumptum , ut 
J2 femel fumptum, ad quatuorfemel fumptum. Ea- 
dem demonftratio in quibufcumque magnitudinibus 
locum habet. 

PJRO- 
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PROPOSITIO XXVI. THEOKEMA. 

117. Parallelograma queecumquc GD, HF ( Fig, 
€0 ) cjmfdcm altitudtnis H D Junt intcr fe , ut bafcs 
G H , HL; & fi cequales , aut camdcm habuerint ba~ 
fim , erunt intcr fe , ut altitudines . 

Demonftr. Recla GHL utrarnque bafim efficiens 
moveatur inter reclas GQ„, LF fibi ipfi femper pa- 
rallela, quoadin reftam QpF coincidat : hujufmo- 
di motu utramque parallelogrami aream defcripfit : 
cumque eadem fit utriufque altitudo HD f totidem 
linex fingulas areas formabunt , quot funt pun&a 
in recla HD, utrinaue fcilicec pares. ; funt prarce- 
rea omnes reftac in G D fibi rnutuo , & baft xqua- 
les: idem de reclis in HF diftum habe : omnes 

gitur Reclac in G D, feu totum parallelogramum 
D , funt ad omnes reclas in HF, feu ad paralle- 
logramum HF, ut fingulx ad fingulas reclas, feu 
ut bafes ad bafim (n. 3$). Secunda pars eodem mo. 
do demonftratur. Vera eft propofitio , etfi parallelo- 
gramum fit obliquum , ut H S : eft enim re&o H F 
ejufdem bafis, & altitudinis asquale (n. tai). 

COROLLA^WM. 

» • * 

118. Triangula quaxumque ACD, CED ( Fig. 
51) ejufdem altitudinis DB , funt inter k , ut ba- 
fes; & (i habiierint eamdem r a*t scquales bafes , 
erunt inter fe, ut altitudines. 

Demonftr. Triangula enim funt 'dimtdia paralle» 
logramorum earumdem bafium. , arque altitudinum 
(».109): Si igitur parallelograma , hoc eft, tota 
fttat inter fe, ut bafes^fi habeant eamdem altitu- 
dinem; & funt, ut aititudtnts, fi eamdem habeant 
bifim , eadem quoque, erit ratio triangulorum, feu 
medietatum (11.34). 1 . 

PZOPOSITIO XXVII. THEBKEMji. 

119. Parallelograma quatcumque babent inter fe tm* 
tionem compofitam cx rationibus bafium , & altitudi- 
num earumdcm : idem dc triangulis 'vcrum eft . 
Mont.Pbil.Tom.L D De- 
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Demonflr. Sint duo parallelograma C A , CB 
( Fig. 4$>47 ) • *rea T^imi *ft tfa£rum ex C B altitu- 
dine in bafim B A dufta : Similiter fecundum pa- 
rallelogramum «ft fa£tum ex altitudtne C A in ba- 
fim AB dufta (». m): faftum autem ex duobus 
anteredentibus CA, BA ad faftum ex 4uobuscon- 
fequentibus CA , AB Tatiooem habet compofitam 
ex eorumdem antecedentium rationibus ad pras- 
di&a confcquentia, utfuperius (n.irtf.) demonftra- 
vimus . Eadem veritas ad parallefograma obliqua 
extenditur, cum <quodlibet paraflelogramum fit fa* 
ftum ex altitudine in balim dufta (n. iri), 
Secunda pars «x -eo <!emonftratur, 'quia triangu- 
h la cum fint parallelogramorum eamdem , ac trian- 
gula • bafim , & alttmiinem habemium dimidia , ac 
proinde partes fimiles, eamdem , ac fua tota , ratio 
nem habent («.34)- 

P^ROPOSITIO XXVIU. THEOKEHA. 

110. Parallelogramd quacmnque AN, NC ( Fig. 
46) , qu<t habent bafes , & altitudines reciprocas , 
funt *qualia : hec efi , / bafis A R fit a d bafim N X , 
ut altitudo N S , ad altitudinem RN , erunt aqualia : 
& fi fint arqualia habent bafes , & altitudines recipro- 
cas . 

Demonftr. fupponantur primo parajfefograma re- 
ftangula , & ita in angulo N aptentur , ut fiat ter- 
tium paralfelogramum item re&angutum NB ex 
altitudine unius RN, ic bafi alterius NX; modo 
fic : Paralfelogramum A N eft ad R X , ut A R ad 
RB eorum bafes (n. 117): rurfus parallelogramum 
CN eft ad RX, ut S N ad N R, eorum etiam ba- 
fes (».117); fed A R eft ad RB, feu NX fiM ac- 
quatem, ut SN ad NR , per hypothefim : ergopa- 
rallelogramum CN ert ad RX, ut parallelogramum 
AN ad idem RX (ax. 10. n.'%y.): ergo duo paral- 
lelograma AN, NC funt aqualia (n.?o). 

Secunda pars. Quoniam AN, & NC funt scqua- 
lia per hypothefim , eamdem rationem habebunt ad 
tertium r.^rallelopramum RX (».19): A N autem 
eft ad R X, ut bafis A R ad balim R B, feu N X 

libi 
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1 fibi *qualem (». 117 h fimiJiter CN eft ad RX, ut 
altitudo SN ad altitu4ioem NR (#.117): eft igi> 

' tur A R ad N X , ut SN^ad NR, bafes fcilicetre- 
ciproce , ut altitudines . 

! Vera eft propofitio de quibufcumque parallelogra- 
mis etiam obliquis, vel ad obliquos, vel ad reftaa- 

1 gulos referantur : parallelogramum v. g. obliquum 

" BNFA ejufdem altitudinis, tc bafis, ac parallelo- 
gramum reftangulum AN f illique proinde acquale f 

1 eamdem habet rationem reciprocam , & acquaJitatem 

r ad parallelogramum re&angulum NC , atque parallelo- 
gramum AN: ac proinde, fi RT fit asquale paralle- 
logramo NC, erunt eorum bafes, & altitudines re- 
ciprocse, Sc viciffim: cum ea fint vera in parallelo- 
gramo reftangulo A N , cui & in bafi f & in ialti- 

> tudine, & in area «quale eft BT. 

COKOLLAKIUMI. 

iii, Triangula quascumque asqualia habent bafes , 
\ tc altitudines reciprocas; ft viciffim fi habeant ba- 
fes, & altitudines reciprocas, erunt aequalia . Qux- 
cumquac enim triangula funt dimidia parallelogra* 
morum, qux eafdem , ac triangula ipfa, bafes f & 
altitudines habeant (n.109): dimidia autem eam* 
dem inter fe rationem habent f atque fua tota (*, 
34 ) : igitur &c. 

COHOLLAZIUMll. 

1 m. Si fint quatuor lineae M , N, O , P, ( Fif. 
$r ) continue aut non continue proportionales , re- 
#angulum fa&um ab extremis M , P erit aequale 
reclanguio fafto ex mediis N, O: & viciflim . In 
eo fiquidem cafu ea duo re&angula haberent bafes f 
& altitudines reciprocas : eflet enim bafis M ad ba~ 
Cm N, ut altitudo O ad altitudinem P ; ergo efr 
fedt asqualia ex modo demonftratis • Secunda para 

j in propofitione fuit demonftrata . 

1 C0K0LLAK1 UM UL 

>*J. Datis ttibus lineis M, N, O cominue pro- 

D * por- 
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portionalibusreflangulum faftumexprima M, dtfter- 
tia O aequale erit quadrato fafto ex fecunda. Sunt 
enim parallefograma (n. 97 )v <^uae bafes , &'altitti- 
dines habent reciprocas; cum (it M , bafis re&angu- 
li, ad N bafim quadrari, ut N quadrati attitudo ad 
O retfanguli altitudinem, per hypotheiim.' 

L E M M A. ' : : 

114. Si rertas X, Y, Z (Fig.tfi.) parallel* obli- 
uam ANS a?qualiter dividunt , a?qualiter a fe di- 
ant ; & fi acqualiter k fe diftant , reftam AS obli- 
que incidentem aequaliter dividunt. 

Demonftr. Ex punftis O, N ducantur OE, NR 
perpendtculares ad Y , & Z : funt arquales anguli 
OEN, NRS ,'quia refti; an»uli item SNR.N 
OE(».8j): & tandem anguli RSN, ENO (*. 
100); latera item ON> NS funt acqualiaper hypo- 
thefim: ergo trianeula OEN, NRS ftint omnino 
«qualia (».103;) & diftantia; OE, NR pares. 

Secunda pars. Duftis , ut prius perpendicularibus 
OE,NR, funt triangula OEN, NRS squian- 
gula, ut modo demonftravimus , & habent praete- 
rea latera O E , N R aeaualia per hypothefim : ergo 
funt xquilarera ( «. 1 05 ) ; ac proinde acqualia Iatera 
ON, NS. Idem fimiliter de quacumque alia obli- 
qua NVF demonftrabitur. 

PROPOSITIO XXIX. THEOKEMA. 

t ■• * • ». y ' 

nj. In triangulo quhcumquc M N P ( Fig. €\ ) re- 
Ba RS, laterum aheri NP paraHela , alia duo pro- 
portionaliter fecabit \ & fi fecct proportionaliter , crit 
ad latui N P parallcla . 

Demonftratur. iit M N in arquales partes v. g. 5 
divifa, & ex divifionum puo&is ducantur per aliud 
latus M P parallelac A B , C D , R S , E F j dico ; 
efle M R ad RN, ut MS ad SP : funt enim M 
A, AC, CR, RE, EN aequales per conftru&io- 
nem: ergo parallelx AB, CD , RS, 6cc asquidiftant 
(».114): ergo etiam funt sequales MB, BD, DS, 
&c. ( n. 114 ); ac proinJe M R eft ad M N , ut MS 
ad MP: fcu MR ad RN, ut MS ad SP. • 
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SLEMENTA QEOMETRICA . 
Secunda pars. Si DE (Fig. 64) fecans proportio* 
naliter latera AB, AC, nou eft laterj BC paraf- 
lela, fit alia D X ad B C parallela : ergo erit A D 
ad DB, ut A X ad XC, quod eft impoflibile , curn 
pofitum fit , efle A D ad D B , nt A E ad E C . 



126. Triangula qusectimque aequiangula ABC, 
abc ( Fig. 66) funt fimilia , hoc eft , habent latera 
circa arquales angulos, aut aequalibus angulis oppofi- 
ta proportionalia . Superimponatur enim triangu- 
lum abc triangulo A B C , angulus fcilicet a angulo 
A; uferque congmet: deinde cum fjnt zquales an- 
guli b, B, c C 1 per hypothefim; erunt BC, bc pa- 
rallelae (n. 86 ): ergo ab eft ad A B , ut ac ad AC. 

Similiter fi duo triangula ARC, abc ( Fig. 66} 
habeant angulum unurn A angulo uni a zquaiem, 
& latera circa xquales angulo proportif nalia , erunt 
Ijinilia. Imponatur triangulum triangulo, ita ut an- 
euli aequales congruant: quoniam eft ab ad AB , ut 
a c ad AC per hypothefim, erunt bc, BC paral- 
lel* (».nj): ergo funt sequales anguli c, C:& 
etiam anguli b, B (w.8j), & triangula fimilia. 



127. Si in trian%ulo reBangulo quocumque A B C e x 
angulo re&o A ad bafim BC ducaiur perpendicularif 
A L) , duo efficientur triangula X Z , & fibi , (Jr toti 
A B C fimilia ( Fig. 6j ) . 

Demonftr. V & O funt refti , ac proinde sequa- 
Les angulo A: angulusB& triangulo X,& triangu- 
lo B A C eft communis: ergo quod funereft, anguli 
Y & C funt aequales ( ». 100 ) : & triangula X , B 
AC fimilia ; quia xquiangula ( n. 115 ) . Eadem 
ratione: V & A funt refti ; C communis trian^ulis 
Z, Sc CAB: ergo tertius T eft sequalis tertio B 
(n. 100): Sc triangula Z, ABC aequiangula, & fi-' 
fll/7/a (n. Ji$)* Quoniam autem duo trianpula X $ 
Z funt (iniiiia tertio ABC, funt inter fe fimilia. 
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COKOLLARIUM. 

i»8. In eodem cafu (Fig.*7) perpendicularis A 
D eft media proportionalis inter bafis partes BD t 
DC. Quoniam enim triangula X, & Z funt fimi- 
Jia , habent latera circa acquales angulos O, V, feu 
zqualibus angulis oppofita proportionalia .* funt au- 
tem «quales anguli C & Y: B & T: ergo eft C 
D oppofitum angulo T , ad D A , oppofitum angu* 
lo C, ut DA, oppofitum angulo B» ad DB» op- 
pofitum angulo Y . Hinc , quaecumque re&a AD 
(Fig.68) in femicirculo cadens ex periphseria per- 
pendiculariter ad diametrum CB erit media pro- 
portionalis inter partes C D , D B i pfius diametri • 
Eft enim re&us angulus CAB in femicirculo ( n. 

PROPOS JT 10 XXXI. THEOKEMA. 

* " j * * • 

129. Qudccumque parallcUgrama fimilia ADEB, 
TJOR (Fig.79) habent altitudines ES, OQ>*<r- 
ribus bomologis , feu fimilibus BE, RO v. g. propor- 
tionales : boc eft , S E efi ad QO , ut B E ^RO. 

Demonftr. Producantur AB, TR, quoad per- 
pendicularibus ES, OQ occurrant : triangula B E 
5, ROQ^ funt jequiangula : nam anguli Q & S 
recli , funt zquales ( n. 61 ) : deinde , quoniam fum- 
ma duorum angulorum 0,& EBS asquatur duo- 
bus re&is; idemqux eft de fumma duorum V, & 
ORQ (n.ti); funt ambae cequales : ablatis igitur 
utrimque angulis O, & V, fcqualibus per hypothe- 
iim ; remanent EBS, ORQacquales (ax.6.n.tj)z 
duo igitur reliqui B ES, ROQ etiam funt acquales 
(n. 100, : ergo eft SE ad QO, u t B E ad R O (». 
116). 

C0K0LLAR1UM 1. 

130. Triangula quascumque fimilia ABE, TRO 
(Fig. 79) habent altitudines ES, OQIateribus ho- 
mologis BE, R O v. g. proportionales . 

Demontlr. Hujufmodi triangula funt inter fe , ut 
parallelograma fimilia, qux eamdem , ac trjangula 

ipfa, 



Digitized by Google 



ELEMENTji GEOMETRlCyf. Sf 
ipfa, habenc baiim, & altitudinem (»• H)r quorum 
funt drmidia (».109): hoc eft f triangulum ABE 
paralielogramr BD altitudinem ES,& ballm AB 
haben$ r iHiufque oroinde dimidium (».109), eft ad 
trianculum TR6 paralfelogrami RI bafim TR , 
& altitudinem OQ habens r ut parallelogramum 
prius ad fecundum ( n H) > habentque latera homo- 
loga altitudinibus proportionalia » „ 

COROLL^fRlUM II. 

151. Parallelograma quaecumcjue fimilia BD, RI 
(Fig.79) habent rationem duplicatam laterum fimi- 
lium , feu homologorum ; lateris B E v. g. ad RO. 

Demonftratio . Habent inter fe rationem compo- 
Ctam ex rationibus bafis AB ad Bafim T R , & al- 
titudinis ES ad altitudinem OQ_(». 119): cum 
tur ratio ES ad OQ_Ct eadem, ac ratio B E ad R 
0,aut ratiobafjum AB ad TR (n.uo/): habent igi- 
rur inter fe rationem compofi tam ex duabus rationibus 
squalibus, duorum fcilicet laterum ad duo latera : 
ergo habent rationem duplicatam alterutrius , bafis 
fcilicet ad bafim , aut lateri» ad latus fimile . Idem 
in quadratis omnibus verum habet , cum omnia fint 
parallelograma fimilia ; in Reclangulis , Rhombis , 
Romboidibus fimilibus obtinet . Eadem veritas de 
triangulis fimifibus eviuenter conftar f. cum iint di- 
relteinterfe, ut parallelogramafimilia earumdem ba- 
lium, dc altitudinum, ut toties jam explicavimus . 

PHOPOSITIO XXXIL JHEOKEMA^ 

11%. Triangula quacumquc CZE, V M H ( Fig. 
49. jo. ) in qucc polygona fimilir dividuntur funt fimt- 
lia . 

Demonftr, Anguli V, & ZCE funt aequales per 
hypotheiim : fumma igitur angulorum CZE,CEZ 
par eft fummar angulbrum M H ( n. 100) : quoniam 
igitur anguli M ,H funt inter fe zquales» ; quia xr 

3ualibus lateribus opponuntur (».102); idemqueeft 
e angulis CZE , C E Z: anguli CZE, Sc M , a> 
qualium totorum dimidia , mnt aequales ; &. idem 

D 4 eft 
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eft de angulis CEZ , & H: ergo triangula funt 
ssquiangula , ac proinde iimilia (n. n€). 

In figuris etiam irregularibus fimilibus B D , R I 
(Fig. 79) eadem veritas oftenditur. In tnangulis A 
EB, TOR funt aiquales anguli O, V, per hypo- 
theGm: funt prasterea latera circa eos angulos pro- 
portionalia AB ad BE , ut T R ad RO , iterutn 

Fer hypothefim : ergo triangula funt fimilia (n.i%6) + 
dem pariter de aliis earum figurarum triangulis de- 
monftratur. 

COROLL^fRIUM 1. 

ill. Polygonorum regularium ejufdem fpeciei , <3c 
univerfim polygonorum quorumcumque fimilium 
ambitus, feu perimetri funt inter f e , ut fingula la- 
tera homologa . Idem eft de fimilibus quibufcumque 
trianguli^, parellolagramis , retfangulis, & de omni- 
bus quadratis : hoceft: ambitus M H BS SLQeft 
ad ambitum ZEX ART, ut HB ad EX v. g. 

(Fig. 49.50)- 

Demonftr. Singula enim Iattfra HB v. g. ad fin- 
^ula homologa , & fibi refpondentia E X eamdem 
habent rationem , ex hypothefi : ergo omnia fimul 
latera, hoc eft ambitus ad ambitum eamdem habent 
rationem , ac fingula td fingula (». JJ). 

COKOLLjtKIUM II. 

« 

134. Quaccumque polygona regularia ejufdem fpe- 
ciei DQ/Fig. 57): & univerfim quaecumque figu- 
tx planse fimiles, triangula, parallelograma , omnia 

3uadrata, & fic de cseteris habent inter fe rationem 
uplicatam laterum homologorum ; aut perimetro- 
rum : feu , quod idem eft , funt inter fe , ut qua- 
drata laterum homologorum , vel ut quadrata peri- 
metrorum . 

Demonftr. Figurx omnes , de quibus loquimur , 
vel funt triangula fimilia ; vel cum fimiles fint, in 
acqualem triangulorum numerum dividuntur ; v. g. 
fimilia parallelograma BD, RI (Fig. 79.), vel fi- ' 
milia pentagona C, V ( Fig. 49. 570 )(: triangula au- 
tem fimilia h:bent inrer fe raticnem< duplicatam la- 

terum 



Digitized by Google 



« 



rLZVFNT.A GF.OMnTRtCjt. 57 
o- terum homologorum (».131): eamdem igitur ratio- 

nem inter fe hab^nr ri»urae fimiles , feu tota , quo- 
Ri rum triangula fimilia funt partes fimiles (».^4). ' 
/) Cumque eadem lir laterum fimilium , ac perime- 
po trorum ratio : idemque etiam fit habere rationem 
ro- doplicatam laterum, ac efle, ut quadrata eorumdem 

laterum (11.25): manifefte conftat , figuras fimiles 
fj. effe inter fe in ratione duplicata laterum fimilium , 
k feu perimetrorum ; feu efTe inter fe, ut laterum 

fimHium , feu perimetrorum quadrata. 

y COKOLLAKIUM 1TL 

l 135« Figura regulares ejufdem fpeciei v. g. duo 
fentagona ( figurac 5 larerum ) D ,Q, ( Fig. 57 ) habent 

> inter fe rationemduplicatam radiorumcirculorum , in 
quibus infcribuntur ; vel funt* ut eorum radiorum 
quadrata . Cum enim triangula DSP, ACtB, in 
<rox «quali numerodividuntur , fintfimilia (».132): 

, iuot latera SP, AB, ut latera . feu radii D S , (£ 
A (». 115) : polygona autem funt , ut quadrata la 

\+ terum SP, AB (». 134.) e rgo etiam funt, ut qua- 

r drata radiorum DS, QA . 

\: ■ » f 

* COAOLL.4JUC/M jTK „ 

136. Circulorum peripheriac funt inter fe, ut ra- 
dii , feu diametri : circuli vero ipfi funt inter fe, ut 
quadrata radiorum , feu diametrorum . Circuli enim 
+ funt infinitorum laterum polygona fimilia (».113).' 
7 eorum igitur ambitus, feu peripheriac funt inter fe, 
; ut latera homologa , feu (imiiia triangulorum ( Fig. 

57.) mqusc refolvuntur, hoc eft, ut latera , feu ra^ 
\ dii DS, QA: eadem autem eft radiorum , ac dia- 
r metronirn ratio: cum dimidia fint inter , ut to- 
f ta: funt igitur peripharrii ut radii, vel diametri. 
Ex eadem ratione, funt inter fe circuli , ut po- 
lygona duo^fimilia D, Q.(Fig.57)t quac tandem 
in ipfos circulos definunt (n. 113 ) ; at hujufmodi 
«, polygona funt femper inter fe , ut quadrata radio- 
rum DS, QA (».135); eamdem igitur rationem 
habent circuli; funtque proindc in ratione duplica- 
ta radiorum > feu diametrorum* 

SCHO* 
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SCHO LIO N. 
137. Ut igitur innotefcat , quam inter fe ratio- 
nem habeant dua? figura? fimiles D, v.g. ( Fig. 
57 ) duo earum homologa , aut fimilia latera emeti- 
re SP v.g.ic AB: quasrantur eorum faterum qua- 
drata , quac eamdem , ac figurse rationem habebunt „ 
Sit v. g. SP 9 6 pedes . AB, 3: Singult hice nu- 
roeri 6 9 $ m fe ipfos feorfim dufti efficiunt produ- 
> 1*9 9> quadrata: ratio igitur figura; D ad fi- 
guram Q^eft, ut %6 ad 9. Hoc pafto Circulorum 
omnium ; & quarumcumque figurarum fimilium 
proportionem dignofces. Quod fi non folum latera 
fimilia , fed praeterea figurarum ulterius aream no- 
tam habeas , ignotae figurar non tantum proportio- 
nem , fed juftam etiam menfuram , & magnitudi- 
nem dignofces . Vide problemata aliqua curiofa huc 
fpectantia in appendice fecunda refoluta . 

SECTIO, ATQUE COMPARATIO 

PLANORUM inter se, 

' Multoties in Phyfica planorum mentio oc* 
currit, prarcipue vero in Sph<tra y in Gcographia pby- 
fica 9 in Optica, Catoptrica, Dioptrica , ubi de fpecu- 
lis , & quibufcumque corporum rtflexionibus , ac 
refra&ionibus agimus , & in quamplurimis aliis 
phylicae, experimentalis traftatibus : ne igitur Phi- 
lofopho y cum ad iJla loca devenerit, aqua haereat , 
fequentia, qux neceffaria exiftimavi, ex Geometria 
fubjungamus. 

DEFINITIO. 
139. Quid nomine plani intelligatur , numero 50 
definivimus. Unea perpendicularis ad planum efi il- 
la CB, (Fig. 80) cjuat ita cadit in planum EFDG» 
ut fit perpendiculans ad omnes reftas FG, HI, E 
D in illo plano perpundhim C du&as, in quodca- 
dit perpendicularis . Ut igitur re&a aliqua fit per- 
pendicularis ad planum , fatis non eft , quod ad 
unam tantum re&am per C in plano duftam fic 
perpendicularis: aliter linea quarcunque OS ( Fig. 
8x J in planum incidens , e(Tet perpendicularis ; 
cum ad aliquam redam NZ perpendicularis exi- 

ftat. 

\ 
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ELEMENTA GEOMET^ICA. * j$ 
ftat. Omnes alix reclar v. g. BF aut NC funt , & 
dicuntur ad planum obliqua : neque enim BF ell 

perpendicularis ad FG per punclum F tranfeuntern . 

» 

D EF 1 N IT J 0. 

140. Inclinatio un'«us reftae BF ad planum EF 
DG eft angulus BFC formatus ab ipfa recla BF , 
& alia F C . quat in plano a punfto F ducitur per pun- 
#um C, in quod cadit perpendicularis BC (Fig.8o). 
Hic eft angulusminimus omnium , quos recla obli^ua 
BF efficiat cum quacumque recla, qua» in prardiclo 
plano per punftum F ducatur , ut facile demon- 
ftriri poftet. 

DEFINITIO. 

141. Planum fi ad aliud planum referatur, veleft 
pcrpendiculare , vel obliquum , vel parallelum . Pla- 
num EF (Fig. 81) eft ad aliud planum BD per- 
pendiculare , cum neque ad partem C D , neque ad 
oppofitam A B inclinat , ita ut fint refti anguli 
RML, LMS fadi a reclis RS, LM, quae in utro- 
que plano ducuntur ad commuaern /eftionem HG 
perpendicularas . Plana obliqua funt FZ, X A (Fig. 
81.) quorum unum ira in aliud cadit , ut angulum 

una parte efficiat OSR« minorem , quam oppo- 
fitus ab eadem OS , & RS continuata effbrmatus ; 
feu cum planum FZ magis in unam , quam in 
aliam partem inclirmt. 

D E F I N I T 10. 

14». Planorum inclinatio eft angulus OSR , (Fig.82.) 
quemefficiunt re&sc OS , SR in utroque plano ad idem 
comirmim fecVionis pun&um S duflas, atque ad fe- 
rtionem ipfam perpendiculares . Communisautem fe- 
ftionis nomine manifeilum eft , illam reclam NZ 
Jntelligi, q U ae in utroque plano exiflit. Plana fimi- 
lncr inclinaia funt illa, in quibus inclinationnm an- 
guli funt limiles, feu acquaks. Plana tandem paral- 
Wi AB,CD (Fig.84) funt illa , qua; , etii in in- 
«Qitum producantur , eamdem femper inter fe ha- 

bent 
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bent diftantiam. Haec autem in pUnis , ficut & in 
lineis reftis parallelis , eft recta ad utrumque pla- 
num perpendicularis. 

Omnia hxc , & aiia modo dicenda fcire , & inteN 
"ligere in fequentibus juvabit. , 

PROPOSrTIO XXXIII. THEOREMA . 

14$. Communis duorum , aut plurium planorum Se&io 
cftjinca recta. . 

Propofitioeft per fe evidens: fint duo plana FH, 
IL (Fig. 8$.) fe fe fecantia , communis eorum fe- 
aio , nifl eflet refta N O , efTet curva aliqua NRO f 
NSO: j mvero communis fe&io debet efte in utro* 
que plano : licet autem in uno plano I L duci pof- 
fint quamplurimx curv* v. g. NSO, impoflibile ta- 
men eft, aliud planum FH per omnia pun&a ejus 
curvas tranfire, quin incurvetur, & definatefle pla- 
num, contra hypothefim. 

Porro non folum duo, fed infinita plana eandem 
communem fecYionem habere poflunt; eo pafto axis 
Mnndi eft communis omnium meridianorum fedio. 

* 

PROPosmo xxxir. theorema. 

144. Si duec reB* LM, IK (Fig.*i) funf per- 
pcndicularcs ad planum aliquod BD, crunt intcr fc 
parallelce . 

Demonitratur : Per punfla M K in plano BD du- 
catur recta HG, erunt anguli.LM G, IKG aequa- 
les , quia recli per hypothefim ; ergo re&x LM , IK 
funt parallete (». t6). z. , 

PROPOSTTIO XXXV. THEOREMA . 

14J. Si du<t re&* LM, IK funt intcr fe paralle- 
, & earum una L M cft ad planum B D pcrpendi- 

cularis, ctiam altcra IK crit ad idcmpianum perpen- 

dicularis (Fig. 81 ). 

Eft per fe evidens : fi enim L M nullam habet in- 

clinationem ad partem aliquam plani - ejufmodi erit 

quaccumaue alia iibi parallela ; aliter deiirueretur 

paralleliimus. ^ — — 

PRO- 
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ELEMEKTA GEOMETRICA . S, 
PROPOSTTIO XXXVI. THEOREMA . 

J4& Ab todem punrfo C unius plani unicatantumo- 
do CB ad idcm planumperpendicularis excitari potefi . 

D^monftratur ; fi negas ; erigantur duae CB , CN : 
erunt ergo inter fe parallelac (n. 144): quod eft im- 
poilibile (Fig.8o). 

PZQP0S1TI0 XXXVU. THEOKEMA. 

147. Ex quoeumqne punBo B extra planum unica 
tantum retla duei potefi ad planum perpendicularis . 

Demonftratur; Si plnres duci poffunt; fint illac B 
C,BFad planum EFG perpendiculares : funt 
ergo parallelsc {n. 144) : quod eft iterum impoffi- 
bile. 

Hinc demonftrabimus in Geographia, unicam ef- 
fe lineam dire&ionis corporum gravium , quas fcili- 
cet eft perpendicularis ad horizontis planum ; eaque 
omnia in Telluris centrum tendere. 

PROP0S1TI0 XXXVIII. THEOREMA . 

148. Si reBa BC ita incidat in planum EFDG* 
ut fit perpendicularis ad duas reBas FG, ED in eo 
plano per puntlum C duBas ; erit etiam ad omnes alias 
recfas H i in eodem plano duBas , & pe r C tranfeun- 
tes, (? confequenter ad planum ipfum perpendicularis. 

Demonftratur. Propofitio facile patet : affuman- 
tur CG, CD, CE, CF (Fig.8o) xjjuales : Si C 
B non eft perpendicularis magis inclinat v. g. ver- 
fus H , quam verfus 1 : punftum igitur B minus 
diftat ab H, quam ab I: minus ergo etiam diftat 
ab EF verfus H exiftentibus, quam ab G D , quas 
verfus 1 fita funt, quod eft impoflibile; cum quod- 
libet pun&um B perpendicularis BC acqualiter di- 



per medium fecat. 

PROPOSITIO XXXIX. THEOiXEMA. 

H9. Si reBa aliqua HE (Fig.84) fuerit ad duo , 
**t plura plana BA , CD perpendicularis ; bac omnia 
ptana erun* inter fe parallela . 




De- 
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Demonftratur. Si negas plana B A , CD efle pa- 
rallela ; ergo produfla ulterius , tandem aliquando 
concurrent inaliquo punfto O: a punclo O adpun- 
&a H E ducantur retf* O H , O E : quoniam H E 
eft ad has reftas perpendicularis ( per hypothefim ) 
erunt illac etiam ad HE perpendiculares (n.66)z 
ergo funt parallelx (*.8$)-' quod eft impoffibiie : 
cum in pun&o O concurrant. 

Similiter demonftrabitur converfa, quod fcificet , 
fi plana fuerint parallela , communes habebunc per- 
pendiculares. 

ijo. Quod autem dicimus de refta perpendicuta- 
ri ad duo, aut plura plana, vel etiam e converfo ; 
de plano etiam GHEF ad duo , aut plura plana 
AB, CD perpendiculari pariter demonftratur, quod 
nimirum duo plana AB, CD, ad qu* dudlum aliud 
planum fit perpendiculare , parallela exiftant , & € \ 
converfo. 

Et hinc in Sphera demonftratur , axem munda- 
num iEquatori perpendicularem , ad quaruor mino- 
rum circulorum plana , & ad diurnas Solis revolu- 
tiones efle pariter perpendicularem , 8c 6 converfo: i 
Kurfus meridianum quemcumque non folum ad i 
«quatorem, verum edam ad omnium parallelorum 
plana efle perpendicularem , & viciffi m . i 

THOPOSITIO XL. THEOKEMA. 

m 

IJI. Si reRa aliqua NO (Fig. 8?) fit ad planum 
B D perpendicularis , omnia plana I L , H F per ean- 
dem reStam du8a , funt ad idem planum B D perpen* 
dicularia . I 

Propofitio ex terminis ipfis eft manifefta : nequit 
enim intelligi, quo pafto rt&m NO perpendicula- 
ris ad planum BD, tota jaceat in plano IL, & ta- 
men ipfum planum IL verfus aliquam partem in- 
clinet,& ad planum BD non fit perpendiculare ; 
etenim fi planum IL per reclam NO tranfiens , 
non eft ad BD perpendiculare ; eflet obliquum : in 
nlano autem obliquo NO (Fig. 8t) nulla poteft ef- 
fe refla perpendicularis ad pianum XA. 
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ELEMENTA GE0METR.1CA. *$ 

ELEMENTUM Q.UARTUM 

De Superficie , profunditate , proportione , & menfura 

Corporum . 

DEFINITIO. 

151. Corpus eft quantitas trium menfurarum , feu 
magnitudo continua in longum , latum, & profun- 
dum: illius terminus elt una , aut plures ouperfr- 
cies. Angulus folidus (Fig. 85) eft M v. g. quem 
anguli plani ( plures , quam duo ) NML,LMO 
OMN in diverfis planis exiftentes in idem pun- 
ftum, feu communem verticem M definentes effi- 
ciunt. Si anguli plani numero, & apertura sequales 
duos angulos folidos formaverint, erunt folidi an- 
guli scquales. Angulus folidus reftus D v.g. ( Fig. 
91) eft quem tres anguli plani refti efficiunt. 

D E F I NIT 10. 

xtj-. Corpora regmlaria ea funt, qu* planis regula- 
ribus , & inter fc ftqualibus , & quorum omnes an* 
guli funt refti , terminantur , v. g. Corpus DG A 
(Fig. 90). Corpora fimilia funt, quz zquali numero 
planorum , feu laterum fimilium comprehenduntur . 
Unde onvnVa corpora regufaria ejufdem fpeciei funt 
inter fe fimtHa , puta duo Cubi , Sphera* &c. Late- 
ra bomologa funt plana, feu latera fimilia Corporum 
fimilium . 

D E F I NIT 10. 

154. Pyramis eft corpus foUdum A A AL (Fig.86.) tri- 
bus , aut nluribus triangulis planis comprehen fum , quat 
ex omnibus lateribus ejufdem plani Z nafcentia in 
idem pun&um L terminantur, quod wrtex dicitur. 
Hujufmodi plana pyramidum iatera nuncupantur . 
Bafis eft planum Z, feu A A A , ex quo latera naf- 
cuntur : multiplicis figurx efle poteft . jixis eft re- 
€t\ LZ 6 vertite ad centrum bafis dufta . Altitudo 
eft refta LZ i vertice L ad bafis planum perpen- 
diculariter dufta : calit aliquando extra bafim . Py- 
ramis Qbliqua AA A N, qu* axem habetobliquum : 

Trian- 
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Triangularis. quae bafim habet triangularem : Qua- 
drata, aut pohgona, qux quadratam , aut polygonam 
kabet bafim: Keda eil, cujus axis LZ eft ad bafim 
perpendicularis. 

DEFINITIO. 

% 

155. Ccnus , feu pyramis Conica eft corpus LRA 
(Fig.9j)f qux circulo B» ut bafi , & fuperficie cur- 
va e balis periphama nafcente, & feniim contra&a , 
quoad in punftum A terminetur, & defmat , corn- 
prehtnditur. Latera funr refiac A L, A R 4 vertice 
ad bafis periphaeriam du£te . Axis eft re£a A B 4 
veitice A ad bafis centrum du&a . Pyramides co- 
nicas aliac funt reftac, ut B A (Fig.93), *t>« obli- 
quac feu Scalenx LRA (Fig.94), ut de aliis mo- 
do diximus. 

HTPOTHESIS. 

15*. Si jjlanum Z, aut B (Fig.8*,9|.) triangu- 
lare , vel circulare , aut cujufcumque alterius figu- 
rx furfum elevetur fibi ipli femr>er parallelum, Sc 
ea ratione decrefcens, qua afcendit, quoad in pun- 
ftum aliquod L , aut A (Fig;9?) definat , pymmj : 
dem erlicit, aut pyramidem conicam defcribit . Si 
igitur quaefumque pyramis ZL ,aut BA fecetur pla- 
no O, aur N ad bafim parallelo , hujufmodi feftio 
erit planum bafi prorfus fimile , iramo erit eadem 
\ bafis diminuta. 

^ D E F I N IT 10. 

157« Vryfma eft folidum BI (Fig^) planis com- 
prehenfum , quorum duo oppofita BDK , MDI 
funt acqualia , parallela , & fimilia; reliqua omnia 
funt parallelograma . Alia pryfmata funt triangula- 
ria, ut fupra di&um, in quibus oppofita plana funt 
♦riangularia , alia quadrata , ut Fig. 9* ; polygona , 
. ut Fig. 98. 99. 

/ 

DEF INITtO. 

— - 9 9 

* _ 

158. Parallelepipedum eft fotidum XZ v. g. (Fig. 
96 ) 6 planis parailelogramis comprehenfum • quo- 

. rum 
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ELEMENTJt GEOMETRICA . € s 
rum oppofita v.g. X , & Z funt fimilia, aequalia , Sc 
parallela. Unde omne parallel^pipedum eft prifma , 
non autem e converfo . Cubus eft folidum C A EG 
(Fig. 90) quod 6 planis quadratis , acqualibus , Sc 
cjiiorum fingula oppofita fint parallela , compreherv- 
dirur. Omnis igitur cubus eft parallelepipedum , & 
pryfma , fed non viciflim. 

H rP O T H E S IS . 

15^. Si planum quodcumque MDI (Fig.96) fur- 
fum elevetur , «fibi ipfi femper parallelum , & inter 
eadem plana,, aut reftas MB, IK, DD, ufque ad 
datam altitudinem , pryfmatis profunditatem gignit, 
Sc defcribit. Unde nihil aliud eft pryfma , quam 
totidem fimilia plana DDDD fibi gradatim impo- 
fita , & parallela, quot fuerint pun&a in altitudine 
BM, per cujus pun&a fingula tranfeunt fingula pla- 
na . Si igitur pryfma fecetur plano ad bafim M 
D I parallelo , hujufmodi fe&io erit idem bafeos pla- 
num. 

D E F INIT I 0. 

160. Cylindrus eft folidum NBCD (Fig.95.) a 
duobus circulis E , A oppofitis, xqualibus , & pa- 
rallelis, ( qui dicuntur bafes ) t & fuperficie curva 
in circulorum periphseriis terminata comprehenfum . 
Axis Cylindri eft re&a A E , quae bafium centra 
conneftit. Latera funt reftae NC, BD v. g. a peri- 
pharria ad periphaeriam dudac . Alii funt Cylindri 
re&i, quorum axes fuat ad bafim perpendiculares .* 
alii obliqui , ut FMCD, quorum axes O E funt ad 
bafim obliqui. Circulus C D afcendens fibi femper 
parallelus generat Cylindrum. 

D EF I N IT 10. 

161. Polyedrum eft corpus pluribus planis fuperfi- 
ciebus comprehenfum . Praecipua funt Tetraedrum , 
quod 4 triangula plana re&ilinea , regularia , & 
arqiulia circumfcribunt . OBaedrumO&o ; Jcofaetlrum 
vigirti trianzula plana comprehendunt (Fig. 103, ). 

Mont. Philo. Tom. 1. E Do- 

« 
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Dodecaedrum duodecim pentagona arqualia , & reeu- 
Ia ia comple&untur (Fig. iox ). Hujufmodi figura- 
rum centrum eft pun&um Q v.g. ( Fig. 101 ) , ex 
quo omnes reftse QB , Qj\ ad iigurst angulos du- 
ttsc funt «quales . * 

DEFINITIO. 

i6i. Sphara eft corpus unica fuperficie contentum 
(Fig.97), ex cujus fingulis pun&is ad datum intra 
Sphseram punftum A , quod centrum dicimus , du- 
ftac reclaefunt sequales . Hemifphserium eft dimidium 
fpharrse k plano per ejus centrum tranfeunte divi- 
fum . Solida f milia funt ,< quse arquali numero pla- 
norum , feu laterum fimilium comprehenduntur . 
Tandem Cylindri , vel pyramides conicse fimiles 
funt illse , quarum axes , & bafium diametri funt 
proportionales, v. g. fi fit C D ad cd ( Fig. 95 ) , 
ut EA ad ea erunt ejufmodi Cylindri, aut conicx 
pyramides fimiies. 

PROPOSITIO XLI. THEOHEMA. 

16$. Pry r ma quodcumque e/l faclum ex bafi in alti- 
tudinem ducfa . 

Demonflr. Totidem in pryfmate BI ( Fig. 96. ) 
ftint plana D, quot fuerint pun&a in perpendicula- 
ri MB, altitudinem defignante (n. 159)-* ergo fa- 
ilum ex ipfa altitudine in planum U , feu bafim 
•ft pryfmatis malTa. 

Demonftratio ex ipfa figurse genefi defcendit , ut 
in fimili parallelopramorum aream , & dimenfiones 
fuperius deduximus . Concipe planum RR quadratum , 
$c in fexdecim pedesquadratos divifum , (Fig. 91) de- 
fcendere libi ipfi femper parallelum per altitudinem 
RS, quatuor etiam pedum , & inter latera , feu pla- 
na RS, RS ad horizontem parallela : Sinpuli pe- 
des quadrati in fuperiori plano divifi , hujufmodi 
motu totidemcolumnas quadratas folidas defcribent, 
in quarum fineulis tot erunt pedes cubici, feu foli- 
di quot in altitudine RS funt pedes lineares : nu- 
merus igitur 4 ( hoc elt, altitudo RS) duftusin 16' 

( hoc 
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( hoc eft, in planum bafis RR ), dat integram fo- 
lidi maiTam . Propofitio comprehendit non folum 
pryfmata, fed parallelepipeda , & cubos. 

PROPOSTTIO XLU. THEOREMsi. 

164. Vuo pryfmata B,Z (Fig. 99) *qualium ba- 
fium funt inter [e , ut altitudines : & fi babuerint *- 

nles altitudines, erunt inter fe, ut bafes : quod fi & 
m 's y & altitudines habuerint aquales , erunt omnino 
aqualia . 

Demonftratur ex lemmate n. 116: duo enim fa- 
fta ex duobus numeris , feu quantitatibus inaequali- 
bus per eumdem multiplicatis funt inter fe, utquan- 
titates inaequales (n. 116.) : cum igitur pryfmata 
fint facta ex bafi in altitudinem dufta , ( n. i6y ) 
fi bafes fuerint sequales, erunt pryfmata , ut altitu- 
dines; & fi altitudines fint acquales , erunt pryfma- 
ta , ut bafes&c. iEqualia igitur funtpryfmata AH, 
re&um, & O V obliquum v ( Fig. 91 ), cum eamdem 
habeant & bafim, & altitudinetn . 

Alio modo ex figurarum genefi propofitionem de- 
monftrare poftumus . Duo pryfmata XZ, XZ re- 
ftum, & obliquum, quac communem habent bafim 
X , generantur ab ipfa bafi fefe elevante , fibi ipfi 
femper parallela , motuque fuo folidse figurae maf- 
fam defcribente. Si ergo ponas pryfmatum altitu- 
dines O D , VV acquales ,• tot numero bafes , feu 
rrqualia plana in uno, quot in alio pryfmate conci- 
pies, funtque proinde eadem maffa . Sibaiis eadem, 
feu aqualis ; altitudinem autem VV (Fig. 9i)ma- 
jorem ftatuas , quam O D ■ eo plura sequalia plana 
in obliquo , quam in re&o concipienda funt , quo 
plura in VV, qu?m in O D fuerint pun&a , ut eft 
ex fe evidens: Similifer fi pohas altitudines sequa- 
Jes , fed bafim unam alterius duplam v. , unum et- 
iam pryfma erit alterius duplum , quia ab xquali 
numero duplorum planorum componitur. 

SCHOLION. 

t6s. Ut corporum maflTam dignofcamus', duplici 
Altem multjplicatione opus eft : primo enim , uc 

E 2 ba- 
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batis X (Fig. 91.) aream habeamus , ipfius plani ba- 
fim AB in altitudinem ducimus , ut fupra explica- 
v«mus: poflea vero ejufmodi fa&um, feu batis per 
folidi altitudinerri Ou v. g. multiplicatur ,ut totam 
pryfmatis mallam elichmus. Sit AB v.g. 4 palmo- 
rum; AO 3: 3 , & 4 in fe ipfos dutfi efficiunt 12 , 
planum fcafis : Sit OD y: j per 12 multiplicatus 
efficit 60; & totidem palmi cubici funt in foiidoX 
Z. Quod fi bafes fint triangulares , modo fuperius 
(19,111) expofito funt menfurandas; fi fuerint poly- 
gonx, in triangula dividantur, ut eorum areamen- 
furetur. Pro communi folidorum menfura cubum 
adhibemus , eadem de caufa , qua ad fuperficies 
«limetiendumquadrato utimur; proptereaquod funt , 
ille inter folidas , iftud inter planas figuras , fim- 
pliciffimas menfurae , angulos omnes habeant reftos , 
& latera omnia arqualia. 

Solidorum menfuram ex Fig. 92. melius capies : 
bafis enim SS , plano R R arqualis , in fexdecim 
palmos quadratos divifa, elevatur fibi femper paral- 
lela , quoad , retentis ubique divifionibus, cum RR 
confuudatur : hujufmodi motu folidum defcripfit f 
in quo, utvides, funt 1$ Coiumnaequadratae , & in 
tarum fingulis quatuor palmi cubici : folidum igi- 
tur eil fa£um ex 4 in 16, hoc eft, ex altitudine in 
bafim du&a. 

PROPOSITIO XLUL THEOREMA. 

• 

166. Pryfmata auacumqu* habcnt intcr fc rationcm 
compofitam cx tribus rationibus , altitudinis ad altitu- 
dincm , latitudinis ad latitudincm , longitudinis ad 
ioniitudincm . 

Demonftr. Pryfma GA ( Fig. 90.) eft faftum ex 
triplici magnitudine, longitudine fcilicet GF , lati- 
tudine GH , & altitudine GC in fe ipfas dudis 
(ff.il;): fimiliter pryfma XZ ( Fig. 91): at duo fa- 
#a habeftt inter fe rationem compofitam ex rationi- 
bus quantitatum producentium , feu antecedentium 
ad confequcntia (11,215); ergo &C. 

1 

ro- 
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COROLLAR 1UM. 

1*7. Pryfmata fimilia , puta MK, BAC DXF 
(Fig. 96. ) habent inter fe rationem triplicatam fin- 
gularum rationum , ex quibus componuntur , v. g, 
altitudinis ad altitudinem, longitudinis ad longitu- 
dinem, lafitudinis ad latitudinem. 

Demonftr. Pryfmata rationem inter fe habent 
compofitam ex tribus affignatis rat onibus (». 166)1 
a\xx omnes funt asquales , aut eaedem; cum #c foli* 
da , Sc plana cjuibus terminantur fint fimilia (n. 153 ): 
ergo habent inter fe rationem triplicatam cujuslibet 
prsedi&arum rationum. Sunt igitur inter fe , ut cu- 
bi fuorum laterum homologorum , v.g. laterum IK* 
BA: nam cubus dimenfjonis I K ad cubum dimen- 
fionis B A habet rationem triplicatam lateris IKad 
iatus B A; cum & ipfe fit pryfma (». 158); ergo 
pryfmata funt inter fe , ut laterum homologorum 
cubi. 

SCHOLtOH. 

1*8. Cuborum proportio elicitur , fi duo latera 
eorum homologa per fe ipfa feorfim multipiicen- 
tur cubice ; duo enim nova produ&a , feu cubi 
numerici , habebunt inter fe eamdem rationem , at- 
que cubi : fit v. £. longitudo G F 4 pedes ; longitu- 
do AB tres ( Fig. 90,91): 4 in fe /emel du&us ef- 
ficit, 16; iterum du&us in, 16, efficit , 64; 3 in 
fe femelduclus efficit, 9; iterumdu&us in , 9, dat , 
17 : Cubi igitur G A , A H funt inter fe , ut 64 ad 
27. Eodem modo invenitur ratio inter pryfmata 
quascumque , aut paralielipipeda fimilia , ii latera 
eorum fimilia , longitudines v. g. cubice multipli- 
centur . 

Hoc paflo ratio inter duo pryfmata elicitur; Ve- 
ra tamen eorum magnitudo non femper dignofci* 
tur, nifi etiam fint cubi. Habent enim altitudines 
latitudinibus v. g. proportionales , fed plerumque 
inarqualcs : quo pofito trina cujuslibet dimenfio di- 
gnofci debet , & in fe viciflim duci , ut corporis 
matfa eliciatur. 

E 3 PflO- 
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PR0P0SITI0 XLIV. THEOKEMA. 

169. Superficics pryfmatum , & Cuborum &c. Simi- 
lium funt inter fe in ratione duplicata fuarum dimen- 
fionum fimilium; v.g. altitudinis ad altitudinem; lon- 
gitudinis ad longitudinem \ vtl latitudinis ad latitudi- 

Demonftr. Singula plana pryfmatis G A (Fig.90. 
91.) funt per hvpotheljm fimilia fingulis planis alte- 
rius pryfmatis XZ (».15$): Singula igitur unius 
plana ad fingula fibi refpondentia in altero pryfma* 
te eamdem habent rationem laterum , duplicatam 
fcilicet laterum homologorum, puta GF ad AB : 
omnia igitur unius plana fimul fumpta ad omnia 
plana alterius etiam fimul fumpta, hoc eft, integra 
unius fuperficies ad integram fuperficiem alteriut 
habet rationem duplicatam fuarum dimenfionum fi- 
«niiium v.e. longitudinis G F ad longitudinem A 
B : haec enim eft planarum fuperficierum iimiJmm 
proportio . 

Pryfmatum igitur fimilium fuperficies funt inter 
fe, ut quadrata longitudinum , feu laterum homolo- 
gorum : mailac autem , ut eorumdem laterum cubi : 
fit GF 5 pedes, A B $ ; erunt eorum pryfmatum 
fuperficies, ut %$ ad9: haec enimfunt numerorum, 
5, 3 quadrata: maflT* autem erunt, ut 115 ad 17: 
hxc enim funt eorumdemmet numerorum 5 , l cu- 
bi . Unde perfnicue vifitur , mulro majorem efife 
maTarum . quam fuperficierum in iifdem figuris ra- 
tionem: cum longe major fit ratio iz$ ad 17 ( cu- 
borum) quam 25 ad 9 ( quadratorum ) . Idem m 
cubis, & Parallelepipedis verum eft. 

PKOPOSITIO XLV. THEOKEMA. 

170. Cylindrus quicumque CD AB ( Fig. 95 ) eft 
fryfma infinitorum laterum . 

rjemonftr. Polygonum v. g. X , baGs pryfmatis 
( Fig. 98. ) repetita laterum multiplicatione , & di- 
minutione in circulum , feu polygonum inrinito- 
rum , & minimorum laterum degenerat (jf.xij).* 
quare circulus CD, bafis cylindri, eft polygonum, 

& ba- 
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ELEMENTjf GEOMETMCA. 7 i 
& ba^s pryfnatis infinitorum laterum : cum igitur 
ejufmodi circulus, feu polygonum afcendens fibifem* 
per paralleluscylindrumdefcrib t, defcribit& cylin- 
drum, & pryfma infinitorum laterum : fingula enim 
minima latera polygoni , feu circuli , minima la- 
tera pryfmatis afcendendo defcribunt. 

COROLLAZIUM* 

171. De Cylindro igitur vera funteaomnia, quat 
depryfmate mododemonftravimus , feilicet : i°. Cy- 
lmdrus eft faclum ex bafi in altitudinem dufta : 
a°. rationem inter fe hibent compofitam ex rationi- 
bus bafium, & altitudinum : 3°. C.ylindronim fimi» 
lium fuperficies funt, ut quadrata altitudinum, feu 
bafium diametrorum, aut perimetrorum .* 4 0 . MafTae 
autem Cylindrorum fimilium funt inter fe , ut cu- 
bi fimilium dimenfionum ,* hoc ei\ , altitudinum v.g. 
vel bafitim perimetrorum . Omnia enim de pryfma- 
tis rnodo demonftravimus (n. 167, 169. &c); cum 
igitur etiam Cylindri fint pryfmata ( n. 170;, et- 
iam in iis obtinenu 

PROPOSITIO XUTI. THEOKEMjt. 

172. Pyramidcs triangulares qu*cumque AO , BO 
rque alt* (Fig.87.) /unt inter fe , ut earum bafes A,B, 

i.emonflr. Quoniam prardi&se pyramides habent 
ex hypothefi eamdem altitudinem etiam babebunt 
jequalem numerum planorum NN, MM,baiibua 
refpondentibus A, B fimilium (». 155); qu« qui- 
dem plana i bafibus ad apices ufque pyramidum 
afcendendo , proportionaliter in utr.ique decrefcunt: 
eftque NRS, ad M T V in eadem altitudine, ut 
bafis A ad bafim B : omnia igitur plana pyramidem 
A O conftituentia , funt ad totidem fibi refponden- 
tia plana in BO, hoc eft, pyramis A O eft ad py- 
ramidem BO, ut bafit A ad bafim B. 

PROPOSITIO XLVIL THEOKEMA . 

17?. Quacumque pyramis triangularis B C A G v.g. 
(Fig. 89.) eft tertia pars pryfmatis aqualem bafim , & 
altitudinem babentis , atque babet pyramis . 

E 4 De- 
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Demonflr. Duftis retfis diagonalibus BF , F A , 
AO, dividuntur per medium plana BCFO, CF 
AE, BAEO, pryfmatis latera ; fecanturque tres 
pyramides BACF, OtFA,OFBA: earum au- 
tem fingular pyramidi BC AG, eamdem , ac pryf- 
ma, altiiudinem, & bafim habenti , funt aquales , 
dum parem & ipfae altitudinem, & bafim habeant : 
nam B A C & pryfmatis , & pyramidis BACF bafis 
eft; CF autem communis utriufque altitudo: OE 
FA bafim habet OEF acqualem bafi BAC (». 
15 J.); Sc altitudinem EA altitudini CF etiam x- 
qualem. Deinde OFB A par eft pyramidi BACF; 
fi enim huic bafim ftatuamus BFC, erit BA com- 
munis utriufque altitudo; bafes autem BFO , BFC 
atquales (».105): fingulx igitur arqualem , ac pryf- 
ma, feu pyramis BCAG , bafim , & altitudinem 
habent : inregrum igitur pryfma 3 pyramides pyra- 
midi BCAG acquales continet: eiique proinde unius 
rriplum. 

Quoniam hxc demonflratio aliquam tyronibus con- 
fufionem parit; ita alio modo propofitionem demon- 
ftrabis. Sit ADHCcubus (rig. 91.) , pundhim K 
fit ipfius centrum. Si ad hoc punftum K ex angu- 
lis AOEB reflas ducamus, fiet pyramis AOEBK, 
cufus apex eft K, bafis planum AOEB cubi , alti- 
tudo autem eft dimidia cubi altitudo . Manifeftuin 
vero eft , in cubo tot confiderari pofTe hujufmodi 
pyramides , quot funt plana , feu latera cubi , eaf- 
que omnes habere acquales bafes ( nemre aequalU 
cubi latera ) , verticem communem in K Sc a?qua- 
lem etiam altitudinem KX, cubi dimidiam. Facile 
enim lateri DC fecundam pyramidem refpondere , 
& ex fingulis aliis lateribus fingutas nalci conci- 
pies . Sunt igitur omnes illat pyramides acquales ; 
(71.171); cum habeant xquales bafes , & altitudi- 
nem eandem : Cubus igitur quicumque componitur 
ex 6 pyramidibus sequalibus ejufdem bafis , & dimi- 
diae akitudinis cubi : dimidius igitur cubus com- 
ponitur ex tribus pyramidibus «cyualibus eiufdem 
bafis, & altitudinis: dimidius autem cubus elt pryf- 
ma ( fi nimirum fecetur per K plano bafi X paral- 
lelo ): pyramis igitur eft terpa pars pr/fmatis retti 

ean- 
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GEOMETRlCJ. 7} 
eandem bafim, & altitudinem habentis ; cum au- 
tem pryfmata refta obliquis fint sequalia ( licut et- 
iam pyramides ) dummodo a*quales habeant bafes, 
& altitudines ; theorema ad omnes pyramides,& 
pryfmata retfa, Sc obliqua extenditur. 

PROPOSJTIO XLVJlh THEOREMA. 

* 

174. Pyramis qua*cumque poiygona ( Fig. 88,98. ) tft 
ttriia pars pryfmatis camdem bajim , & ecqualem alti- 
tudinem habentis. 

Demonftr. Et polygonum TXRZ in triangula, 
& pryfma polygonum X A in trianpularia pryfma- 
ta , & polygona etiam pyramis X in triangulares 
pyramides dividuntur ; fi nimirum ducantur T £ , 
S E , & furfum elevari concipiantur : cum igitur 
quodlibct pryfma triangulare puta Z K fit triplum 
pyrimidis eamdem bafim Z, & altitudinem haben- 
tis (».173): idemque fitde reliquis pryfmatis trian- 
gularibus XRT, in quse polygonum pryfma dividi- 
tur ; omnia hxc pryfmata fimul fumpta f hoc eft' , 
pryfma polygonum ( Fig. 88.), erit triplum omniutn 
pyramidum Cmul fumptarum , hoc eft , pyramidis 
polygonx eamdem bafim, & altitudinem habentis , 
ac pryfma . 

COROLLAKIVM. 

* 

175. In pynmidibui igitur verum eft, quod fu- 
pra de nryfmatis demonftravimus i°. fcilicet, omnes 
pyramides arque altac (Hg. 88) funt inter fe, ut ba- 
fes : 2°. Si eafdem , aut acquales habuerint bafes , 
erunt tnter fe , ut altitudines: 3 0 . Si bafes, Sc alti- 
tudines habuerint reciprocas , erunt acquales : 4 0 . Py- 
ramidum fimilium AO, BO ( Fig. 87. ) maflac funt 
inter fe, ut altitudinum, feu laterum fimilium cu- 
bi ; fuperficies autem funt , ut eorumdemmet late- 
rum quadrata . Hujufmodi enim proportiones verx 
funt in pryfmatis , ut fuperius m 167. &c. demon- 
ftravimus : obtinent igitur etiam in pynmidibus ; 
cum fimiles (int pryfmatum earumdem bafium , <5c 
altitudinum partes C». 173): partefque fimiles eam- 
dem inter fe , ac fua tota, ratiorem habeant . Pyra- 

S mi- 
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74 PHILOSOPHIM NJTTUKALIS 
midis cujufcumque maflam elicies, fi tertiam altiru- 
dinis partem per integram bafim multiplices ; vel 
tertiam bafis partem per integram altitudiuem. 

PBOPOSlTlO XLIX. THEOKEMA. 

176. Cohhs L BR A (Fig.93 ) eft pyramis infinito- 
rum laterum. 

\ >emoriftr. Circulus LRB, coni bafis , eft poly- 
gonum inrinitorum laterum (n. U}).' cum igitur 
hujufmodi polygorum furfum iibi femper paraile- 
lum afrendens , & fimiliter decrefcens , quoad in 
pundo \ evanefcat, conum defcribat (n. ijj ); rna- 
ntfeflum efl hujufmodi conum efle pyramidem infi- 
nirorum laterum: a* fingulis enim polygoni lateribus 
furfum elevatis fingula coni latera defcribunrur . 



turq e ad cylitniros , infinicorum etiam laceruin 
pryfmata , ut pyramides ad pryfmata . 



177. Sunt igitur coni cda, CD A (Fig. 95 ) ter- 
tia pars Cylindrorum cnbd, CNBD eafdem ba- 
fes, & altitudines habentium ; funt enim pyrami- 
des. cylindri autem pryfmata («.170). Cum igi- 
tur fmt parres iimiles cylindrorum (».173), eam- 
dem inter fe rationem habent , quam cylindri ( n. 
34): Qias igitur numeroi7r. de cylindris demon- 
llravimus , feu expofuimus rationes , Conis etiam 
comretunt. Uude t°. rationem interfe habentcom- 
politam ex rationibus bafium , & aititudinum : a° fi 
haoeant bafes xquales cd, < D, erunt ut altitudi- 
nes cn , CN j & (i altitudines fuerint aequales , 
erunt, ut bafes: 30. f x bafes, & altitudines habeant 
reciproras, erunt ae juales : 4©. Eorum maflx funt , 
ut altitudinum feu diametrorum bafium cubi : fu- 
perficies, ut quadrata &c. 




COHOLLARl UM. 
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ELEMENTA GEOMETKICA. 1$ 
PROPOSITIO L. THEOKEMA. 

17&. Spbeera qutcnmque aqualis eft pyramidi , cujus 
lafis fit fpb*rx Juperficiei aequalis : altitudo autem 
ipfms Sphxrac radius . 

De.nonftr. Eodem modo , quo polyponum regula- 
re (Fig-57) per continuatam laterum diminutio- 
nem, & multMpIicationem in circulum abit (».11$ ) ; 
ita etiam polyedrum regulare Q , aut D ( Fig. 
joi ) in Sphaeram degenerat: fi enim plana F, G , 
H, polyedri latera , & pyramidum HD, FD, GD 
bafes &c. fiant minora femper , & minorem per 
continuam angulorum M, T, & aliorum fimilium 
truncationem : manifeftum eft , praeditfarum pyra- 
midum bafes infinite decrefcere; ac proinde in pun»- 
#a degenerare ; omnefque earum bafes unicam 
fphaerac. fuperuciem componere; Sphaera igitur quae- 
cumque A (Fig.97) fpeflari poteft , tamquam infi- 
nitac pyramides infinite parvjc C B A , circa pun- 
&um A , tamquam corrmunem verticem difpofita? ; 
quarum communis altitudo fit idem radius Sphxrx 9 
bafes autem punfta fingula ejufdem fuperficiei fphac- 
rac. Pvramis autem cujus altitudo fit radius; baiis 
vero fuperficiei fphaera» aequalis , par erit prasd*fti* 
omnibus pyramidibus, hoc eft, ipli fphaeras. 

CO ROLIAH IUM i 

179. Speftari igitur poteft fphacra , tamquam py- 
ramis Conica, cujus altitudo fit radius , baGs vero 
fuperficies fphaerae. Erit^ue fpharra tertia pars pryf- 
matis, aut Cylindri , cujus altitudo (it radius, bafis 
autem fuperficies fphxrx : td enim de pyramide , 
& cono fuperius numero 17). demonftravimus , 
XJnde matTam fphxrac , cujufcumque A dignofce- 
mus, fi tertiam partem radii per integram circum- 
ferenriam ; aut integrum radium per tertiam cir- 
cumferentise partem multiplicemus . Eo enim pafte 
pyramidurn maflara elici fuperius demonftravimus. 

co- 
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5$ PHILOSOPHIA MATVRALIS 
COKOLLARIVM II. 

180. SuperficiesSphscrarum AM, ARC (Fig. 97) 
funt inter fe> ut quadrata fuorum radiorum : maflac 
autem funt, ut eorumdem radiorum cubi. 

Demonftr. Singulac Sphajrx AX, ANE funt in- 
finitx pyramides iimiles infinitae panr* , quarum ba- 
fes fimul fumptac fuperficiem fphatr* componunt , 
earumque altitudines funt ipfarum fphaerarum radii 
( n. 179): bafes autem pyramidum, fphaeram AX 
componentium , funt ad bafes pyramidum fimiiium , 
fphaeram A M componentium , ut quadrata altitu- 
dinum , menfurarum fcilicet fimilium : earumdem vero 
pyramidum maflacfunt inter fe, ut altitudinum fua- 
rum cubi (».177): cum igitur fuperficies fphaera- 
rum fint infinitarum pyramidum fimilium bafes ; 
malTa vero fit ipfarum pyramidum malTa ; manife- 
ftum elt , fuperficfes fphaerarum , efle , ut quadrata ,* 
mafTas, ut cubos radiorum. 

L E M M A. 

fti. Superficiesconi re&i truncati FDBH aequa- 
lis eft redtangulo EBHP, cujus altitudo lit asqua- 
lis lateri BF coni truncati, bafis vero fit circumfe- 
rentia circuli IL media inter utramque bafim . 

Demonftr. Defcribantur ex eodem communi cen- 
tro A (Fig. 117.) tres circuli ABC, AKO, AE 
G , duttaque per B re&a B L tangente circuli ma- 
joris,& illius periphacri* xquali , ducatur ex cen- 
tro AL, & ex punftis diametri EK minorum cir- 
culorum taneentes EM , KI ufque ad re&am AL: 
erunt EM, KI tangenti BL paralfelas, & fuorum 
circulorum periphaeriis aequales . Triangulum igitur 
A E M xquale eft circulo E F G , & triangulum 
ABL circulo BCD (». 112): ergp re&ilineum E 

MLB atauale eft coron* DCBuFE (». 17. ax. 

6. ) Jam divifa bifariam M L a re&a P 1 , perpen- 
diculari ad B L occurrenti in H ad re&am E M 
produ&am , erunt triangula MHI, IPL asqualia ; 
funt enirp. anguli L & M atquales (n. $5} ; ficu: 

etiam 
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etkm P & H recti : cum igitur practerea fint aequ*^ 
lia latera MI , 1L; erunt tota triangula xquali* 
(n. joo, io*): ergo reclangulum EH PB erit reclili- 
neo EMLB, ac proinde coronae aequale . Jam co** 
ni truncati FBDH (Fig. 118. ) rete , feu fupern- 
cies evoluta eftfegmentum coronac LMPR earum- 
dem bafium , & altitudinum : integer enim Seclor 
LHR, cujus bafis LR ut arqualis circumferentias 
circuli FHG, radius autem LA lateri HA , aequalis 
erit fuperficiei conicar; fi igitur auferatur AMP , 
fuperficiei BCDA aqualis, refiduum feftoris , feu 
coronae remanet truncati coni fuperficiei aequale : . 
quemadmodum igitur integra corona eft faclum ex 
altitudine in medii circuli KOVQ. periphasriam 
integram , ita Se&or Coronae eft faclum ex altitudi- 
ne in fe^mentum N(^, periphxriac medii circuli 
acquale , feu in eotam circuli I L periphaeriam . 

VROPOSITIO U. THEORENLji. 

181. Superficies $pb<tr<e eft aquatts reMangulo fub 
diameiro , & peripberia Circuli Maximi : Jeu qua~ 
tuor Circulis Maximis ejufdem Spbara . 
• Demonftr. Intelligatur Circulo infcriptum poly- 
gonum plurimorum Iaterum TR , RM &c. ( Fig. 
119) numero parium, qux ob pajrvitatem in circu- 
lum abeant : Si revolvatur modo femicirculus TOS 
circa axem TS immotum , fuperficiem difcribet T 
NSZA ex plurimis truncatorum conorum fuperfi- t 
ciebus compofitam : quodlibet enim latus MN, cum 
fit in eodem plano cumaxe TL, quin tamen iit il- 
li parallelum , cum diametro concurret in aliquo 
pun&o T. Revolutum autem triangulum TNLX ( Fig. 
120. ) circa axem TL conum reclum defcribet pars 
igitur MN, Iatus polygoni in fphacra exiftens , co- 
ni truncati MNL fuperficiem defcribit . Superficies 
igitur fphxrae totius componitur ex plurimis fuper- 
ficiebus conorum truncatorum acque altorurn . Jfam 
Superficies MNLX eft re&angulum ex altitudine 
communi MN, & peripharria media KV, cujus 
radius eft KI : ducatur ex centro Circuli C perpen- 
dicularis CK ad MN latus polygoni, quxerit apo- 
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thegma commune poljrgoni , & latera bifariam di- 
videt , ducatur infuper ex M redh M R parallela 
ad axim, & ex K perpendicularis KI , parallela ad 
N p ( Fig. 1*1. ) : in triangulis NMR , KIC 
aequales funt anguli I, R , quia re&i : anguli autem 
M K I , hoc eft , MN R ) & C funt aequales ; 

quoniam finguli cum angulo IKC reclum efficiunt 
(n. 98); ac proinde tertius M eft aequalis tertio I 
KC , & triangula MNR, KIC fimilia («.126); 
ergo eft MN ad MR, ut KC ad KI (».9* ) : 
ergo reclangulum fub extremis arquale reclangulo 
fub mediis M R , feu Pp,& KC (».112). 

Sumantur modo rciix MN, KC, tamquam ra- 
dii : erunt igitur ut eorum periphaeriae (w.ijO; 
fubftitutis igitur periphaeriis pro radiis , adhuc erit 
acquale reclangulum fub Pp, & periphxria radii K 
C reciangulo fub MR & periphaeria radii MN: Cmi- 
liter funerflcies Coni truncati MPX, hoc eft, re- 
ftangulum fub M O , & periphaeria radii Z Y , x- 
quabitur reftangulo fub OS, hoc eft , PT , ( Fig. 
119. 121. ) & fub circumferentia ejufdem radii 
CK, aut CZ: omnes igitur coronae, feu truncato* 
rum conorum fuperficies, quae fphaericam circumfe- 
rentram formant, hoc eft, omnia redlangula fub la- 
teribus Pp PT &c. & circumferentiis radiorum G 
K, CZ &c. aequantur totidem re£angulis, quorum 
communis bafis fit perinhaeria radii KC, altitudi- 
nes autem reflae AT, TP, Pp &c. feu ACB, iU 
lis aequalis, hoc eft, unico re&angulo fub circum- 
ferentia circuli Maximi AMB,& diametro inte- 
grafphaerae. Hujufmodi autem recrangulum eftaequa- 
le quatuor C irculis Maximis fphaerae : unufquifque 
enim circulus maximus eft faftum ex quarta parte 
diametri per totam periphaeriam (w. 112): ergo fir 
clum ex quatuor hujufmodi partibus , hoc eft, ex 
integra diametro per totam periphaeriam, funt qua- 
tuor circuli maximi fphacrx Q. E. D. 

SCHOLION. 

18$. Exdemonftrarisfacillimeeliciturcujufcumque 
corporis menfura. Diximus fupra, haberi pryfmatis 

maf- 
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mavTam,fi altitudinem 1K v. g. ( Fig 96. ) per \n* 
tegrambafimmultiplicemus: pyramidem vero quam- 
cumque BAFC (Fig. 89 ) dignofci , fi tertia par$ 
alritudinis CF in integram bafim ducatur: el\ enim 
tertia pars pryfmatis. Cylindrus quicumque NBC 
D, (Fig. 95. ) cum fit pryfma, ei\ fa&um ex altU 
tudine CN in bafim duda. Conus CD A hujufce 
Cylindri pars tertia habebitur, fi tertiam altitudinis 
partem in totam bafim ducas. 

Sphaera A X ( Fig.97 ) eft faflum ex tertia par- 
te radii AX in totam fuperficiem du&a , ut modo 
demonftravimus : Ut tamen tertia pars radii per 
fuperficiem multiplicetur , ipfam prius fuperficiem 
emetiri oportet ; Sc diametrum , feu radium . Dia- 
meter M M facile dignofcitur , fi duo plana MM 
fphasram utrimque contingentia itatuas parallela, eo- 
rumque diftantiam, hoc ell , diametrum MM inve- 
nias. Sunerficies autem fphacrac quatuor circulos ma- 
ximos ejufdem fphaerx continet, & adxquat : cujus 
rei veritas.' a* Geometris paffimdemonftratur ,* illi de- 
monftrationi tamen in tyronum gratiam fuperfedeo, 
cum operofiffima fit, pluribufque propofiti nibus ad 
eam deducendam unice prsmiffis innitatur : eacn 
proinde dedimus , quae tyroni philofopho fatis ei\ . 

Diametro MM reperta, invenitur fexta ejuspars, 
vel tertia fadii , tc maximi circuli circumferentia 
per num. 114 ; eiufdemque circuli area , per num. 
*i$; fuperficies fpnaerae, 4 circulos ma-imos inunatn 
furnmam addendb , ut modo notavimus: & mafla 
tandem fphnprae, fi ternarn partem radii notam, in 
fuperficiem fphacrse etiam notam ducamus . Sitexem- 
plum: fit M M diameter 12 pedes: tertia pars ra- 
dii, i; circumferentia circuli maximi, $6 ; ejufdem 
circuli area, 108: fuperficies fphaer* , 431: mafTa f 
8$ 4 . ^ 

Corporum quorumcumque fimilium fuperficies mi- 
norem inter fe habent rationem , quam eorumdem 
maffar: feu quo majora funt corpora fimilia, eo mi- 
norem habent fuperficiem relate ad fuam mafTam . 
Superficies enim augentur , ut laterum fimilium qua- 
drata; mafTxut cubi ( n. 169). Sit exemplum. Dia- 
meter fphacrx MM fit fubduplum diametri ZX , 

Sc prfor 
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prior ftatuatur , 10; pofterior , 20: fuperficies 
erunt inter fe , ut 100 ad 400, eorum numerorurn 
quadrata; mafT# autem, ut 1000 ad 8000 , «eorumdem 
numerorumcubi : major veroeft ratio 8000 adiooo, 
oftupla, quam 400 ad 100 , quadrupla . Rurfus, ma- 
jor etiam eft ratio 8000 ad 400, vigecupla , quam 
1000 ad 100 decupla . Major igitur fphxra mino- 
rem hahet fuperficiem relate ad propriam maflam , 
quam minor fphacra : hoc etiamobtinet in omnibus 
corporibus fimilibus . ( * 

ELEMENTUM Q^UINTUM 

Spbctrica ex Tbeodofio feu aliqua* proprietates cirCulo- 
rum , qui in fpbera? fuperficie confiderantur , 
a Tyrone Pbilofopbo non ignorand* . 

184. Qux ha&enus tradidimus , aut ab Euclide 
defumpta funt ( fi methodum , & demonftrationes 
excipias ) , aut ad Euclidis librorum argumentum 
fpe<frant . Iis fere contenti funt , qui GeometriaB 
elemema in ftudentium tyronumufum confcribunt. 
Quoniam autem experimento didici , jiftronomiam 
Phyficam , Spberam , & Geograpbiam fatis intelligi 
non pofle nifi aliqualem prius fphasricorum Elemen- 
torum cognitionem habeant ; idcirco piuca hic at- 
ringimus quae & captu facillima funt, & neceflfa- 
ria tyronibus exiftimavi . Spb*ricorum nomine hic 
inrelli^imus peculiarem de ci rcu I is ♦ aut feftionibus 
fphxne , & in fuperficiebus fphaericis prsecipue con- 
fideratis explicationem. Sphsericorum elementa tri- 
hus libris confcripfit olim Tbeodofius , celebris Ma- 
thematicus , qui aliquot ante Chrifium natum annis 
floruit , ex quo fequentia fere adfumam , licet alia 
tnethodo demonftrem. / - 

D EFINITIO. 

■ 

185. Sphar* fuperficiem, ccntrum , diametrum , ra- 
dium, maffam fuperius jam definivimus . ^Axisfphafrce 
eft diameter , feu refta ab uno ad oppofitum cir- 
ctimferetnias [uaftum per centrum ducla , fupra 

qium 
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quam fphaera ipfa circumvolvitur , aut gyrare conci* 
p-tur. Rem quotidie videre potes in globo quocum- 
<}ue, aut etiam rota fe fe convolvente. 

Finge circulum , feu globum P A QR ( Fig. 
circa diametrum PQ convolvi: erit PQ irlius fphae- \ 
rx axis. 

D E F 1 N 1T I 0. 

186. Sphaeras cujufcumque PA QJt poli funt ex- 
tremitates PQ, axis, fupra quem ipfa revolvitur . 
Circuli etiam in fpharac fuperrlcie defcripti , v. g. 
circuli A K R poli funt duo iila pun&a P Q in ea- 
dem fphaera; fuperficie pofita , quae a fmgulis peri- 
phaeriae circuli punftis acqusliter diitant . Finge fe- 
micirculum PRQ^circa axem PO convolvi : pun- 
clum R, per quadrantem RP, R Q ab utroque ex- 
tremo PQ remotum , periphaeriam defcribet RK A 
ubique femper a punclis PQ_per quadrantem dilli- 
tam : puncl i igitur PQ fimt illius circuli RKA 
poli . Circuli igitur poli PQ_cum illius centro con* 
fundi nequeunt: centrum enim D in plano circuli 
exiftit, poli vero PQ excra. planum. 

H r P OT H E S 1 S. 

187. Sphasra P A QR ( Fig. 1$. ) generari conci- 
pitur, ii ciroilus /\ R ( cujus centrum D , axis 
vero PQ^diametro AR aequalis, & ad circuli pla- 
num perpendicularis ) ita per axem P Q verfus 
utrumque polum moveatur , ut centrum D in axe 
femper DSXQ^ exiflat ; planum circuli lit femper 
fibi ipfi parallelum AR, PV, ZY: circulus vero 
recedendo a centro ita decrefcat, ut omniaejus »pe- 
riphocrrje pun&a A K R , PS, ZY femper a*que di- 
ftent i pundto D, fphaerse centro, in quibufcumque 
punclis defcrefcentis circuli centrum exiftat . 

Eademmet hypothefis, feu genefis afio modopro* 
poni poteft , qux tamen in idem recidit; fi nimi- 
rum circa diametrum immotam P Q^ femicirculum 
PRQ^circumvoIvi concipiamus : fingula enim pe- 
riphserise puncra fingulos parallelos circulos , mino* * 
res femper, Sc minores, atque fibi ipfis mutuo pa- 
Mont. Philo. Tom. J. F ral- 

« 
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Tallelos defcribent , & defcribmdo fphxram genera- 
bunt. Hypothefis hxc eft ipfamet nttura fphscrae in 
ipfius genefi confiderata^ tres autem allignara: con- 
ditiones funt omnino neceffariae; aliqua enim defi- 
ciente , generaretur cylindrus , aut conus , aut cor- 
pus ellipticum ; & hinc evidenter , & pulchre de- 
ducuntur fequentia. 

188. Si fphetra plano quomodecumque fecetur , w/ 
per centrum , *vel extra centrum , communis feelio fpha- 
r* & illius plani <ft circulus . 

Demonftratur. Ponamus fphzram A PRQ ( Fig. 
j$ ) fecari per centrum D, & extra centrum per 
punftum S. In primo cafu reftx D A , DK, DR 
funt omnes sequales per definitionem fphaerae ; ergo 
planum A K R D eft cireulus , & linea A K R pe- 
riphzria circularis. Si fe&io TV per centrum non 
tranfeat ; concipiatur alia A R per centnim du&a , 
& priori parallela : erit igitur TV ipfamet fe&io 
A R diminuta .(«. 187): feraper igitur perget cffe 
circulus . 

COl{OLJLAklIUM II. 

1 89. Communis feclio plani , & fpb*r* tranfiens per 
centrum , eft circulus kabens centrum commune cum 
fph*ra . 

Sk D fFIg.13;) centrumfphacraj, erit etiam cen- 
trum feftionis circularis AKR, cujus planum tran- 
fit per centrum fphasrx . Sequitur evidenter ex fphse- 
rx genefi : funt etenim D A , DK , DR , & omnes 
aliae ex D in plano A KR ufque ad periphaeriam 
duda:, & interfe aequales, &tam fphxrst, quam fe- 
flionis radii : D igitur eft commune utriufque cen- 
trum. . 

COllOLLAIlIUM III. 

190. Onmes communes [eBiones planorum , & fphar* 
vje , hoc tft , omnes circuli in fphetra , per illius cen- 
trum tranjeuntes , funt maximi : & *viciftm 9 fi funt 
maximi , per fphcera centrum tranfcunt . 

De- 
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ELEMENTA GEOMETKICA. ( 8? 
^JPemonftratur ex eademmet genefi : circuli AKR , 
per centrum D tranfeuntes, habent idem centrum, 
& radios, atque fphaua (».189): funt ergo maximi, m 
qui in fphaera confiderari pofiint. 

Secunda pars : fi circulus TV non tranfit percen- 
trum fphxrx D; duci poterit per centrum alius A m > 
R priori parallelus: ergo A R eft circulus maximus 
( per primam partem); ergo TV eft circulus AR 
diminurus; ac proinde non eft maximus. 

« 

CO^OLLAIIIUM IV. 

t 

191. Omnes fe&ioncs communes fph*r<f , & plan&* 
rum per cfntrum tranfeuntium , boc eft , omnes circuli 
maximi fpbatree funt aquales . 

Demonftratur . Secetur fphacra PA QJR. ( Fig. 
13. ) triplici plano, feu circulo PA QR , PKO, 
AKR percentrum D; omniumradii DR, DP, L> 
Q funt ipfemet fphzrx radius (».189): omnes igi- 
wr fuat xquales. 

CO%OLLAR.IUM V. 

192. Omnes circuli maximi in fpbcera ipfam in duas 
partes aquales fecant . 

Demonftratur . Ex ipfa fphserac genefi fequitur : 
maximus circulus AR (Fig. 1}) eodem motu&pla* 
uorum fimilium , & arqualium numero utrumque 
hxmifphasrium ARP, A Q^R defcribet (n. 187): A ** 
R igitur in duas partes «quales dividit fphatram. , 

C 0 L L A I V M VI. 

19?. Omnes curculi maximi fpb*r* fe mutuo fe* 
cant linea reBa tranfeunte per commune eorum , & 
fpb*r* centrum , ac per confequens fe mutuo fecant in 
duas partes arquales . 

Duo quicumque circuli maximi ARK, ( Fig. 13.) 
APR(£ rranfeunt per centrum D (».190): ergo 
neceftano fe fecant : fi enimeffent paralleli, eorum 
fihem aiius non tranfiret per centrum: ergo eorum 
communis feftio tranfit per centrum : ea vero eft 

F a Iinea 
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linea recla ( n. 158. ) ergo eft diameter v. g. A R; 
(?rpo fe fecant per communem diametrum : ergo Te 
dividunt mutuo in duas partes sequales . 

Quicumque ergo circulus maximus in fphacra non 
folum fphasram ipfam , fed omnes alios'circu!os ma- 
"ximos in eadem fphxra bifariam dividit, & ab eo- 
rum fingulis fimiliter dividitur . Omnia haclenus 
• demonftrata maximoufui funt in tractatude fphscra . 

• » * 

QO^OLLAT{lVM VII. 

194. Circuli in fpkccrd non maximi TV ( Fig. 13 ) 
tmncs extra centrum D tranfeunt , & fpbarram tn par- 
tes inarquales TPV, VQ.T di-vidunt. 

Si enim tranfirent per centrum , efifentlmaximi ( ». 
190.; contra hypothefim . Rurfus fi fphaeram bifa- 
riam dividerent , iterum tranfirent per centrum , 
3c eflfent maximi etiam contra bypothefim. 

■ 

COHOJLLAHIUM VIII. w 

195« Circuli non maximi in fphara TV , ZY (Fig. 
13.) eo minores funt f quo magis a centro D , feu a 
mmximo A R fibi parallelo diftant . 

Demonfir: fint duo minores circuli TV, ZY in 
fphsera, & fibi , & maximo AR paralleli : primus 
tamen TV centro vicinior : duo circuli minores 
TV , ZY funt idemmet circulus AR eo tamen 
magis diminutus , quo major fuerit ejus difiantia a 
centro D (».187): ergo in X erit minor, quam 
in S. 

C O H O U L A /£ / U M IX. 

196. Spbccra qua*cumque tangft planum FG ( Fig. 
13 ) in unico tantum punBo E . 

Demonftrarieo modo poteft , quo numero 7$ eam- 
dem veritatem de circulo, Sc Jineac tangentis conta- 
ftu demonfiravimus : fed ex eadem fphaerae genefi de- 
fcendtty & ita etiam oftenditur : re#a tangens FG 
in unico punclo tangit circulum OEAI: convol- 
vatur circulus circa diametrum EI una cum tan- 
gente c.rca. punclum E.. Circulus generabit fphse- 
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ram; refta autem planum FG: unicum autem cft 
in hac genefi conta&us punftum . 

co^ollai^tum x.' 

197. Hecia CE ( Fi£. t$. ) dutla a ccntro fph<er* 
ad puncfum contaBus E plani tangentis , efl perpcndi* 
cularis ad ipfum planum : & i/icijfim , fi cx punclo 
contaBus E demittatur, aut excitetur perpendicularis 
ad planum tangens ; ea producfa tranfibit per centrum . 

Utrumque fuperius numero 80 de linea perpendi- 
culari a<i tangentem circuli , & rer punclum con- 
tadlus tranfeunti demonftravi ; inde , & ex plani af- 
que fphxrac genefi res modo conficitur : Circulus 
OEA convolvatur circa diametrum ECI una fe- 
cum devolvendo tangentem FG , femper tangen- 
tem: in quocumque fitu, <5c revolutionis punclo fmt 
circulus generator , & taogens, femper EC erit per- 
pendicularis ad tangentem , Sc tranfibir per cen- 
trum circuli: cum yero tangens convoluta generec 
planum tangens, circulus convolutus generet fphx- 
ram ,* refta autem EC lit femper perpendicularis , 
pcr centrum tranfeat , 6c conftanter maneat inva- 
riata : erit perpendicularis ad planum , & tranfibic 
per centrum . 

COllOLLAlirUM XI. ' 

198. Dua? fphrr* 9 in unicotantum punBo A fc mu- 
tuo poffunt tangere. 

Demonftr. Si enim concipiatur duci planum per 
punflum A, & fphseram inramque contingere, urfi- 
cum erit plani , & fphaerarum contaclus punftum 
(n.196): prarter illud igitur pun&um utraque fphaera 
a plano in partes oppofitas recedunt; magis tamen 
a fe mutuo, quam a plano recedunt fuperiicies con- 
vexac. Idem pariter de interiori contaclu demonftra- 
tur. 

COKOLLAIIIUM XII. 

. 

199. Duo extrema PQfFig. 13. ) cujufcumque dia- 
metri f u P ra <I uam revolvitur fpb<era , funt poli 
cmnium circulorum AR, TV , ZY , quos fingufa 

F 3 pun- 
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funQa fuperficici fpbeera hujufmodi revoiutione defcri- 
bunt \ 

Demonftratio. Aflumantur tria punfta RVY in 
ejufdem' femicirculi PRQ^ periphxria : convolvatur 
circa diametrum immobilem P 6 femicirculus ; pun- 
£tum R defcribet circulum R KA ; & cum ab ex- 
tremo immoto P femper confervet camdem diftan- 
tiam nempe arcum RP; punclum P eft ejus circu- 
li polus ( ». 1 86 } . Siiniliter cum ab extremo Q per 
arcum R Q femper diftet , dum revolvitur i & circu- 
lum defcribit , erit Q alter ejufdem circuli polus . 
ldem eodem modo, & ex eademgenefi de circulis 
-quibufcumque aliis T V , Z Y hujufmodi re volutio- 
ne dcfcriptis demonftratur . 

C O % O L L A % I U M XIU. 

100. Quitumque circuli in fpbcera inter fc parallcli 
ZY, T V, AR (Fig.13.) babent cofdcm communcs 
Polos PQ. 

Demonftratur ex data modo circulorum in fphae- 
ra genefi. Deinde omnes circuli S, X, maximo 
circulo D paralleli , funt ipfemet circulus D dimi- 
nutus , defcendens ad extremum Q fui axis fibi ipfi 
femper parallelus (».187); Circulus D hoc modo 
defcendens, & decrefcens eofdem femper habet po- 
los , ut-ex fe evidenter patet : omnes ergo circuli 
TV, & quicumque alii circulo A.R paralleli ,conv- 
xnunes habent polos PQ- 

£; hinc in fphaera demonftrabimus, mundanospo- 
lo^efle omnium diurnarum revolutionum Solis, & 
aliorum aftrorum communes polos. 

CO^OLLA^IUM XIV. 

101. Omnes viciftm circuli TV, A R ( Fig. 13. ) 
in Spbcera , qui eojdem babent polos P Q , funt inter 
fe paralleii . 

Demonftratio . Quoniam enim per hypothefim 
communes habent polos PQ: ii autem funt extrc- 
ma axis, fupra quem duo illi circuli T V, A R ge- 
nerantur ; duo puncla U R , fupri cumdem axem 

PQ. 
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ELEMENTjt GEOMETRIC^f. gf 
PQ^revoIuta, femper inter fe diftant per eumdent 
arcum UR: periphsrias: igitur, & circulorum pla- 
na funt parallela. 

f 

CO^OLLAIIIUM XV. 

202. Cujufcumque circuli TV (Fig. i*,.) ?» fph*rm 
poii funt duo punfta P Q^diametraliter oppofita in ea- 
dem fphara. 

Res eft per fe fere evidens : Poli Circuli T V 
funt duo extrema axis revolutionis , qua ilie gene- 
ratur circulus ( ». 199 ) : omnis autem axis, feu dia- 
meterperfpmer* centrum tranfit: funtigitur poli P 
Q diametraliter oppofiti . 

c o ko *- a % 1 y m xvi. 

»oj. Polus cujufcumqur in fpb*ra\circuli ejf illud 
punBum , qued ah eadem parte in fuperficie fphxric* 
maxime diftat ab ipfo circulo . 

Si Orculi TV (Fig.13) polus inferior eft Q; 
pun&um Q^ab illa parte eft omnium a circulo TU 
remotiflimum : idem dico de polo P ( licet utriuf- 
que non eadem fit a circulo diftantia in circulii 
minoribus ): Sunt enim poli extrema diametri PQ^ 
( ». 202 ) : extrema autem diametri funt pun&a om- 
nium rerrtotiflima ex eadem parte a puncto quo- 
curnque in periphxria. dato. ' 

CO^OLLAJ^IUM XVI t. 

* ■ • « * 

«04, Quilibet in fphara circulus duos tantummodo 
babet polos . 

Demonftr. Duo enim funt tantunamodo pun&a P 
Q diametraliter oppofita , & maxime ex utraque 
parte a circulo dato TV ( Fig. 13.) remota: Si 
enim Q_maxime ex parte- Q£ circuloTV diftat ; 
punftum quodcumque aliud 1 minus diftat ab V, 
quam polus Qr ergo non eft polus (w. 203). 
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COltOLLAfilUM XVIII. 

* 

ioy. \\c&a ^ feu diamttcr qu*eumque ab uno ad alium 
polum ducfa , tranfit per centra omnium circulorum D 
SX (Fig. IJ: ) quorum poli junt duoilla puncfa P Q_, 
ipfius diametri extrems. 

Demonftivlmprimis tranfit per D circuli maxi- 
rni centruni, quod ell idem , atque centrum fphae- 
rx (n. 189), per qu d tranfit omnis diameter : dein- 
de idemmet circulus per a^em fuum PQ afcen- 
dens, Sc defcendens fecundum legem in hypothefi 
expofitam; ita ut iilius centrum fit femper in axe » 
imo fuomet motu axem defcribat , efficit, feu po- 
tius degenerat in omnes alios circulos fibi paralle- 
los, quorum communes poli funt PQ^(». 187): er- 
go omnia illorum cirtulorum centra funt, & com- 
ponunt retfam , feu diametrum ab uno ad alinm 
polum duftara* 

COHOLLA^rUM XIX. i • 

■' ► . 

206. ufxis PQ(Fig. cujufcumque c ; rc*li AR 
in fpkara defcripti , feu recta ab uno ad alium ejus 
circuli polum ducla , cft ad planum ejus circuli pcr- 
pendicularis . 

Demonftr. Sit A R circulus maximus: arcus PR , 
P A funt acquales ( n. i$6 ): imo quadraiues , cum 
APR fit femicirculus (n. 193.): ergo anguli PD 
A, PDR fa#i ab axe PQ , & a quacumque cir- 
culi D diametro funt refri (n. 61 ), & confequenter 
PQ efl ad planum circuli AR perpendicirtaris (n. 
16?). Omnes autem circuli minores SX habentes 
eofdem polos, acque maxim. s D funt maximo pa- 
ralleli (w.201); ergo habenc communem perpendi- 
cularem (n. 164). 

COKOLLAlilUM XX. 

207. Circulus PRQA (Fig.iJ.) tranfiens per duos 
polos aliorum quorumcumque circulorum DSX illos fe- 
rat perpendiculariter , & per centrum . 

De- 
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Demonftr. Axis PQ^ eft in plano circufi APQ_ 
pcr ipfivs axis extrema tranfeuntis: quoniam igitur 
axis PQ eft ad omnium circulorum DSX plana 
perpendicularis (».206); etiam planum APQ cir- 
cuii tranfeuntis per polos , eft ad eofdem circulos 
perpendiculare. 

Quod autem illos omnes circulos fecet per cen- 
trum ; res eft ex modo demonftratis eviJens : tran- 
iit enim per axem PQ^, qui per omnium centraet- 
iam tranfit. (».»05). 

COl{OLLAl{IUM XXI. 

xo8. Communis feBio Circuli A P R Q ( Fig. 1$. ) 
tranfeuntis per polos P Q_, & circulorum omnium D S 
X per quorum polos PQ ipfe circulus A P Q, tranfit , 
ifi ipforum circulorumdiameter , (? confequenter eos 
feeat in duas partes aquales . 

Demonftr. Planum A PRQ^fecat planum TV per 
centrum ( n. 207 ) : deinde communis feclio eorum 
duorum planorum necerTarioeft linea recla (».159): 
ergo eft linea redla TV tranfiens per centrum , Sc 
in peripharria ex utraque parte terminata , hoc eft 
diameter : ergo circulus S in duas acqua^es partes 
ab hujufmodi feclione dividitur. 

Hacc omnia locum habeat in fphsera ad explican- 
dam , & demonftrandam sequalitatem temporis ma- 
tutini, & vefpertini; diurni, & noclurni in fphxra 
recta ; & alia quamplurima iis affinia . 

• 

CO^OLLAI^IUM XXIL 

• * • 

209. Circulus maximus LT (Fig.105.) in fpkarra *. 
minores M N , GH inter fe parallelos fecans , quin 
jter eorum polos £ R tranfeat % eos bifariam non fecat ; 
4aque parallelorum fegmenta X N , T G majora funt , 
qu* funt <verfus viciniores polos E R . 

Demonftr. Circulorum M N , GH plana bifariam 
Jecantur planis tranfeuntibus per eorum polos ER, 
hoc eft, per eorum centra UI, hoc eft , per eo- 
rum axem ER (».207,208); Cum ergo planum 
circuli LT per polos ER aut centra VI non tran- 

feat , 
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feat, illius fe&io non eft eorum circulorutn diame- 
ter ; ac proinde in partes aequales non fecat cir- 
culos . 

Majorem vero efle partem X N , cadentem ver- 
fus polum E , quam partem X M , qux partem op- 
pofitam fpeftat , ex eo demonftratur, quod in prio- 
ri parte XN exiftat circuli MN centrum V. Idem 
de alio parallelo 1H diftum habe. 

Facile etiam eflet demonftrare , drculum quem- 
cumque maximum LT ( Fig.io^. ) eos omnes ( quus 
fecat ) , oblique fecare , fi per eorum polos non 
tranfeat. 

Cum enim cujufcunque circuli maximi LT pla- 
num perfphacrae centrum F tranfeat (w. 1*0); aliun- 
de vero fe&io per axem FE fit ad planum MN 
perpendicularis (n.toj); ex eodem pun&o F duci 
poflunt dux retfje FL, F E ad idem planum MN 
perpendiculares , quod eft impoflibile (#1. 161. i6j ). 

C O II O L L A % l U M XXIII. 

zio. Maximus circulus LT (Fig. ioy. ) non tran- 
Jiens per minorum , & parallelorum QZ,GH pohs E 
R, magis inaqualiter fecat circulos GH a centro re- 
motiorcsy quam circulos QZ propiores. 

Demonftr. Axis ER tranfit per centra P , I prscdi- 
ftorum circulorum (».207).- cum ergo refta, aut 
planum F T in centro F fecet reftam, aut planum 
F R, & inde ab FR femper divergat ; minor eft 
dittantia PO, quam IT : ergo fedlio circuli OZ 
vicinior eft centro P, quam fe£io circuli GH:Te- 
cundi igitur circuli partes GT, TH funt magis 
inarquales, quam prioris fegmenta QP, OZ. 

Ex hifce ultimis majorem dierum , & no&ium 
inaequalitatem , dum Sol eft ab aequatore remotior^ 
quam dum srquino&iali vicinior convolvitur , at- 
que alia hujufmodi in fpharra demonftrabimus. 

Et hoc quidem ex fpharricis tyroni philofopho fa- 
tis efte exiftimo. Illa vero omnia tamquam corotla- 
ria ex una fphaerae geneii deduximus , XLt & bre- 
vius, & clarius rem proponeremus • 

AP- 
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APPENDIX 

Ad Elcmenta Geomctria in qua Se3iones Conicce 
Ellypfis , Parabola , Hypcrbola , Logiftica , 
Cyclois , brcvijjime txplicantur . 

111. Se&iones Conicae in Philofophorum gratiam 
fummis labiis hic attingendas funt ; accuratam enim 
hujufce tra&atus cognitionem , homini Geometrae 
necelTariam, relinquimus , cui turpe efTet Geome- 
triam hanc fublimiorem perfun&orie folum attin- 
gere , vel a limine falutatam deferere . Phyficum 
tamen neque plurima, neque nulla ex hoc tra&atu 
addifcere opus effe judico. Plurima enim in Aftro- 
nomia phyfica occurrunt, qualia funt folis , & cac- 
terorum planetarum , ic cometarum motus ; pluri- 
ma in Mechanica , Statica , Optica , Phyfica, & 
aliis naturalis philofopbias partibus paflim offendi- 
mus , qux levem faltem Ellypfis , Hyperbolas , & Pa- 
rabolae cognitionem fupponunt , ut pede inoffenfo , 
& re#e, ut par eft , intelligantur ; ad ea enim hae- 
rere opus efTet , qui ne leviter quidem hunc trafta- 
tum attingeret . Ea tamen illa funt ad qux rite 
capietida opus minime fit vel omnes , vel majorem 
etiam Ellypfis, aut Pafaboke proprietatum partem 
prasnofoere . Quac igitur neceflaria efte ducam , in 
fequentibus exponam. 

D E F 1N1TIO. 

112. Ellypfis, five Ovalis eft figura plana ACB E 
(Fig. 107) unica linea curva comprehenfa , magis 
in longitudinem AB , quam in latitudinem CE 
extenfa. Linea curva ACBE Ellyptica vulgo nun- 
cupatur. Duo in Ellypfi funt axes , major ABma- 
joris longitudinis menfura : minor CE majoris la- 
titudinis dimenfio : bifariam , & perpendiculariter 
fe in pun&o X interfecant , quod Ccntrum Ellypfis 
nuocupatur . Extrema item A B majoris axis . api- 
ics EHypfis appellantur . Duo axes AB, CE li- 
ueam eliypticam , fc ellypfim in quatuor partes 

aequa- 
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xquales dividunt ; ut eflfet demoaltratu facilli- 
mum. 

DEFINITIO. 

213. Omnes re&ae OO, RR (Fig. 107), qua? in- 
tra ellypfim per iUius centrum duftac in periphac- 
ria terminantur ; funt diametri : infinitas proinde 
habent diamerros , quarum (ingulac atqualiter incen- 
tro dividuntur: diametrorum maxima eft axis ma- 
jor A B; minima axis minor CE. Diametri conju- 
gat* RR , OO funt illac, quae & fe fe, & fuas mu- 
tuo parallelas intra ellypfim du&as asqualiter divi- 
dunt. 

D E F INIT 10. 

-» 

214. ReBar ad diametrum OO t;. g. applicata di- 
cuntur linet SSZ libi parallelac , quas praedi&a dia- 
meter OO aequaliter dividit. Jlpplicatarum nomine 
earum re&arum dimidia S V communiter intelli- 
guntur: pars item OV diametri conjugatar a ver- 
tice O ad applicatam ufque dufta dicitur abfciffa 9 
feu fagitta. 

DEFINITIO. 

215. Ellypfis focos^ aut polos dicimus duo pun#a 
OV (Fig.108) in majori axe aflumpta , asqualiter 
a fuo quodque vertice CD diftans ; & e quibus 
duftac re&as VR , OR ad quodlibet periphasriae pun- 
ftum fimul fumptac funt sequales majon axi CD . 
TarameUr* feu latus reftum axis AB ellypfeos C 
BE (Fig. 106. ) eft refta NB tertia proportionalis 
geometrice ad axes ; ita ut fint -rr AB. CE. N 
B ; dufta perpendiculariter per extremum axis , 
cujus eit parameter. 

SCHOLION. 

116. Tres omnino numerantur praecipuas, & mi- 
rabiles Ellypfium proprietates , quas ignorare turpe 
eft^ philofopho ; demonftrare ad Geometram fpeftat. 
Prima : Quadrata applicatarum ad axim , vel dia- 
metrum quamcumque funt inter fe , ut redhnsula 

fa&a 
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facla ex fegmentis , in qusc applicata: diametrum di- 
vidunt; hoc eft : quadratum fupra S V ( Fig. 107. ) 
efl ad c/.adratum fupw RX, ut reclangulum ex O 
V, & VO ad reflangulum ex OX, & XO. Cir- 
eulis etiam , alio tamen, cV perfecliori modo , hxc 
proprietas competit: in circulis enim quadrata , & 
reclangula funt sequalia : in ellypiibus autem tan- 
tummodo proportionalia . 

Secunda proprietas : Si ex ellypfeos polis OV (Fig. 
io8.)du2C re&ae ad fingula quarque puntfa R v.g. pe-i- 
phxrix ducantur , per idemque pun&um R recla 
«Jucatur AE peripharriam tangens , duo finguli an- 
guli ARO, VRE, a tangente , & recTis a polis ad 
pun&um R duclis formati , erunt aequales. Ex quo 
phyficam alibi hujufce figur* proprietatem demon- 
ftrabimus . 

Tertia proprietas : Si ex polis OV ellypfeos dusc 1 
retix V R , O R ad quselibet periphxrias puncla du- 
cantur, erit earum duarum reclarum fumma majori 
axi CD (Fig. 10S. ) arqualis . Unde facillime elly- 
pfjm defcribes, aflumpto ad arbitrium majori, mi- 
norique axe CD, N T. Ab extremo enim T mi- 
noris axis majorem bifariam , & perpendiculariter 
fecantis dux linear recla? , feu flia TO, TV in 
majorem axim cadant , quorum quodlibet femiaxi 
majori XD fit apquale : punda O V , in qu« inci- 
dent , erunt ellypfeos , poli : filorum igitur extre- 
mis in iis punclis clavo defixis , calamo ad com- 
mune extremum T alligato , & filo femper tenfo 
percurre ad C , & ad ufque D; idemque li ex alia 
parte fiat, ellypfjm habebis . 

D E F 1 N IT 1 O. 

1*7. Parabola eft fuperficies plana , quam linea 
curva defcribit, cujus latera TCB, TYF & pun- 
clo quodam T ( fummitate Parabolas ) & fe invi- 
cem |emper magis, & magis removentur in infini- 
tum ; quin umquam poflint concurrere , & in qua 
applicararum v. g ZL, YD quadrata funt inter fe, 
ut fagittae , feu abfciffx T L , T D. Hujufmodi 
curvam- nuncupamus Uneam Parabolicam. (Fig. 109) 



k 

Digitized by Google 



91 PHILOSOPHIJE NATUKAUS. 

- 

D E F I N IT I 0. 

118. Parabola, ficut &ellypfis, fuas habet tangen- 
tes BXO v.g.( Fig. iio), applicatas,femiapplicatas , 
fagittas &c. Recta RT( Fie. 109 ) perpendicularis ad 
parabolam ( idem de ellypii , & hyperbola ftatim de- 
finienda di&um habe ) eft ea , qu« tangentem A T 
X in pundto contadhis T perpendiculariter fecat . 
Axis eft rerta TM, quac fibi applicatas NZ, CY 
& sequaliter,& perpendiculariter fecat. Unicus eft 
axis TM in parabola : ejus item extremum T eil 
vertex parabola:. 

DEFINlTlO. 

219. Diametri Parabolaefunt omties illar rectx M , 
N v. g. intra eam duttx » qu« f bi applicatas CT, 
BH bifariam dividunt . Unde innumeras effe pof- 
funt diametri in Parabola. Parameter alicujus dia- 
metri eft refta quasdam TX, qux fit tertia propor- 
tionalis ad fagittamTD, & rectamDY ipfidiametro 
applicatam ; ita , ut fint TD ad DY ut DY ad TX . 
ParaM* focus eft punftum quoddain R ( Fig. no. ) - 
intra illam fitum , cujus k vertice Z diiiantia eft 
quarta pars parametri ZY axeos ZM. 

S C H 0 L 1 0 N. 

« 

1x0. Tres item , & prorfus mirabiles proprietates 
in parabola diftinguntur . Prima : Applicatarum X 
F, IE, (Fig. 110), v. g. quadrata funt inter fe, uc 
fagittx ab iifdem applicatis abfcifTar*, hoc eft , ut Z 
F ad Z E ; in quo etiam parabolae ab ellypfi diftin- 
guntur, & fupra notavimus num. 114. 

Secunda. Si ex foco R ad pun&um quodcumque 
linea» parabolicae X v.g. ducatur refta RX,atque per 
idem punctum ducatur tangens AXB, & re&a N 
X ad axim M B parallela , erunt atquales duo ingu- 
li AXN , RXB ab iis reftis in pun&o X forma- 
tis. Atque hinc mirabilem fpeculi paraboKci phyfi- 
cam proprietatem demonftrabimus . 

Tertia, eaque paradoxum omnino mirabile: Dux 

pa- 
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parabol* sequales ABC, ozv, alia alii inclufa , 
communemque axim BM habentes , in infinitum 
produftat verfus Ao, vC, femper magis ad fe in- 
vicem , & magis accedunt , quin umquam poflint 
concurrere , aut fc fe poflint fecare : funtque proin- 
de , & dicuntur ajfymptot* . 

D E F INIT 10. 

i2T. Hyperbola EBF (Fig. m) eft fuperficies 
plana a curva linea comprehenfa , cujus latera E B , 
BF quo magis extenduntur, eo magis i feinvicem 
ea lege removentur , ut quadrata applicatarum O 
I, FD v.g. ad axim BD funt inter fe, ut reclan- 
gula fa#a ex fagittis refpondentibus BO, BD, & 
linca compofita cx fagittis refpondentibus , & refta 
quacddam externa BA, qu* eft ipfius axis conti- 
cuatio , hoc eft, fit quadratum ex OI ad quadra- 
tum cx DF, ut reftangulum faclum ex AO, OB, 
ad re&angulum faclum ex A D , D B . Hic eft pri- 
mus, & prsecipuus Hyperbolx characler, & proprie- 
tas . 

SCHOLION. 

211. Ut ca, qua? modo diximus , & ipferius ad- 
dam melius intelligantur , nota: Ellypfim , Parabo* 
lam , tc Hyperbolam fecliones conicas nuncupari ; 
propterea quod ejufmodi figura?, linese, aut fuperfi- 
cies. exdiverfis conorum feclionibus enafcuntur : fint- 
que plana ejufmodi pyramides conicas interfecan- 
tia • Conus quicumque PAQBM (Fig. n$) , fi 
fecetur plano PAQ per axim AM duclo; ejufmo- 
di fe<ftio eft triangulum planum PAQ. Rurfus fe- 
ftio MRXN (Fig.nj) coni TAPad bafim TL 
P parallela eft circulus , ut fuperius numero 155. 
notavimus . 

Planum SBRM,fonum reclnm fecans oblique 
ad bafim, eft Ellypfis, feu Ovalis , de qua fuperius 
egiimis . Seclio coni T V A X ( Fig. 1 14. ) parallela , 
ad Jatus alterum A X trianguli TAX eft planum 
Hyperbolicum VBZ. Tandem duo coni PAQ^, 
LAN (Fig. 113. ) ad verticem A oppoliti, ac pro- 

inde 
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inde arqtiales, eeneratique 4 trianeulorum SAN , 
AMQ^circa re&am communem conri uatam SAM 
revolunone , fecentur uno eodemque plarto B M 
ERTYS Scc. ad communem axim SM parallelo, 
ejufmodi fediohes BEM, YTS funt dua» Hyper- \ 
bolx. Earum ipitur vertices funt puntfa E i . Di- 
ftantia E T inter vertices eft externa re&a de qua 
ftatim fermo erit. Porro axes, diametri , Sc applica- 
tx intra Hyperbolam funt eae-emmet , proportione 
habita, ac in Parabola. 

N 

D E F l N I T 1 O. 

ti$. yAxis determinatus Hyperbol* eft re&a ET 
(Fig. nj.) inter utrumque apicem comprehenfa . 
centrum eft punftum R , axis medium . Speftatis 
modo Hyperbolis BEM, Y TS extra conum in 
Fip. iii., Diametri determinntre funt re&x XX a 
peripharria AC B ad oppofitac Hyperbola» HIL pe- 
riphxriam dutt? . Lin^as ^A/ymptotar funt re&x quat- 
dam ZE , ZM , ZY , ZI) , qux ex Hyperbolae 
centro Z ita ducuntur, ut quo magis producuntur 
v.g. ZY, ZM ad periphxr am HIL magis fem- 
per, & magis in infinitum accedunt , quin unquam 
eam tangere, vel fecare pofTint, aut cum ea con- 
currere . En mirabilem Hyperbol* proprietatem , 
quam apud Geometras demonftratam paffim offendes. 

V EF INIT I O. 

Hyperbola? A B focus eft pun<ftum quoddam 
O intra illam , & in ejusaxe exiftens , cujus i cen- 
tro Z diftantia OZ aequalis eft Afympota* ZD 
inter centrum Z, Sc tangentem CD per verticem 
tranfeuntem comprehenfaj. 

SCHOLION. 

125. Habes breviiTjmam , qusc tyroni philofonho 
fatis eft & hifce Elementis unice convenit, fedtio- 
num conicarum ideam , & qualem qualem expli- 
c2tionem ; prxcipuumque earum rtifcrimen in eo 

pofi- 
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pofitum,quodin Ellypfi applicatarum quadrata fintmi^ 
nora , quam re&angula fa&a ex parametro, ic ex 
refpondentibus fagittis : in Parabola fint omnino 
xqualir: in Hyperbola fint majora quadrata , quam 
reflangula. Lubet tameummodo fequentem Parabola; 
proprietatem demonftrare. 

i 

PH0P0SITIO U. THEOKEMA. , 

t. , . 

ix6. In Parabola V B Z quadrata applicatarum O 
E , S R ad axim B Y funt inter fe , ut fagittcc B E , 
B R : boc eft , quadratum linea? O E , eft ad quadra* 
tum SR, a/ BE, tfi BR: idem eft de applicatis ad 
quamcumque aliam diametrum . 

Demonftr. fecetur Pyramis conica TAX dupli- 
ci plano COD, MSN ad bafim TVX paralleio.- 
hujufmodi fe&iones erunt circuli (».115): in hifce 
circulis parallelis ducantur CD, MN, TX paral- 
lelst, ad eafque e fingulis peripharriis ducantur re- 
&x perpendiculares O E , S R , V Y inter fe etiam 
parallehe : modo fic : Quoniam prceditfa; feftiones 
funt circuli , erit quadratum reflsR O E acquale re- 
clangulo fa&o ex CE, & ED; & limiliter qua- x 
dratum SR arquale re&angulo MR r RN (».123. 
128): eft igitur quadratum OE ad quadratum SR , * 
ut re&angulum ex CE, & EO ad re&angulum ex 
M R, & NR. Hxc autem re&angula habent late- 
ra E D , R N sequalia , cum oppofita parallelogrami 
ERND latera fint acqualia; funt igitur re&angula 
fupradi&a , ut alia duo latera ingqualia CE ad R 
M ( n. 117 ) ; quoniam vero in triangulo MBR eft 
C E ad bafim M R parallela , per conftru&ionem ; 
erit CE ad MR , ut B E ad B R (». 115): eft igi- 
tur quadratum O E ad quadratum S R , ut reftan-» , 
gulum CE, ED ad reftangulum MR, R N ; hoc 
eft, ut CE ad MR; hoceft, m BE ad BRi 
quod erat demonftrandum • 

* • ♦ 

■ 

DEFINITIO. 

227. Cyclois eft curva AMHXE ( Fig. 104 ) , 
quam punftum quodcumque M periphacriae circuli 
.7dont.Pbilo.TomA. G per 
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per planum revoluti ex pun£o A imegra revolutio- 
rie defcribit A quoad in fdem rlanum reducatur ia 
E. Statuatur enim circulus BMFS fupra planum 
ABE, ita ut punSum M pundo A plani A E io- 
fiftat: revolvaturque circulus fupra planum ea lege, 
ut fin?ult circuli arcus MB aqualia fibi plani feg- 
menta AB dimetiantur, iifqjiefucceflivecongruant ; 
runftura A circulatum ufque ad E femitam A M 
h E dercribit ♦ eamque Cycloidem , aut Trochidem 
appellamus , Refta A E eft bafis Cycloidis • Re&a 
CH d medio bafis C perpendicularitererefta, & ad 
Cycloidem ufque produfta axit nuncupatur . Puri- 
#um H axu txtremum dicitur Cycloidis Vertex . Re- 
AaMZ,& aliac baG parallelx nuncupantur applica- 
tce ad axim. 

DEFINITIO. 

128. Circulus BMFS,cujus revolutione defcri-* 
bitur Cyclois , generans appellatur • Porro ex fi ngulis 
periphzri« generantis circuli pun&is , quocumque 
m fitu exiftant, dum revolutio incipit , Cycloidis 
fegmenta defcribuntur, ut facile eft intelligere. 

* 

De Cycloide fequentes veritates demonfirartt 

Geometraf. 

I. Circumferentia circuli generantis eft bafl squa- 

lis: dumeter autem altitudini feu axi. 

II. Periphxria Cycloidis AEC (Fig.ioj) eft qua- 
drupla diametri circuli generantis • 

III. Area Cycloidis A H E ( Fig. 104. ) eft tripla 
areac circuli generantis. 

IV. Reltangutum A D ( Fig. 105. )faclum ex bafi 9 dc 
axe Cycloidis eft adCydoidis aream, ut^adj . 

DEFINITIO. 

119. Linea Logr/Hea y cviTvt inter Recentiores Geo* 
metras celebris, &GeometricisproblematibusfoIven- 
dis fatis accomodata» eft linea quaedam curva BD 



ib illius geneG poteft intelligi. Sit igiturredta qua- 

dam 
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dam CX utrinque in inrinitum produ&a , in eaque 
fecetur redta , feufegmentum CE, arbitraria» omni- 
no magnitudinis : ab E & C verfus utramque par- 
tem fecentur in eadem Irecla partes , feu fe^menta 
zqualia lineae CE; a iingulis feclionibus aCEw, 
&c. re&x erigantur ad A G perpendiculares , & 
inxquales : ea femper lege crefcenteS , aut decre- 
fcentes , ut linea GH (it ad aliam EF, fibi im- 
mediatam , ut ipfa EF ad proxime fequentem t 
& ita deinceps . Rurfus fegmenta squalia A C , 
CE , EG &c. in partes seaualet femper dividan- 
tur , & ex divifjonum punttis novac erigantur li- 
ne* prioribus parallelac , & infinitac AG perpen- 
diculares , eo ordine femper crefcentes, aut decre- 
fcentes, ut qufclibet ex hujufmodi reclis IL fit me- 
dia proportionalis inter MN,OP,fibi utrimque 
immediatas : per fingulas reftarum omnium extre- 
mitates HSFPLDB &c. ducatur linea curva H 
DB, eamque lineam Logifticam nuncupamus . Illius 
axis eft re&a infinita AG, reclae vero AB , CD, 
M N &c. axi perpendiculares , nuncupantur Appli- 
catjc ad axim. 

Duat inter alias hujufce curvar proprietates maxi- 
me celebrantur; prima: Si ab eodem puncto C ver- 
fus eamdem partem G v. g. afTumantur omnes ap- 
plicara», & bafis fegmenta , duo fiunt ordines , & 
proportiones , Geometrica una , Arithmetica vero 
alia : Reftx enim , feu fegmenta CM , CI , CO , 
CE, CX crefcunt in pronortione Arithmetica i.a. 
3.4. j. Re&as autem CD, MN, IL, O P, EF, ap- 
plicatx adaxim augentur in proportioneGeometrica . 

Ex prima hac proprietate , & curvar genfcii alia 
nafcitur proprietas, fdlicet abfciffarum fenem CM, 
CI, CO, CE, &c. efTe loearithmos alterius feriei 
refpondentium applicatarum CD , MN , IL , OP . &c. 

fertia proprietas eft, curvam logifticam H B im 
infinitum produdtam magis femper , & magis ad 
axirn GA accedere, quin tamen iilum tangere, aut 
fecare umquam poflit : ac proinde axis S A eft 
afymptotos logifticas HB» Cum enim femper fer- 
vetur proportioGeometrica majoris inacqualitatis in- 
. rer applicatas v.g. SX, TE, PO, &c. e* femper 

G » de- 
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iecrefcent, quin tamen ad Zero O, feu nihil de- 
venire poffint. 

APPENDIX ALTERA 

i$o. Exercitatiq Geometrica feu communia ali- 
quot Problemata ad praxim utilia , & ab Elementa- 
ri Geometria deflumpta , quae tamen Philrjfophi 
Tyrones , qui Geometricis rebus parum delectantur, 
aut in iis ad praxim reducendis tempus impendere 
nollunt , libere omnino omittere poterunt , dummodo 
Elementa haftenus explicata rite intelligant , & te- 
n«ant. 

Priufquam fequentia problemata proponam, pau- 
ca in tyronum gratiam animadvertam , quibus i!lo- 
mm Ie&io,atque fludium non leviter commenda- 
ri, atque fuaderi potfe exftimo : primum : fterile 
omnino fore totius Geometriac ftudium , (i ingeniofi 
alioquin Geometrarum labores , theoremata , dernon- 
ftrationes in fola rationis fpeculatione abfoKrererf- " 
tur, quin ulla inde in res phyucas, in arte$, in ci- 
vilem hominum focietatem utilitas -derrvaretur : ma- 
xima vero quac ex Geometria in commune hoini- 
num benefkium provenit utilitas , rn ipfa proble- 
matum refolutione confjftit : fecundum : commu- 
nia, quac modo proponam problemata, & efle intel- 
4e#u, atque demonilratu facillima , & ufui effe in 
humanis rebus , mechanicis fcilicet, liberalibufque 
artibus frequentiffimo ; & ipfum ftudentis tyronis 
animum poft tbeorematum demonftrationes tasdio 
nonnihil afleftum fublevare, atque ad ftudium ulte- 
rius profequendum confirmare. Poftremum hoc eo 
magis in femetipfo verum efte ftudiofus adolefcens 
experietur, quod ita a natura comparati fimus , ut 
rradicas ilUs Geometricas regulas ignoiare erube- 
fcamus , quas a mechanacis etiarn artirlcibus , de- 
monftrationuta penitus ignaris, in ufum paffim , & 
iaciliter adhiberi obfervamus. Ut res igitur palato 
migis arrideat, problemata filtem aliqua familiari 
ex-mnlo illuflrabimus ; ut demonftratae etiam in 
eleinentis veritates altius menti infigantur: aliorum 
verc ufum indicabimus. 

, PRO- 
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aji. Datam rcBam quamcumqua finitam in duat 
partcs aquales pctpendiculariter fecarc . 

Refolutio. Ab extremis AB ( Fig. 7. } datae, inter- 
vallo ejufdem rec"tac AB ducantur arcus, qui fe mu- 
tuo fecent in duobus quibufcumque punclisCD; 
refta C E D ab una ad alteram feftionem ducla da- 
tam reftam bifecabit in E. 

Demonftratio. Patet ex numero 67: cum enint 
fmt acquales CB, C A , BD, DA; erit CD per- 
pendicularis ad A B , eamque in partes sequales di- 
videt juxta demonftrationem numero citato datam . 
Hoc problema in quamplurimis artibus infinitum 
habet ufum : illudque paiTim ab agrimenforibus , 
aedificiorum delineatoribus , fabris ligneariis, aliifque 
artificibus folvi animadvertei . 

PKOBLEMA 11. 

Ex dato punclo A ( Fig. $.) cxtra datam re- 
&am C B perpcndicularcm ad camdem rccfam C B 
ducere . 

Hefol. Ex punclo A , tamquam centro , defcriba- 
tur arcus, qui datam reclam in duobus punftis CB 
dividat; ex iifdem punclis CB, tamquam centris , 
intervallo CB defcribantur duo arcus fe fe in pun- 
ao quocumque D interfecantes ; re&a ex dato pun- 
&o A per arcuum interfeclionem D ufque ad da- 
tam reclam CB produfta, erit perpendicularis qua> 
fita . Demonftratio patet ex num. 67: funt enim 
aequales B D , CD , & item B A , C A : eft igitur 
A D perpendicularis ad C B . (n.67 ) . 

In plurimis artibus, in figuris fupra Chartam defi- 
gnandis, in agrorum dimenfionibus , in altitudini- N 
bus inveniendis hujufmodi problema adhibetur. Sa- 
pra Chartam circiao, in campo chorda bene tenfa 
rem expedies. 
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w PROBLEMA W. 

Ex dato punBo A (Fig. 6.) in data i*£U BC 
perpendicularem excitare . 

Rf/o/. ex punfto A in data refta afTumantur 
utrimque sequales nartes AB , AC; ex pun&is B 
C, tamquam Centris , communi intervallo defcri- 
bantur arcuS , qui fe fe in puncTo D interfecent : 
recla A D , ex dato punfto A ad interfeclionem 
D producTa , erit perpendicularis quaefita • Demon- 
flratur ex num. $7. Sunt enim asquales A B , A C 
per co nft rucTionem , & B D v C D ( n. 60 ) : ergo D 
A eft perpendicularis ( n. 6 7 ) . 

Rejolutio fupponit, punftum datum B non etfeex- 
tremum dapt reftx BC, fed ab extremo diftare , 
vel faltem datam reftam facile in utramque partem 
i dato punfto B produci . Si tamen pundum da* 
tum B foret dat* recTaeextremum , neque eam con- 
tinuare velim f aut commode poffim alia regula 
inferius numero »35 proponenda , & demonftranda 
folvetur problema . Hxc etiam praxis eft in omni- 
bus figurarum delineationibus lupra chartam , in 
agris , in mechanicis artibus ufitatiftima . 

RecTa fupra chartam continuatur ope- regulse , qua? 
continuandse recTae applicetur , & congruat: ratio 
probandac regulac eft ; lineam redTam illius ope du- 
cere, & poftea, inverfa regula, recTam aliam funra 
priorem jam defcriptarn defcribere : fi utraque con- 
gruat , recTa eft regula ; fecus , ii non congruat . 

In Campo du.itur ab uno ad alium locum diffi- 
tum ope line* vifualis, quam per pinulas quadran- 
tis a loco, ubiexiftimus, in datum locum colliman- 
tes ducTam intelligimus , &per interpofita ahqua fi- 
gna notamus. Sed harc fufius alibi profequimur. 

P ROhLEMjt IV. 

Per pun&um auodcumque datum B ( Fig. 10. ) 
txtra reBam datam <JA ducere reciam EF datar re- 
fta? C A parallelam . 
Hefol. Ex puncTo B ducatur recTa B X ad da- 

cam 
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tam reftam CA peirpendicularis (* 119): ex eo- 
dem punfto B excitetur atia refta BE ad re&am B 
X perpendicularis r erit redla EBF parallefa auaefi- 
ta. Dernonftratur ex- tttmera 7!» Re&t enim E F, 
CA eidem re&a? BX perpendicufares , funt paral- 
le/ar . Multo faciliorem praxim poil immediatum 
problema proponam. 

Juxta regulam ieitur ftatim proponendam , & de- 
monftrandam problema folves , cujus ufus eft latif- 
fimus. Recla v. g. data CD (Fi^.aj.) fit. vel in 
Charta, vel in Campo, excavandi Canalis ripa, dU 
videndi Campi^ conftruendi palatir latus datur 
ndum B extra datam reftam r per quod aliud 
nalis latus priort parallelum in Charta , aut in 
Campo ducendum eft independenter ab omni , & 
quacumque linea perpendiculari . 

PXGBLEMAK 

*1J- Angulum L (Fig. 24, ) dato angulo A parem 
conjlruere . • 

RefoL Ex punfto A intervallo A B defcribatur 
circino arcus BC inter anguli latera: pari interval- 
k) LM ex pundo L defcribatur per Wf arcus MOj 
tum apertura circinr aiTumatur arcus BC, anguli 
dati A menfura'; eademque apertura ex punfto M 
abfcindatur arcus MO; dudla denigue ex L per O, 
extremitatem arcus, refta LO , erit angulus L per 
contfruOionem anguto A stqualis» 

Per punchim igitur N ( Fig. 1 £ } extra datam re- 
ftam CD ducetur paralfef* A B eidem reftae CD, 
fi duda utcumque NV, ita ut datam retfam fe- 
cet , fiat angulus exteraus X angulo interno , & 
oppofito S aequalis. Demonftratur ex numero 86. 

*j6. Problema pariter ope angulorum alternorum 
NM (Fig. 15. ) acqualium (». «5. ) refbtves ; com- 
muni fcilicet intervallo BC ex punftis B, & C, ar- 
cus RS defcribentfo, 

ln campo fit columnarum , aut arborum feriei A 
N NB ( Fig. 77. ) ordo alius parallele difponendus 
per punaum M: habeaturfemicirculus A FB ( Fig. 
76.) in gradus & minuta divifus, & prxter pinu- 
Ut A B , alidada , feu regula inftrufius , quae ci rca 

G 4 cen- 
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centrum B libere convolvatur, & perforatis pinulis , 
aiit telefcopio fit prxdita: hujufmodi femicirculum 
ka difpone in A , ut iliius plaoum fit horizontale, 
& ex A per foramina pinularum A B pun&um M 
videas; aliam regulam ita circa centrum B, immo- 
to inftrumento , converte , quoad ex regulx E F ex- 
tremo E ( quod in R fupponi poteft ) per pinula- 
rum foramina , aut teloicopium collimando videas 
arborem B: nota arcum interceptum inter B, &F, 
hoc eft , angulum , fub quo ex Avides diftantiam 
BM. Poftea vero inftrumentum in M translatum 
ita difpone horizontaliter , ut per priorem regularn 
A B videas ex M punftum , feu primum fignum 
A: fi alia regula EF obfervatum angulum adhuc 
in inftrumento indicat , & per illam ex M verfus 
partem X colfimes, linea illa vifualis , & quidquid 
m illaobfervaveris, erit priori ANNB pirallelum. 

Non diffimili modo , eodemque , aut fimili in- 
ftrumento in agris ex pun#o quocumque A ad re- 
£txm datam AB perpendicularem duces v.g. AX : 
Inftrumentum etiim horizontaliter difpone, & regu- 
las A B , E F ita convolves , ut angulum reftum , 
hoc eft, quadrantem comprehendant. Poftea vero fi 
per unam collimes in B, per aliam cbllimando ver- 
fus X;' ea Iinea refta vifualis erit perpendicularis 

quzfi ta . 

P K 0 B L E M A VI. 

Hj. Per data tria punBa ABC (Fig. 16.) cxtra 
reBam lineam pofita circulum defcribere . 

Refot. Jungantur reftis A B, BC tria punfta da- 
ta; pofteaque re&ae A B, BC dudfcis redtis FD,H 
O bifariam, & perpendiculariter fecentur . Ex pun- 
£to D. duarum redtarum concurfu , tamquam cen- 
tro per punftum C v.g. duftus circulus per alia 
etiam punfta tranlibit. 

Demonftratur ex numeris 74, 75. Quoniam enim 
funt acquales anguli DIG, DIB , practereaque late- 
ra/DI, IB aequantur lateribus DI, IC; erunt D 
C,'DB «quales (n.u6): eodem modo probabitur 
D B & D A efle sequales : D igitur eft centrum 
tirculi tranfeuntis per ABC. 

PRO- 
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PHOBLEM>A Vll. 

Dati circuli centrum invcnire. 

Problema eft immediate antecedenti prorfus fimi- 
le. In figurarum delineationibus , in circularium fe- 
re Agrorum, Civitatum , Lacuum centris invenien- 
dis maxime locum habet. 

Hefol. Detur igitur Circulus jam defcriptus A B 
E, ( Fig. 16.) cujus centrum quamtur . Ducantur 
utcumque dua? chordse quarcumque A B , BC : utram- 
que perpendiculariter bifeca re£tis HG, FE; dico 
fadum , quaefitumque circuli centrum efTe commu- 
nem illarum duarum perpendicularium interfe&io- 
nem D. Utraque enim illarum tranfit per centrum 
(«.74); hoc igitur neceflario eft communis illarum 
feftioD. 

PROBLEMA vni. 

t 

139. Datum arcum circularem bifariam dividere . 

Proponitur arcus , aut fegmentum circulare 
ER (Fig. 14.) in duas aeduales partes dividendum . 
Refol. Ducatur Chorda L> E , dati arcus extrema 
conjungens : hujnfmodi chordam perpendiculariter bi- 
feca (n. 131) , dufta recra AR: dico faltum . 

Demonftr. Cum enim A R perpendiculariter , Sc 
jn duas acquales partes fecet chordam D E ( per 
conftrud. ); erunt acquales D R , R E , ficut & DA, 
A E ( n. 67 ) . Si autem Chordas A D , A E funt 
xquales , etiam arcus D A , A E aequantur ( n. 60. 
t axiom. 3. ). 

1 Arcus circularis cujufcumque dati DAE centrum 

| per problema fuperius t invenitur : hoc igitur inOpti- 

ca , prarcipue vero in Dioptrica ad lentis cujufcum- 
quo convexae, aut concavac centrum , & focum in- 
veniendum. inferviet. 

\ PROBLEMAIX. 

f 4 m 

240. Supra datam recfam AB ( Fig. 41. ) triangulum 

, ccquilatcrum dcfcribcre . 

* Refol. Ab extremitatibus AB datat rt(\x , tam- 

quam 
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quam centris , intervallo AB defcribantur arcus, 
qui fe fe in O interfecent, du&ifque ab extremita- 
tibus A B ad fectionem reftis AO, BO, erit A B 
O triangulum acquilaterum , utexconftruflione patet. 

PHOBLEMjiX. 

941« Per exfremitatem B rr&rBD (Fig.31.) per- 
pendicularem ducere . 

Refol. Per duodatt punfta BD datx reftat extre- 
mitates ducatur circulus ( problema 6. ), tc a pun- 
&o D per centrum O dufta diametro DC, ex C f 
diametri extremitate, ducatur CB ad datam extre- 
mitatem reclx datae; erit CB perpendicularis quse- 
fita . Demonftratio patet evidenter e* numero 90 , 
& 91. Angulus enim CBD eft angulus in femicir- 
culo (*. 88, ) : ergo eft reftus ( n. 91 ) : ergo C B eft 
perpendicularis ad BD , per cujus extremitatem 
tranlit . 

P KOBLEMA XI. 

142. Supra datam re&am A B ( Fig. 47. ) quadra- 
tum y aut rcitangulum excitare. 

Refol. Bx punfto A ertgatur AC «qualis, ic per- 
pendicularis ad datam A B; poftea ex pun&s CB, 
tamquam centris , intervallo A B defcribantur duo 
arcus, qui fe mutuo fecabunt in D: ex iifdem pun- 
clis CB ad interfeclionem D ducantur re&x BD, 
C D ; dico faflum . Demonflratio patet ex conftru- 
clione, & ex numeris 96, 105; omnia enim latera 
funt zqualia: deinde cum anguli oppofm fint a»qua- 
les (11.105), & A fit reftus , etiam D erit reftus : 
recli etiam erunt BC; funt enim pares inter fe, & 
«quales duobus reftis ; cum quatuor anguli fimul 
fumpti A BCD fint «quales quatuor re&is. 

Similiter fupra datam reftam BA (Fig.4$.) re- 
ftangulumBD dat* altitudinis BC excitabis,fi, 
ererta ex B perpendiculari BC, ex punfto C in- 
tervallo BA, & ex punflo A intervallo BC de- 
fcribantur arcus fefe mutuo fecantes in D, ducan- 
turque ad D redte AD, C D. 



\ 
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P RO BL EMjt XU. 

»4$. Supra reBam datam AC(Fig-48.) Rbombnm , feu 
ptralielogramum quodiumque fuh dato Angulo O confti- 
tuere . 

Refol. ex puncto A erigitur A B , ita ut angulus 
A iit aequalis angulo O: AB erit xqualis, aut inae- 
qualis reftse AC pro qualitate, & natura erigendae fi- 
gur«. Poftea ex pun&o B intervallo AC ,&ex pundo 
C intervallo AB defcribamur arcus, qui mutuo fe- 
centurinD, du£rifque rectis CD, DB dico fadtura* 

Demonftratio eft eadem modo adducla. 

* 

PROBLBMjt XIII. 

244. Datr eujufcumque polygoni regularit RXZ ( Fig. - 
49. ) angulum K , /** tf*£n/i valorem iwvenire . 

Rr/o/. Detur v.g. polygonum 6. laterum : per nu- 
merum iaterum polygoni , ( nimirum 6. in dato 
exempio ) dividatur tota circumferentia circuli, feu 
3*0 gradus: quotus 6q; feu fexta pars circumferen- 
tix, hoc eft, arcus R A ex femicircumfcrentia R 
AE f feu ex 180. gradibus fubtrahatur; reliquirm , ! 
hoc eft , 120. gradus, feu arcus AXE erit valor 
dati anguli R polygoni regularis dati • Demonftra- 
tio patet ex numero 90: menfura enim anguli R 
eft dimidium arcus AET cui infiftit, hoc eft, ar- 
cus A X E. , feu dimidia circumferentia R A , X E 
ablato arcu R A. 

Hujus problematis beneficio pofygona quaecumque 
regularh fupra datam reclam in Charta , aut in 
Campo facile defcribimus , aut defcripti cujufcum- 
que polygoni regularis v. g. propugnaculi , arcis , 
civita tis typum formabimus : cum hujufmodi deli- 
neationum caput fi t, defcribendarum flgurarum angulos 
agnofcere. Id tamen clarius ex fequenti problema- 
teconftabit. 1 
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P R 0 B L E M A XIV. 

i 

*4J- Supra reBam datam AB (Fig. J7) pofygonum quodr 
cumque regulare datum S M P conftruere . 

Rcfol. Ad punfta AB datac refla; extremitates , 
fiattf anguli QAB, ABQ acquales dimidio anguli 
TSP polygoni dati : ex puntfo Q^ubi latera AQ^ 
B Q^ concurrunt , intervallo QA defcribatur circu- 
lus AEC, in eoque unica circini apertura A B du* 
cantur chorda» BC, C E &c. qusc polygonum qux- 
iitum component. 

Demonftratio deducitur ex numeris 106, 107: de- 
fcriptum enim fupponatur polygonum quaefitum A 
B CE; circulus Q neceffario tranfibit per pun&a 
A BCEK acque diftantia & centro Q^ , atque fin- 
gula pun&a A,B: circulus igiturO polygonum cir- 
cumfcribit, & chordas AB, BC occ. exafte com- 
prehendit . j - 

i+6. Haec regula nos docet, quo pa&o cujufcum- 
que regularis ligurac, v. g. arcis, civitatis, & caete- 
rarumtypus formetur, & incharta, aut campoexhi- 
beatur. Pone enim SMP propugnaculum quoddam 
efle regulare , cujus typum defcribere , atque habe- 
re oporteat . Data fpecie polygoni , hoc eft, ejus 
laterum numero, per fuperius problema habebis an. 
gulum , feu angulorum fingulorum v. g. T S P gra- 
dus : illius igitur anguli dimidium facile invemes : 
Si igitur fupra exiguam lineolam AB typum, prz- 
d\£ix figurae omnino fimilem, defcribere velis, rem 
expofita modo ratione obtinebis. 

Quod fi figura , cujus typus fupra chartam eft de« 
lineandus fit omnino irregularis : praxim inferius 
numero »$7 exponendam adhibebis. 

P t\0 B L E M A XV. 

247. Quadratum plurimis fimul quadratis aquale 
confiruere . 

Refol. Sint duo, 3,10,20 quadrata &c. , quxritur 
unum omnibus sequale. Sint primum duo quadrata 
AD , CB ( Fig. 47: 55 ) eorum laterasequaiia-reais 
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XZ (Fig. 54) difponantur ad angulum re&um, dvp 
ftaque CB , ut compleatur triangutam re&angu- 
lum, erit quadratum fupra CB aequale duobus qua- 
^ dratisCB,CB (» 110): Rurfus tertium quadra- 

tum, hoc eft, illius latus , erigetur perpendiculari- 
. ter in B, fitque B, Y; ducator CY; eritque rur- 

^ fus CY latus quadrati aequalis tribus limul quadra- 
^ ris XZB Y; & ita deinceps continuari poterit , & 
a*. quadratum pluribus femper , & pluribus datis qua- 
jfc dratis acquale inveniri , ut evidenter patet ex nu- 
& raero 110. 

Hoc problema, quod poftea fiet univerfale, & ad 
jf. omnes alias fieuras fimiles extendetur, in «ftiman- 
Ji dis , dimetiendis , comparandis , & permutandis agris , 
gi plurimifque aliis rebus locum habet. Agrum v« g. 
jjj. quadratum ( idem de aliis poftea dicemus ) cum 
plurimis aliis campis quadratis , fed minoribus per- 
mutare volumixs; ne tamen dofus, auterror in per- 
mutatione loaim habeat, qu^ritur, fit , nec ne ali- 
qua ex parte exceflus, an vera potius aequalitas in~ 
terveniat? Si permutare velis v tres agros quadratos 
v. g. Al, BG, AE (Fig.5$) cum agro CABD; 
( Fi|-47) «qualitatem, inaequalitatem, , atque diflfe- 
renuam expoftta ratione comperies. 

248. Quod (i plurima fint quadrata cum eodem 
comparanda, atqtie unum omnibus aequale invenien- 
dtim, rem multo facilius hac ratione obtinebis : fu- 
fra reftam LR (Fig.4:) indefinitam erigatur per- 
pendiculariter R O etiam indefinita : duorum prio- 
rum quadratorutn latera LR, RV fupra illas re&as 
ita aflfumentur, ut ang,ulum re&um efficiant: duce- 
mus hypothenufam L V , & habebimus latus qua- 
drati primis duobus sequalis . Hanc re&am LV 
difpone ex R fupra reftam indefinitam & fit v. c. 
RO; affiime tertii quadrati latus , quod in indefi- 
nita etiam RL accipiatur,fitque RL; ducatur LO ; 
erit ha?c quadrati latus tribus quadratis aequalis , at- 
que iu in infinitum continuari res poteft. 
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PHOBLEMA XVt. 

»49. Datorum Quadratorum diferentiam invenire. 

Hujus problematis idem , atque pracedentis , vel 
major etiam ufus , & utilitas exiftit . Permutandi 
fnit duo agri quadrati ( idem ad omnes alias figu- 
ras fimiles infra extendetur ), quorum latera funt 
v. g. LV, LR (Fig.4. ); quacritur differentia. 

Refol. A pundto R fupra indefinitum RL aflii- 
matur latus dati quadrari RL; alterius item qua- 
drati latus L V circino aiTume, unoque illius crure 
in L defixo, alium convolve, donec indefinitx RO 
occurrat v. g. in V; dufta refta LV, eritRV 
differentia agrorum quaefita: feu ager alius quadnu 
tus, cujus latus fit R V , erit datorum agrorum dif- 
ferentia. Eft enim quadratum LV sequale duobus 
L R , R V • 

* l • 

P K 0 B L E M A XVII. 

250. Datis duabus reBis CD, BD, ( Fig. 68. ) me* 
diam proportionalem A D invenire . 

Refol. Difponantur in direftum datae reftx , ut 
unam folam efficiant, fupra quam , ut diametrum , 
defcribatur femicirculus CAB; deinde ex punfto 
D , communi utriufque re&ae extremitate , erigatur 
perpendicularis DA ufque ad periphaeriam ; erit D 
A media proportionalis quaefita. 

Demonftr. ex num. 128: eft enim CD ad DA, 
ut DA ad DB: 

Mirum eft , quam Iatiflime pateat per Geome- 
triam univerfam, &aliasfcientias mathematico-phy- 
ficas hujufce problematis ufus. Non levis etiam efl 
ejufdem fruftus, quod ope medi* proportionalis fi- 
guras quafcumcjue planas fimiles augere, aut dimi- 
nuere Geonietnce poffumus io quacumque ratione 
data, hoceft,campumquemcumque, civitatera, pro- 
vinciam aut illorum typum in data quacumque ra- 
tione augere , vel minuere . Id vero inferius pro- 
blemate }j docebitur. 

P*0. 
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PROBlEMA xniL 

• » 

SJL Quadratum tcquale reffangulo daio invenire . 

Refol. Reftan^uli cujufcumque dati duo latera 
inzqualia v. g. CD, D B (Fig.6S.) ita in direftum 
difponantur, ut reftam efficiant CDB: fupra eam 
reftam , tamquam diametrum , bifariam divifam 
defcribatnr femicirculus CAB: deinde ex punfto 
D , utrique reftse communi , erigatur perpendicula- 
ris D A ufque ad periphzriam : dico quadratum re- 
ftat DA efle aequale reftangulo D dato ex C D , 
&DB. # * 

Demonftratio patet ex numeris 127, 128: Sunt 
enim proportionales CD, DA» DB («.128)-: er- 

Lquadratum medie D A aequale eft reftangulo 
rum extremarum CD, DB (w. i»j.) 
Rem efficietclarioremreftangulum , & quadratum 
C A B D (Fig. 51. ) : quasritur fcilicet campus qua- 
dratus A U , qui fit aequalis campo reftangulo A B 
DC(Fig. 55.). Duobus igitur reftaneuii lateribus 
CA, CD in eamdem reftam difpofitis qusere me- 
diam proportionalem. . 

Quod u illud quxreretur , an agri C B , C B qua- 
dratus, ic reftangulus , effent aequales, an insequa- 
Ies, & qualeeflet inter illosdifcrimen , facileutrum- 
que obtinebis, fi per datam regulam reftangulum C 
B in aequale fibi quadratum convertas ; id vero qua- 
dratum cum propofito alio quadrato A D conferas , 
ut problemate x6 docuimus. 

PROBLEMA XIX. 



1 j». DaU triangulo cuicumque re&ilineo KML ( Fig. 
5*.) quadratum *quale confiruere . 

Beneficio hujus problematis figuram quamcumque 
planam reftilineam in quadrata reducere, & conver- 
tere edocemur, ut eo pafto reduftx comparari inter 
fe poflint, earumque proportio inveniri: cum enim 
omnes figurx planac refolvi poflint in triangula (1». 
M*)» fi triangula fingula in fingulaaequalia quadra- 
ta converti poflint , cunftaque tandem quadrata in 

unum 
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nnum omnibus arquale reducuntur (».147)» manife- 
ftum eft , cuicumque figuras planse re&ilineae qua- 
dratum aequale conftrui pofle. Quanta ergo fit huju- 
fce problematis utilitas nemo non videt. 

Refol. Campo triangulari K M L fiat afquale re- 
ftangulum KO, quod fiet , fi bafi KL bifecata in 
JN, fupra dimidiam bafim KN fiat re<flangu!um K 
O fub eadem trianguli KML altitudine: huic re* 
ftanguloacqualequadratum conftrueper problema 18, 
6c dico fa£um . ' - 

Demonftratio ex ipfa problematls conftruftione * 
atque ex nutneris 105, 109 eit manifetta. 

PROBLEMA XX. 

253. Datam quamcumque fuperficiem , feu campum 
quadratum , triangulare , recfangulum , paralleiogra- 
mum % aut circulum metiri . ( Fig. 46- 47. 48. 49. 51. 58.) 

Refol. patet ex numeris in, 112, in quibus ratio- 
nem ejufmodi fuperficies dimetieridi tradidimus, & 
demonftravimus. Quod fi campi , ut plerumque fit i 
figuram habeant irregularem &c, eo cafu tota fu- 
perficiein plurimas partes divifa fingulorum fegmen- 
torum feorfim inftituitur menfura , ut ex paftibus 
dignofcatur totum . 

PROBLEMA XXI. 

254* Data area Campi triangularis , & illius bafi , 
invenire altitudinem; aut data altitudine , & area , 
bajim invenire. 

Refol. Dividatur tota area per bafim C D ( Fig. 
51. )i quotiens diviiionis erit dimidia altitudo CA; 
duplicato igitur quotiente , habebis integram altitu- 
dinem. Similiter ex altitudine bafim dignofces . 
Demonftratur ex numero 111. Agri vero quadrati , 
reclanguli, aut parallelogrami bafim invenies , aut s 
altitudinem, divifa folummodo area per altitudinem , 
aut bafim. Ex numeris 111, & 112 non modo qua- 
dratas, fed cujufcumque alterius figurx fuperficies 
dimetiendi rationem doceberis. 

P*0- • 
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PKOBLEMJL XXII. 

ijj. Dato circuli fcmidiametr* , v. g. femidiametr* 
Telluris , invenire circumferentiam , * c/a m aream , 
maximi fcilicet terra? crrculi . 

JU>/. Datur UH (Fig.50.) telluris fcmidiame- 
ter, quac 1200 Leucas Geometricas continet ; quo- 
niam diameter eft ad circumferentiam , ut 7 ad %U 
proxime, feu ut 1. ad 2, (».114); multiplicetur fe* 
midiameter U H per 6: fumma 7200, erit circumfe- 
rentia circuli , feu Telluris . Deinde' inventa cir- 
cumferentia 7100 per dimidium femidiametri , hoc 
eft per 600 multiplicetur produ&um 4)20000 eft 
tota area circuii maximi teliuris : tot enim leucas 
quadratas continet. 

Hxc Regula nos docet, quot leucas , milliaria , 
aut paftus quadratos habeat data aliqua provincia f 
civitas, aut ager circularis , aut fere circularis, fi 
iliius radium, vel diametrum agnofcamus. 

P 1\0 B LE M A XXIII. 

ftffc Datij iuabus reftis AB, AD , tertiam pro- 
portionalem invenire. y 

Refol. Datxrefta; ita difponantur ,utefficiant angu- 
lum DAtf (Fjg.69) ; producatur ABulterius,& abfcin- 
datur BL aequaiis ipfi AD; per extrema BD du- 
catur refla BD: a punfto vero L ducatur LE pa- 
rallela tettx BD; tandeni AD ulterius producatur 
quoad redrst LE occurrat ; erit DE tertia propor- 
tionalis quacfita ad AB, AD. 

Demonftr. Redae BD, LE funt per conftruftio- 
ncm parallelac: eft igitur A B ad^AD, ut BL ad 
DE (n. 12.5): quoniam igitur AD, BL ponuntur 
atquales per conitrudtionem , erit A B ad AD, ut 
AD, ad DE. 

PHOBLEMA XXIV. 

257. Data circumferentia circuli , v. g. maximi Ter- 
ra circuli invenire diamctrum , femidiametrum , & 
aream ejufdem . 

Mcnt. Pbih. Tom. L H K* • 
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Rcjol. Dividatur circumfbrentia 7100. per $ ; quo» 
tiens 2400. erit diameter, quam proxime : rnultipli- 
cetur eadem circumferentia 7100* f per fextam in- 
ventam diametri partem 600 ; produclum 4320000 
erit ejufdem circuli area in Ieucis quadratis expref- 
fa . Licet magnitudines duobus hifce problematibus 
inventse, non lirtt exactae ad veras tamen proxime, 
& citra notabilem errorem accedunt , ut numero 
114. monuimus. x 

P KO B L E M J XXV. 

158. Datis tribus reBis A D , A B , D E ( Fig.69 ) 
juartam proportionalem invenire . 

i\efol. Difponantur in angulum data? recta; , ut 
figura demonftrat: ducatur D B ab extremitate re- 
£ix AD, ad extremitatem reclae AB: ex punclo 
E ducatur EL parallela ad DB , quoad reclas A B 
continuatzE occurrat in L: erit BL quarta propor- 
tionalis quadita. Demdnflratio conflat evidenter ex 
numero 125. Cum enim fit DB parallela ad bafim , 
crit A D ad D E , ut A B ad B L . 

Beneflcio duorum problematum , qua* modo folvi- 
mu$j pratter a!ia quamplurima , illud maxirhi fane 
inomenti obtinemus , ut proportionem inter datas 
quafcumque figuras fimiles , quamm latera homolo- 
ga novimus, geometrice c gnofcaoius quod fequenti 
problemate folvitur, 

probLema xxvl 

259. Invenire rationcm , quam inter fe habent dux 
qucecumque figurce fimiles , data ratione , quam habent 
latcra homologa . 

Refol. Proponantur dua» figura» fimiles , regulares , aut 
irregulares v.g.duoagripentagoni D6cQ(Fig.57).* vel 
veras : laterum homologorum SP,AB magnitudines 
habemus , vel eorum tantummmodo rationem agno- 
fcimus: in primo cafu ponatur AB ducentorum paf- 
fuum, SP contineat quadringentos : eft A B ad S 
P, ut 2 ad 4: pone ergo AB duplam reclas alte- 
rius A D , & quacre ad has duas A D , A B ter- 

tiam 
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tiam proportionalem BL (».2j$); ent figura a<{ 
fieuram D, ut AD ad BL, hoc eft , ut z ad 8. 
(Fig.69.) 

Alio modo omnem cafum complectenti : Datur 
ratio inter AB,SP: fit hacc , ut 5 ad 8 : qua:re ho- 
rum numerorum quadrata ij > 64: erit figura Q^ad 
figuram D, ut i$ ad $4. Sunt enim figurx fitni- 
les, ut laterum homologorum quadrata («.134). 

Si ratio laterum homologorum AB, SP eflet fur- 
da,hoc eft , exprimi numcris non poftet; fupra 
re&as , qusc latera ipfa reprefentant , perficiantur qua- 
drata (a. i?9), eaque figurarum rationem expriment - 

In circulis, & aliis fuperficiebus curviiineis fimi- 
libus res eodem modo procedit. Sint duo circuli f 
vel canales A, & X YO, ( Fig. 44* ) per quos flulc 
perenniter , atque eadem velocitare aqua : quseri* 
mus circulorum rationem , ut fluentium aquarum 
proportio innotefcat: habeantur , aut quxrantur ra>- 
dii , vel diametri circulorum , qui in noftro cafu , 
fint ut unum ad tres : qurrre quadrata unitatis , & 
numeri 3: erunt haec , 1 , <3c 9: Circulus igitur A 
td X YO, feu aqua fluens per primum , ad fluen- 
tem per fecundum eft, ut 1 ad 9. 

PKOBLEMA XXVlL 

l4o. Circulum datis pluribus circulis <tquatet» di- 
fcribere . 

Problema a-que proponi , ac folvi poteft in qui- 
bufcumque flguris fimilibus , regularibus , aut irre- 
gularibus; de omnibus enim eadem eft ratio, ut ex 
demonftratione patebit : ufum vero habere poteft 
multiplicem , ut in fimili etiam diximus numero 

H4> 45> 4** 

Sint, exempli gratia, dtiocirculi, feucanales, per 
quos aqua perenniter effluit , ut fcnfibili , & obvio 
exemplo problewa folvatur , X Y V , & AZR f (Fig. 
44*490 tertium circirlum , feu canalem conftruere 
oportet, qui duos fimui adarquet. 

Refol. Duos datorum circulorum radios CZ, A 
V in angulurn reclum ABC difponantur : ea duo 
latera, conjunge hypothenufa AC: (Fig. ;}) dic# 

H * 



1 



Digitized by 



li* TWLOSOPHIM NATURALIS 
faftum; hatc fcilicet hypothenufa erit quacfiti circu- 
li f feu canalis radius; hoc eft , circulus , cujus ra- 
dius fit hypothenufa^ A C , eft aequalis duobus datis 
circulis , quorum radii funt AB, BC. 

Demonftr. Circuli funt inter fe ut quadrata ra- 
iiorum ( n. 135 ); fi ergo tres re£tx A C , A B , BC 
fint circulorum radii , hujufmodi circuli erunt inter 
fe , ut quadrata earum reftarum: quadratum autem 
reCtx AC eft asquale duobus aliarum reftarum, feu 
laterum quadratis (». 110) c ergo & circulus radii 
A C eft xqualis duobus aliorum laterum AB, BC 
circulis . 

%6\. Simili modo habebis circulum , tribus, qua- 
tuor, aut quibufcumque aliis datis circulis aequalem, 
ut fuperius de quadratis docuimus , & demonttra- 
vimus . v 

Similiter ope eiufdem regulae , citato numero de- 
monftratac, habebimus differentiam inter unum , & 
alium circulum datum , hoc eft , radium circuli , 
qui fit exceflus unius fupra alium circulum. 

PHOBLEMA XXVlll. 

%6%. Data rationc , quam inter fc babent homologa 
latera corporum fimilium , invenire rationem fupcrficie* 
rum , (7 maffarum . 

Ut probiema ad ufum , & rem familiarem appli- 
cetur, fint duo vafa PM, CB (Fig. 100) figura- 
rum fimilium, quorum altitudinem PM, CA, vel 
diametrorum bafium ratio detur, eaque fit v.g. 3 
ad a ; quxritur quxnam fit ratio fuperficierum , & 
mafTarum horumce corporum , aut etiam pondera 
fluidorum quac in iis continentur. / 

RefoL Numerorum 2 & 3 quacre quadrata 4, & 
$ , atque cubos 8 , & 27 : fuperficies erunt , ut qua- 
drata 4 ad 9: pondera feu maftac, ut cubi 8 ad 27. 

Idem geometrice obtinebis , fi poJitis duabus re- 
clis AD, AB (Fig. 69. ) quarum prima fit ad fe- 
cundam , ut 1 ad 3. , tertiam proportionalem inve- 
nias; fuperficies enim prasdidtorum quorumcumque 
corporum funilium erunt inter fe, ut prima A D ad 
tertiam f roportionalem inyentam • Quod fx ad eas 

trcs 
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tres reftas proportionales aliam quarcam invenias , 
ita ut omnes fint continue geometrice proportiona- 
les v.g. P.O. N. M; (Fig. tfi.) maffac erunt inter 
fe, ut prima ad auartam. 

Demonftratio eft facilis: corpora enim fimiliafunt 
inter fe, ut cubi homologarum dimenfionum v. g. 
tltitudinum, longitudinum , aut latitudinum . Rur- 
fus corpoia fimiha comprehenduntur acquali nume- 
ro planorum fimilium (71.153): plana autem fimi- 
lia funt inter fe ut fuarummet altitudinum aut lon- 
gitudinum quadrata (».134); integra igitur unius 
corporis fuperficies elt ad illam alterius iimilis , hoc 
eft , omnia plana unius funt ad omnia plana alte- 
rius> ut quadrata altitudinum , aut longitudinum 

Eadem eftratio quacrendi rationem fuperficierum, 
& maflarum in fphacris, & aliis quibufcumcjue cor- 

Kribus fphacroiditis limilibus , nifi quod ln hifce 
:o laterum homologorum utimur radiisaut diame- 
tris, ut in !oco demonftravimus (».13$). Exem- 
plum. Semidiameter TerraR habet 1200 Ieucas geo- 
metricas : femidiameter Orbitae folaris ex obfervatio- 
nibus aftronomicis per 30 leucarum milliones ex- 
tenditur ; funt ergo radii ut 1 ad »5000 : horum 
numerorum quadrata funt, t, & 6*5000000 : ergo 
fuperficies terrac eft ad fuperficiem fphacricam orbi- 
tat folaris f ut przdida quadrata : rurfus eorumdem 
femidiametrorumcubifunt, i, & 15,6x5,000,000,000. 
Ex his difce alia. 

i 

VKOBLEMA XXIX. 

• 

*«3, Daiam reBam A B ( Fig. 70. ) dividere in quaf- 
cumque partes wlverU *quales , in*quales , & in 
quacumque proportione data. 

Rcfil. Ab extremitate A ducatur utcumque re&a in- 
finita AQjZ, in eaque circino a pun&o A inci- 
piendo , quot Sc quantse libeat magnitudinis partes 
aflumes, in ea proportione , inquadatam reftam fe- 
care volueris : Sit v.g. AB fecanda in ratione 1. ?. 
3.1; aflumantur ab A ad T dux circini aperturx 
quarcumque scquales; i T ai V 3 j ab V ad Q, J $ 

H i aO 
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a Q_ad Z una : ducatur a Z ad R, extremiratem 
^atas rectae, ZB; ex punclis vero divifionum Q^V T 
dueantur ufyue ad BA recl* QC, VO,,Tj pa- 
rallela» ad Z B , dico facliim 4 

Demonflratio conftat evidenter numero 125. Cum 
enim in triangulo ABZ fint rettx IT, OV, C 
Q parallelae ad bafim ; latera AZ , A B in eadem 
ratione fecabunt . Multo facilius problema refolves, 
fi dudla infinita TQRS, (Fig.70.) circino in ea 
ab I verfus S notetur ratio , fecundum quam divi- 
denda eft data recta AB ( quat minor femper flatui 
poterit, aut major, quam notatas circino partes IQ 
RS); poftea vero ducatur data AB parallela adin- 
finitam IS; deinde per I & A ducatur rccla , quae 
cum alia S B , per aliud d2ta; reftse extremum du- 
'fla, concurrat in C; ex punclo vero C ad fingula 
^divifionum puncla I QR S ducantur reclae; ea: fiqui- 
dem datam A B in dara ratione divident. 

• PROJlLEMA XXX. 

264. Scalam Geometricam coflruere . 

Scalam geometricam nuncupamus re&am AB 1,2 
(Fig. 72) in partes decupla ratione decrefcentes di- 
vifam. Ducatur rccla indefinita AB 2/in qua cir- 
cino decem partes aequales arbitrarie afTumantur A 
B, Bif 1. 2 &c. Dividatur prima pars A B in de- 
cem partes aequales A9, 9.8 &c. Ex puncta A eri- 
gatur A C perpendiculariter , qux in decem etiam 
partes aequales dividatur : Per divilionum puncta 
ducantur parallelae ad reclam ABi; divifa tandem 
CD, reclas AB xquali , in decem partes aequales > 
ducantur per divifionum puncla reclas tranfverfales 
iD, 2. 1 &c, quibus peraclis habes fcalam geome- 
tricam. 

In hujufmodi fcala, cujus ufus in Geometria pra- 
clica , & Architeftura frequentiffimus , fi flatuatui 
AB efTe decempeda , erit A9 longitudo pedalis , 
fcu decima pars decempedae ; parva lineola 9, 9 
erit digitus, feu decima pars pedis A9; lineola 8, 
3 erit digitus ciuplex , feu duac decimse , &ita dein- 
ceps , ut facile ex numero. nj. demonftratur . Prae- 

ci- 
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cipuus fcalae ufus conhftit in dimetiendis magnitiT 
dinibus linearibus, earumque proportione, & in ri- 
guris, & typis fervata menfurarum proportione de- 
lineandis. Uno aut alrero exemplo res fiet clarior . 
Datas longitudines Z & X ope fcalsc dimetiemur , 
& earum proportionem hoc paclo invenies: reftam 
AB (Fig. 78. 79. ) circino comprehenfam auferes ex 
X quoties fieri poterit v.g. quater, fi nihil fuperfir , 
erit X 40 pedes ; fi fuperfit pars aliqua O V ; aflu- 
matur circino ea pars ; deinde circinum eo ufque 
per tranfverfales trahatur quoad cum aliqua ex: 
tranfverfalibus parallelis congruat , v. g. cum feg- 
mento 4 K, in quo funt 5 partes decempedas AB, 
feu 5 pedes , & quatuor decimac partes pedis, feu 
quatuor digiti , ut indicat nota 4 tranfverfali appo- 
fita: unde fi A B ftatuatur decempeda continet X 
454 digitos, feu 4 decempedas , 5'pedes, 4 digitos : 
Si alias quafcumque longitudines eo paclo dime- 
tiantur , earum proportio innotefcet ; A B tamen 
itatui poteft , ut decempeda ulna , ftadium , leuca 
&c. Ponimus hic divifionem pedis in jo partes ; 
fcimus t2men communiter dividi in 12. 

Si a:dificium v. g. palatium defignare velis, ope 
fcate ,* rem acurate fecundam datam menfurarum 
proportionem delineabis . Sit v. g. delineandus fene- 
(irx typus, cujus altitudo fit ad latitudinem , ut 8 
ad 5 palmos : Statuantur igitur decem palmi in A 
B, Sc aflumatur A 2 pro altitudine , A 5 pro lati- 
tudine feneftrae , & juxta eam menfuram reliquas 
onmes ardificii partes deiignabis. 

PROBLEMA XXXI. 

265. Altitudincm quamcumque ad cujus pedcm acce- 
dere pofumus , v.°. Obeli/cum AB (Fig. 74.75. ) dime 
tiri . 

Rcf§!. Latere quadrantis X horizontaliter difpofi* 
to, eoque adducta alidada E O , ut ocuius in C per 
pinulas , vel foramina verticem obelifci intueatur 
chorda aut virga, aut circino diftantiam dimetire , 
quam 80 pedes ftatuamus : deinde circino aflumptis , 
Sc in fcala exaftae dimenfis recla CI horizontali, & 

H 4 IT 
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IT perpendiculari , quarum prima fic feptem , ft- 
cunda vero 5 , quacratur ad hos tres numeros 7. $:: 
80- quartus proportionalis (». 17), qui altitudinem 
AB pedibus expreffam dabit. 

Extra calculi moleftiam ope folius fcalae altitudi- 
nem habebimus, fi ducatur in charta CI7, perpen* 
dicularis 1T, $, CA8o, Sc AB tamdiu produca- 
tur quoad rettx CTB occurrat ; Si enim AB ifi 
fcala dimetiaris, quot pedes contineat innotefcet : 
fcandfcm enim habet rationem ad C A in numera 
pedum, atque in partibus fimilibus fcalas. 

PKOBLEMA XXXII. 

i66. Quantum bori&ntalis planhiei RQ^akfa? mow> 
tis declivitati RO refpondeat, invenire. 

Id in praxl ad vendendos, permutandos, & asftU 
mandos agros fkpiffime quaeritur, idernque eft , at- . 
que inquirere quantum horizontaiis plani plano in» 
clinato refpondeat. 

Kefol. Primum refta RO (Fig. uG), montis de* 
clivitas , ut fupponatur data , aut circino , chorda , 
*vel virga dimetiatur ; deinde inveftigentur angtili 
R & O , primus quidem ope quadrantis X ( Fig. 
75.), fecundus autem ope perpendiculi E A , & re- 
gulae, aut quadrantis, cujus alidadar fecundum mon* 
tis declivitatem fint accommodatae ; angulum quippe 
IvlOS dimetiendo , habes angulum ROQ^ ilii op- 
pofitum & aequalem . In charta affume rettam XZ 
tot partes v g. fcal* habentem, quod fuerint de- 
cempedas in montis declivitate : ad illius extrema 
defcribe angulos XZ angulis RO fcquales , dudis 
jettis XY , ZY , qux in punfto Y concurrent ; tandem 
reftas XY, ZY in partibus fcalas dimetiie: eam- 
dem rationem habebit RO montis declivitas ad R 
Q planitiem declivitati refpondentem atque Z X ad 
ZY in partibus fcalx. Eodem patfo montis altitu- 
do, & latitudo inveniri poteft, & plurima aiia pro- 
blemata foivi. 
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P HO B L E M A XXXIII. 

167. Figuram D figura Q_ ( Fig. 57. ) fimilem con- 
ftrucre , qua* cart in data rationc cxccdat , aut ab ca 
excedatur . 

Quxritur figura fimilis D, quac prioris fit v. g. 
chipla , auc fefquialtera , in ratione fcilicet D B ad 
DC (Fig.*tf)> Refol. fit v. g. CD dupla reftst D 
B , lateris fcilicet tigurse datas ; quxratur refta D A 
media proportionalis inter CD. & DB, erit DA 
latus, feu re&a SP, fupra quam erigetur fifjura D 
fimilis , Sc dupla figurx Q^. Eo modo defcribi poteft 
figura qux ter,quater, centies, millies, «aut in qua* 
cumque alia ratione datam comprehendat & fupe- 
ret . Hujufce igitur problematis infinitus fere erit 
ufus , ut jam fuperius indicavi . Uno aut altero 
cxemplo remilluftremus. Sit tubus, feucanalis, cu- 
jus capacitas feu feftio fit circulus parvus , A , ( Fi^. 
44.) per eumqueeffluat aqua in data ratione v. g. li- 
brain fingutre minutis ; quacritur alius tubus , feu cir- 
culus X Y V , per quem eodem tempore effluat 
aqua oftupla, hoc eft , circulus prioris A oftuplus . 
AflTume circino radium dati circuli A, & lit DB 
( Fig. 6%.); produc eamre&am in indefinitum, atque 
ex illa ita producta cape circino 8 partes aequales 
reflac D B : fit v. g. C punftum extremum : quarre 
mediam proportionalem D A ad duas re<ftas B D , 
DC (».247); erit DA radius circuli oftuplo capa- 
cioris , quam circtilus A datus . 

Similiter agro cuicumque , cititati , arci D con- 
ftruenda fit alia fimilis , ad quam fit prima, ut M 
ad P, hoc eft, ut 16 ad 1. Dividatur figurse datac 
D fatus unum S P in 16 partes xquales (n. 263 ) , & 
inter integram SP, & decimam fextam illius partern 
qnxratur media proportionalis (». 147): media hxc 
proportionalis erit conftruendae figurae fimilis ilatus, 
ad quam fit figura D, ut 16 ad 1. 



Digitized 



1 



yii PMLOSOPULE NATURALIS 
PROBLEMA XXXW* 

268. DataSpbjcr* v.g. Tellurh jcmidiametto % reli- 
quas omms illius mcnfuras , jcilicet circulum maximum , 
juperficiem , & maffam invenire . 

Refol. Telluris femidiametrum , 1200 leucas, du- 
plica, & habebimus diametrum 2400 leucas ; diame- 
trum 2400 triplica, produclum , 7200 leuca: , erit 
telluris, feu maximi illius circuli circumferentia . 
Mediam partem femidiametri 600 muitiplica per 
maximi circuli circumferentiam 7200; produftum, 
4320000 leuca- quadratae , eii ejufdem circuh pla- 
num , feu area . Ejufmodi area 4320000 dufta m 4 , d at 
produrtum 17280000 , telluris fuperficiem in leucis 
quadratis expreflam. Tandem inventam telluris fu- 
perficiem 17280000 per 400, quartam partem femi- 
diametri , multiplica , & habebimus produftum , 
69*2000000 leucas cubicas , quibus telluris malfa 
conftat. Et haec fint tyroni phylofopho fatis. 
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UO hxc Philofophiae hiftoriam daturo 
praeftanda efle videntur : primum , ut 
varias , multiplicesque humanac men- 
tis de rebus PhyGcis , & naturalibus 
opiniones, & fyftemata, eorumque fy- 
flematum initia, & progreflus omnino v2rios expo- 
rat : quas naturas phaenomena , quas cauflfas , & effe- 
ftus lapfu temporis homines obiervaverint , quac re- 
rum trcana detexerint , quove ordine, & tempore 
in multiplices errores delapfi fuerint , aut emen- 
daverint Philofophi. Secundum, ut multiplicem Phi- 
lofophantium fe&am , diverfa feclarum initia , pro- 
greflus, & fines r-eferat; quam Philofophia; partem 
colerent, quove difcrimine , & opinionum varieta- 
te, quafi characleriftica nota aliac ab aliis diflferrent 
fcholae, obfervato locorum , & temporum ordine ex- 
plicet . Neque enim unum fine altero fatis efle exi- 
ftimo ad Philofophiae Hiftoriam , quae omnia ifthaec 
meo faltem judicio comprehendit . Primum enim 
peculiarem folummodo humanas mentis hiftoriam 
exhibet : fecundum autem non Philofophiat fiftema- 
ta , Sc varias hominum de mundauis rebus opinio- 

nes . 
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nes , fed Philofophorum potius feftas , & res geftas 
comprehendit. Haic ego mihi ideam in confcriben- 
da Philofophiae hiftoria exequendam propofuerairi ; 
& cumex aiia parte Synopfim tantummodo dare de- 
creviiTem , ne hujus Synopfis brevitas obfcuritatem 
fecum arTerret , ut fieri plerumque folet , in tres 
partes argumentum omne divifi. Jn prima quidem 
humana» Philofophiae exordium , progreiTum , incli- 
nationem, inftaurationem , & praefcntem , quem ha- 
bet , ftatum exponam , rem ipfam a mundi , & ho- 
minum natalibus repetens , & ad noftra ufque tem- 
pora deducens ; in eaque generalem veluc humanrs 
Philofophiae , feu humana- mentis op tnionum , & 
crrorum tabulam , & confpechim orTero . In feainda 
omnes Philofophorum Seftas, <5c Scholas , indicatis 
locis , & teinporibus , fmgularum feclarum initia , 
progreflus , & finem , characlerem , & philofophandi 
methodum , notatis iufuper praecipuis fingularum fe- 
cTarum Philofophis , ante oculos ponam . In tertia 
demum parte , quam ob indicandam jam rationem 
ab aliis duabus feparavi , & per totam Phyficam 
hac illac, prout locus exigebat, dihYibui , prxcipuas 
Philofophorum circa res maxime naturales , ideas, 
opiniones, fyftemata, inventa, <3c obfervationes ex- 
ponebam , ut inter fe collatis palam omnibus fie- 
ret, quis fuerit antiquis Saeculis , quis hodiefnotem- 
pore Philofophiae ftatus , quam perfeclionem ab 
antiquis , quam etiam a modernis obtinuerit: c-uan- 
ta demum cafui debeamus , & quanta ab hominum 
induftria fint inventa . Tertiam hanc hiftoriae par- 
tem primis duabus , ut dixi, adjungere ftatueram ; 
at prseterquamquod in majorem , quam par eiTet , 
excrevifTet molem hiftorica hxc Synopfis ii praecr- 
puas Philofophorumopiniones circa omnia fere Phy- 
ficac capita hoc loco referrem : confultius me facere 
exiftimavi, fi iingulas Philofophorum opiniones, & 
particulares eorum circa omnia corpora naturalia 
ideas fparfim per omnem Phyficam , prout locus & 
argumentum fcrret, exponerem, neque enimalfcubi 
melius referrem quid Philofophi circa marinos ac- 
ftus v. g. opinabanrur , quam cum ejufmodi argur 
mentum fuo in loco pro viribus explicando fufcjpe- 

rem. 
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tt rem. Nfi igitur eadem iterum repetere opus efiet , 
y tertiam hanc partem ab aliis fejunxi , & fparlim 
per varia loca expofui ; ejufqtie rei gratia pei 
omnem Philofophiam , ubi id locus , & argumentum 
exigir, propofitionibus prxmitto obfervationes hifto- 
ricas , quibus Philofophorum Syftemata expono . 
Qiiod vero tyronibus fjt non modo utile , rerum 
etiam necefiarium Philofophias Hiftoriam non igno- 
rare id ego fuadere fupervacaneum duxi , cutn 
omnibus jam fit hodic* manifeftum . Qui hujttfmo- 
di argumentum pro dignitate , & copiofiiTime tra- 
ftatum legere velit, Stanlejum adeat pleno calamo 
de hifce omnibu* difierentem , Diogenem Laertium f 
Plutarcbum ^ PHnium , Senecam , & mille alios , qui 
hifce potiffimum temporibus rem eamdem aggrefii 
funt, imprimis vero Natalem RcgnaulV Jefuir am , uc 
alios omittam* 

fHSTORl/E PHlLOSOPHICiE 
P A^S P Kl M A. 

CUm nihil aliud Philofophia» naturalis, feu Phy- 
ficx nomine imelligamus, quam rerum natu- 
ralium , caufTarum , fcilicet,& effecluum cognitio- 
nem,- ifque jure merito cenfeatur Philofophus , feu 
potius Phyficus, qui adfpeclabilem hunc mundum f 
variaque & innumera fere corpora , caufias , efTe- 
ftus , & pha:nomena , ex quibus ipfe componitur y 
refte inrelligat, &c obfervando agnolcat , ipfos effe- 
clus , & phxnomena ex caufis fuis deducat , & osnnia 
ad Ueum Optimum Maximum tamquam ad com- 
munem , primamqucr rerum caufam , & principium 
referat : Humanam Philofophiam ab ipfis Mundf 
incunabulis origitaem fuam ducere , Adamoque to- 
tius humani generis parenti , primum/inter omnes 
Philofophos afilgnandum efie locum, indubium mi- 
hi efie videtur. Eum quippe hominem Divina fu- 
premi Numinis mana form&tum, in innocentiae ita- 
tu conditum , originali gratia , feu juftitia pra:di- 
nim, ab iis fgnorantiae tenebris, qua? originalis ju- 
ftitiac labem confequuntur , citra dubium Deu9 ipfe 
liberayit. Cumque illum eriam multiplici fpirituali 

dono 
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dono , cV cognitionum genere ♦ qux originis inno- 
centiam, & hominem a Deo folummodo formatum 
decebant, inftruxerit, univerfique Muadi principem 
creaverit ; omnium fane terrenarum rerum , ani- 
rnantium, & non viventium cognitione donavit . 
Neque enim Deus fupremum Mundi , feu terrena- 
tum rerum omnium arbitrum conftitueret hominem 
earumdem rerum , & tanti patrimonji ignarum . Id 
utique non obfcure infinuat Sacra Pagina: ex ea fi- 

?|uidem edifcimus , Adamum fingulis animantium 
peciebus propria impofuifte nomina, quibus fcilicet 
fingulorum naturac , & proprietates exprimerentur . 
Longiflima praeterea primi hominis vita ad 9?o, an- 
nos produfta , qua terram , & terreftria fere omnia 
corpora , da tum fibi a Deo patrimonium , per tot 
annos femper* traftabat ; perpetua ejufdem in iis 
Afiae regionibus , quse & amaenifljmae , & adeo par 
tentes funt , ut terreftria, & cxleftia oir.nia obocu- 
los femper verfarentur ; naturalis tandem human* 
mentis fciendi ardor, quo donatos nos a Deo fuif- 
fe probe confcti fumus , primum hominum paren- 
tem ad eam naturalium rerum fcientiam adduxe- 
runt , quo nulli unquam mortales pervenire pote- 
runt . 

Iftam vero primi hominis fcientiam , cognitiones , 
& lumina longiflimo O(ftingentorum annorum ma- 
gifterio fz.Viflime audira, in dies fere obfervata, ac 
repetita filii, ac nepotes acceperunt , aliifque a fe 
fe genitis , quibufcum per multa farcula converfa- 
bantur, tranfmittebant . Unde fa&um eft , ut An- 
tediluviani Patriarchar , Iongiflimae vitae homines , 
innumera naturae arcana ab Adamo obfervata , & 
audita non ignoiarent. Id certifllme nobrs conftat , 
ab iis hominibus artes aliquas ad humanam vitam 
neceflarias originem fuam ducere : extra dubium 
enim eft , nequaquam illos fuifle ignaros tra&andi 
ferrum , lapides, ligna , cacmenta, conftruendi aedifl- 
cia , & affines his alias artes exercendi . Fere ta- 
men omnis antediluvianorum Patrum fcientia , & 
arcana una cum iis fub diluvianis aquis perierunt : 
Neque aliuJ nobis ex Univerfali illa totius huma- 
ni ^eneris, artium, & humansc Philofophiae ruina 
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fuperftes fuit, prseter ea , quae parva Noemi fami— 
lia ab naufragio incolumis memoriae commendara 
fervavit. Porro Noemus fexcentos annos cum anre- 
diluvianis Patriarchis exegerat, cum univerfale di- 
luvium omnem terrae faciem inunuavit; prarcipua 
igitur dodtrina: capita, cum ad Religionem , & na- 
talem mundi Originem , tum ad cccleftium terre- 
fhiumiue corporum naturam fpectantia ab Adamo, 
<5c aliis Patriar» his brevi generationum numero ad 
fe tranfmifla acceperat , ad pofterofque fuos , quibuf- 
cum per 300 adhuc annos poft diluvium converfa- 
tus fuit, tranfmifit . Equidem Noemum , parvam- 
que illiusfamiliamprodigiofe in dies multlplicatam , 
ampliffimae , & maxime patenres Chaldex Regiones , 
in quibus fedem fixerat, mlra Regionum , & aeris 
temperies , coelum femper ferenum , & clarum , no- 
clurna , diurnaque fidera, ante oculos femper giran- 
tia , quutidie invitabant , ut nova natura? arcana , 
occultaque ex notis antea phsrnomenis detegeret, no- 
vis fubinde obfervationibus , Scientiam Pbyficam 
promjveret, aliafque rerum caufr.s , corporum affe- 
ftiortes, & yirtutes , milleque id genus alia obfer- 
vando deprehenderet . Neque levia nobis fuppetunt 
ab eo tempore argumenta praeter ea , qux jam dixi- 
mus , quibus antiquiffimam illam aiKe-diluvianam 
gentem humfmodi ftudiis operam dediiTe*, & Phy- 
iicam non perfunclorie coluiffe fuademur. Sinse fci- 
licet , quorum imperium ab ipfo fere diluvio fun- 
datum eiTe conftat, bene multa Aftronomiam, Phy- 
ficamque fpettantia ab iis antiquiffimis temporibus 
obfervata, 6c publicis tabulis notata confervat . Ob- 
fervationes etiam Aftronomicas a mille, & rongen- 
tis annis, hoc eft, fere a diluvii tempore fadtas, ad 
Artftotelem e Babilone tranfmifit Callifthenes Ale- 
xandri Magni Socius . 

Ab ampIifHmis Babilonix, Affirix , & Armenise 
campis in univerfam xcrtx faciem , ampliffimum 
Noemi patrimonium , ejus Patriarchae fiiii , & Ne- 
potes poft linguarum confufionem divifi , eafdem re- 
rum cognitiones , quas a Patribus acceperant, fe- 
cum ferebant , & nepotibus quifque fuis fucceffiva 
,generatinnum ferie tradebant • Inde eft , quod apud 
Mor.t. Vbilo. T. h P. II. 1 om- 
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omnes nationes plurima lapfu temporis deprehenfa 
fuerint fupremi Numinis , Mundanz originis , Reli- 
gionis Naturalis , diluvii univerfalis , Sc id geous 
aliorum veftigia . Cum tamen nulla per id tempus 
eiTet ars typica ( qua hominum inventa facileferva- 
ri poflunt ) & nulla etiam in omnibus fere genti- 
bus fcribendi ratio; inde fadtum eft 9 ut pro huma- 
n«, Sc corruptac naturae conditione, & vitio, quid- 
quid a Noemo , & aliis Patriarchis gentes accepe- 
rant, labilique memoriae archivo commendaveraot, 
multipliciter adulteratum fuerit , & mille fidtioni- 
bus hufnanis , hominibus jam idololatrix ubique de- 
ditis, deturpatum . Id tamen potiflimum in copio- 
iiflimis illis troloniis verum fuit , quae a Mefopota- 
mia ^ & Chaldaca poft linguarum confufionem in 
Ionginquas terras per univerfutn mundum difperfx 
funt: eat fiquidem a natali Patrum , & omnium ar- 
tium fede eprefli , nimiumque remotas acceptam a, 
Parentibus fcientiarum fupelle&ilem fenfim perdi* 
derunt , ic fluentibus faeculis in crafliflimas ignoran- 
tiae tenebras devenerunt , qux totum fere mundum 
fuffuderant . Chaldsei tamen ab antiquis Patrum 
lnoribus , inftitutis , & nativo folo non recedentes , 
coelum femperobfervabant , fcientiifque Phyflcis, fc 
arcibus colendis intenti vel nova quotidie invenie- 
bant plurima , vel ab antiquioribus jam inventa pro- 
movebant. Equidem ex ipfo Jobi Libro antiquifli- 
mo illo* quidem , & per ea tempora inter Chaldacos 
exarato ,-manifeftum *ft f nova , & ignota illis ho- 
minibus non fuifle plurima ex iis , quac modo nos 
de figura Terrae, de Firmamento, de Aftrorum n> 
gura, & motibus , deque multis aliis Phyficx fa- 
cramentis demonftramus . Per idem etiam tempus 
jtbrakam & patria , & gente chaldasus , fuac natio- 
nis artibus , 6c fcientiis inftrudrus , eas fecum ad 
iEgyptios , antiquiflimam Noemi nepotum , feu Chal- 
darorum coloniam , adduxit . At iEeyptii , licet a 
vera , naturalique Religione , quam fecum e Babylo- 
ne attulerant fenfim defleclerent , & Idolorum cul- 
tui addi&iflimi plurimis erroribus acceptum , & tra- 
ditum ab Hebrxis cultum deturpaflent: naturalium 
umep rerum fcientiam ftudiofe colebant, & in dies 

no- 
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novis femper obfervationibuv promovebant . Id fane 
procedente temrore Graecis omnibus Philof^phis 
adeo firmiter ratum erat, ut ii ^Egyptum * ocChal- 
daeam, tanquam antiquifTimam Phyficas, & aliarum 
artium fedem , & primum domicilium dicerent ; 
lonpafque praeterea pere^rinationes ad ea loca invi- 
fenda & fapientes confulendnm inftituerent. Phy- 
ficx ieitur ftudium a Chaldaea , tibi ferhper floruit 
ad iEgyptios dedu&um altas prope Nilum radices 
egit, oc per lon<?a fascula infigniter floruit . Hebrari 
etiam , Abrahami Soboles , qui per ducentos , Sc 
amplius annos in jEgypto commorati funt, & fua* 
^Egyptios cognitiones Phyficas edocuerunt, quas ab 
antiquiffimis Patriarchis acceperant ; omttes vicif- 
iim ^Egyptiorum artes adepti , iifque inftrufti una 
fecum ad Palaeftinam , & Phaerticiam redeuntes at- 
tulerunt. Moyfem enim , Hebrxum hominem, ejus 
gentis ducem , & datum a Deo moderatorem inonv 
nibus iEgyptiorum fcientiis , Scriptura referente , 
inftruclum fuiffe conftat. Neque aliunde credendum 
erat , Hebraros longa ducentorum annorum cum 
iEgyptiis converfatione , aliquid ad eorum religio- 
nem , mores , fcienttas , Sc artes fpeclans non edidi- 
ciflfe* Salomoni utique Judaeorum Regi omnia tuni 
Chaldaeorum, tum vEgyptiorum arcana , innumem 
item rerum naturalium facramenta , hoc eft fcien- 
tiam Phyficam, cognita fuifle in dubium verti nott 
poteft. Neque enim politicis tantum rebus , & re- 
gnandi arte Reges omnes antecelluit, fed naturali- 
bus etiam fcientiis inftruaus de rebus Phyficif 
optime meruit . Dtt animalibus enim fingulis, da 
pifcibus, de arboribus\ de plantis, de herbis univer» 
iis difleruit; eorum prbjnde omnium naturas* pro* 
prietates, cauffas, 6c effeftusnon ignoravit. Davidi* 
ca prasterea carmina ad evidentiam nobis demon- 
flrant, in phyficis etiam rebus optimum eum Re- 
gem nequaquam fuifle peregrinum. 

Eo pacto fcientiae naturaies , & reliqu* etiam ar- 
tes in Afia primum natas , inter Chaldaeos magn% 
femper in honore habitar , ad iEgyptum, Africae an- 
gulum, & inde ad Palaiftinam , Phrniciam , & Jo- 
niam tradu&ar ab Oriente ad Occidentem, ab Afia ? 
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& Africa ad Europam noftram , haclenus per 30, 
fcilicet fapcula ab orbe condito ignorantia* tenebris 
obvolutam , accedebant. Grjeci enimvero ad Afiam 
minorem , feu Joniam translati plurima abHebraris, 
qui per totum Orientem fparfi erant, a Phseniciis y 
commercii caufa nullum terrx angulum non perva- 
dentibus , & ab ^Egyptiis, quos etiam commercii , 
& curiofiratis > & difcendi caufa adibant, paulatim 
accepere; eaque in Joniam primuni, poftea vero ad 
Graeciam Europaeam, nativum illius sentis folum re- 

g>rrabant, ut contribulibus fuis aperirent . Ipfimet 
raeci , ut erant homines mira prorfus ingenii per- 
fpicacia praediti fcientiarum, artium , rerum Aitro- 
uoraicarum , & Phyficarum avidiffimi, longas pere- 
grinationes inftituerunt , ut eas omnes a fundamen- 
tis edifcereut , & patrium in folum transferrent . 
Ad ^hacniciam igitur , ad ^Egyptum , , Chaldaeara , & 
Perfidem turmatim profefti . eas regiones adibant , 
perluftrabant , in iifque morabantur; «/Egyptiorum 
Sacerdotes, Chaldawnim , & Perfarum V.a^os , fcien- 
tiarum apud eas gentes magilrros , confulebant , eo- 
rum Scholas frequentabant , & cum eis per annos 
integros converfabantur . Eorum etiam aliqui ad 
Indiam ufque penetrarunt , ut illarum regionum , <fc 
nationum fapientes, Brachmanes nuncupatos , con- 
fulerent . Quidquid inter hafce gentes notatu di- 
gnum invenere , religionem 1 mores , leges , artes , 
fcientias, in Grasciam, & Joniam fecum afferebant. 
Laudabilis ifte Graecorum ardor , [diiigentia indu- 
ftria, & nobilis labor quarram facculorum decadem 
fere integram perduravit; & hinc innumeros fere , 
& mirabiles prorfus viros in omniartium, & fcien- 
tiarum eenere excellentes antiquiffimis illi farculis 
aluit, fufpexit,& numeravit Grscia : eorumqueope, 
insenio, & labore ad eum glorias, & fplendoris api- 
cem afcendit , artefque fimul perduxit, quo nulla 
fortaffe attinget pofteritas . Porro artes omnes ab 
Afia in Europam rranslatae ad diverfum adeo perfe- 
ftionis , ordinis, Sc (ormx frawim Graccorum indu- 
llria , ftingenio adduclac funt, & ab antiqua, quam 
in ^Egypto , & Chaldsca habuerunt , forma adea 
Aint immutatac ; ut novae artes.novx fcientiac vi- 

de- 
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-derentur, Grarciaque ipfa earummet artiurn inven^ 
trix aliqua ratione habeatur . Phylica imprimis in-> 
ter Grxcorum manus ad certam Methodum eft re-* 
da&a, & facie longe a!ia apparuir: facile enim cre- 
dimus Chaldearos , ^Egyptios , Phaenii ios fcientia- 
rum naturalium elemenra potius pofuifle, quam eas 
fuifle aflecutos , aut re&o ordine tra&afle. Diflimu- 
landum tam«n haud eft , plurima lapfu temporis , 
multiplici Regnorum , & Nationum ruina artis ty- 
picac, & papyri etiam defeclu tntercidifte , qux ad 
noftram memoriam pervenire non potuerunt. 

Graeci , dum acceptam »b ^Egyptiis , & Chal- 
daris Phyficam , inftgniter colunt , pro varia 
ejus gentis indole , patria , politico rerum ftatu % 
& regimine jam a feptimo ante Chriftum fseculo 
( quo fane tempore illuftre efle coepit Graecorum 
nomen, mentum, <5c fplendor ) in multiplicem di- 
vifi funt fe&am, aiiique aliam Philofophiae partem 
pertaclarunt : unde multinlex Philofophorum , & 
Philofophix fe&a , feu fchola originem habuit . Eo- 
dem prope faeculo Tbales , e feptem Graecias fapien- 
tibus unus , in Jonia inter Afiaticas Grcecorum Co- 
lonias, Athxnis Socrates , & in Magna Gr*cia , hoc 
cft , in Neapolitano Regno Pytbagoras Philofophiam 
profeffi > fe&am , feu Scholam quifque fuam funda- 
bant. Geleberrimos hofce Magiftros nobilis difcipu- 
lorum manus fe fe perenniter fuccedentium , & ao 
ceptam a magiftris dodtrinam exp icaruium excepir: 
quoad varia prorfus forte illac omnes fe&ae , primae- 
vufque earnm fplendor penitus interierunt . 

Ab prrclaris hifce totius Grarcia? viris, & Iuminfc- 
bus, quamplurimifque alits , quos modo referam , 
non folum culta eft Philofophia , & infigniter qi- 
,fia, Yerum etiam in plures partes ob clarioris me- 
thodi gratiam diftribnta, quibus fenfim operam da- 
bant. Hinc ex ipfomer Philofophia» finu , fine , ohh 
jecto, & ,natura rnfignis flla , & vuTgatifllma ejuf- 
dem fciertfiar parririo ia Logicam, Phyficam , Me- 
Ihaphyflcam , & iEticam derivata fuit. Cum enim 
omnis fumma Philofophia» ad beate vivendum refe- 
ratur , in idqne etiam Phifofophi tendant, ut & ad 
fpe&abilem hunc Mundum , & univerfa corpora rn 
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illo comprehenfa atznofcant: ab bjfque ad primam 
rerum originem , & cauflTam , nempe Deum, rerum 
Qmnium principium , & finem , ad naturalemque 
Religiot-iem agnofcendam , r°ft r e m a m que . ad quam 
nati fumus , beatitudinem aflequendam afpirent ; 
hi c I hifofophiam in tres partes primum diftribue- 
re, triaque fibi cognofcenda & afTequenda eflfe fta- 
tuerunt: primo adfpeclabilem hunc mundum terre» 
ftria- . carleftiaque corpora univerfa , phsenomena , 
cauflas , Sc effeclus comple&entem ; quod ad Phyfi- 
£am fpeclat : fecundo , veri nummis exiftentiam , 
anima: noftrae naturam , & immortaliratem , pluri- 
maque alia quac fenfibus attingere non poftumus : 
baec autenv omnia merhaphyfitac nomine comprehen- 
dunt: tertio, morum fcientiam , & omnia illa, qux 
td Religionem naturalem , humanas Leges , & mu- 
tuum civile hominum commercium , & focietatem 
fpeclant j quod Ethicac objeclum eft , & argumen- 
tum. Perperam tamen ifla omnia , aut eorum fin- 
gula aifequi , & cognofcere homines fperarent , nifi 
aptum prius humanarum cogitationum Criterium 
agnofceretur , certaque Methodus, & Leges ftatue- 
rentur, quiblis humana ratio velut manudufta vera 
a falfis , & certa ab incertis diftinguere , feque 
ipfam ab erroribus liberare edifceret : eft idcir- 
co a Platone , ut creditur , prioribus Philofbphiac 
partibus adjuncla ars Logica , univerfale fcilicet 
fcientiarum organum , cujus quidem regulse , & prse- 
cepta eo tendunt , ut humanam rationem , & intel- 
leclum ab erroribus avertant , & per re&arn verita- 
tis femitam ducant. 

Ex omnibus hifce Philofophiac partibus antiquif- 
fima procul dubio cenferi debet °hyfica ; eamque ab 
hominibus in pretio femper fuifte habitam : cum 
enim innumera hx< , & illttftria obiecla , phacnome- 
na , & inlignia corpora , quac hominem fciendi , & 
©bfervandi avidiiTjmum femper circumflant , in ejuf- 
que fenfus perpetuo incurrunt , humanam rationem 
per e fe alliciant, in fui cognitionem invitent, & 
longe vehementius noftrum fciendi ardorem, & cu- 
riohtatem moveant , quam abftracla Metaphyficae , 
& Ethicac objecla a fenfibus penitus remota, & fo 
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U meditatione , & ratione cognitai ; exinde faftutn 
cft ut homines longe prius ad Phyficam, quam ad 
Dei, & reliquorum fpirituum naturam , futuramque 
hominum felicitatem agnofcendam animum inten- 
derent. Eandem etiam Philofophiae partem ab omni- 
bus Philofophorum fedtis , fucceffu Jicet impari , & 
varia prorfus fortuna cultam fuifle conttat. Socratcs 
enim licet juvenili xtate Phylicam. magnopere co- 
Iuerit , maturioribus. tamen annis morum doclrina; , 
feu Ethic» fe totum tradidit , eamque Phjlofophiat 
ptrtem infigniter adeo promovit , dc illuftravit , ut 
morum fcientiafit Socratic«SchoI«chara&er , Sc pe- 
culiaris. fcopus. 

Xcntphancs exadverfo in fefta , quam poilSocratis 
tempora fundavit Ethica prsetermifla , Logicam folum- 
modo, & Phyficam docuit* & impenfe coluit. (a) 
tArcbclaus nobilis etiam inter Graxos Philofophus , 
Phyficam, &MoraIem, Logica omiffa, pertraftavit, 
& difcipulos fuos docuit. Epicurus Phyficus. per id 
temporis celeberrimus , ejufque difcipuli; primo qui- 
dem folam Phyficam, & iEthicam docuere, poftea 
tamen referente Seneca(£) rationafem etiam Philofo- 
phiam illuftrarunt^, Sc profefli funt. Cynici tandem , 
Sc Cyrcnaica Sc&a E^Jbicae /blummodo operanx nava* 
bant, Phyficam vero, & Logicam contemnebant , 
aut ignorabant. Ut tamen ad Socratem redeamus , 
ab ejufque tempore argumentum refumamus: PJato 
Socratis difcipulus » fi qui& per id temporis alius , 
omni cowmendanone digniffimus , quem omnis re- 
tro antiquitas, & Sancli etiam Ecclefiac Patres Di- 
vinum appellaKunt ; Plato , inquam Scholac celeber- 
rimse fundator , qua m Acadcmiam nuncupamus , Phy- 
i ficam , & Ethicam prtmo Ka&avit , & maxime co- 
i Juit; iis vero poftmodum Logicam addidit , quam , 
ut dixi primui invenit, aut , quod verius credide- 
I rim, in formam, & artis normam redegit: quae ni- 
: mirum alii ante Platonem fparfim , & nullo ordine 
, tradiderant , in unum corpus refte coordinatum di- 
[ geffit, explicuit, & auxit . 

AriflottJcs Platoriis difcipulus & per 20 annos au- 
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f^iror, mapirtro quidem ingenio par, probitate, can* 
didis rnoribus, & bona fide longe inferior , Acade- 
\n\x defertor Peripateticam ^cholam author inftituit; 
( cujus fortunam, variam illam quidem , ftttim de- 
libabimus ). Logicam a Platone inventam ulterius 
promovit , 6c perfccit: Phyficam , & Ethicam pro- 
fitebaturj; M^taphyficam tanqnam peculiarem Phi- 
lofophiac partem a cateris diftin&am non tradidir , 
aut proprio nomine explicuit , fed potius omnem 
Philofophiam in Phyficam , Logicam , & Ethicam 
diflribuit : Ariftotelis tamen Jnterpretes , & cofri- 
mentatores, Apctlicon , Tirannio grammaticus , StAn- 
dfonicus , in quorum manus ut ftatim • dicemus , 
manufcripri Codices Ariftotrlis indigefti , nulloque 
ordine diftin&i pervenerunt , hufufmodi Iibros ia 
tres primum clafles juxta confuetum Philofo- 
phorum ordinem Logicam , Phyficam , & Ethicarrt 
diviferunt. Cum tamen aliqui fupereflent libri , qui 
ad nullum ex praediclis capitibus reduci commode 
poflTent ; eos MeU-Phyjica , hoc eft Poft Pbvfica , fea 
Phyfict adjetld nuncuparunt: eaque eil celeberrimae 
in Scholis Phylofophicas divifionis origo , & princi- 
pium , licet in iis libris, qui Metaphylica appellan- 
tur, nihil fere de Deo , de Spiritibus, Ideis , gene- 
ralibnfque rerum notionibus ad Metaphyficam fpe- 
ftantibus difleratur. 

Hujufmodi Philofophias in quatuor parres divifio- 
netn non omnes Philofophi , & Philofophorum Se- 
cla: probarunt: plurimique hodie funt, qui priorem 
dillributionem a Platone ufurpatam praeferant , & 
nierito, meo faltem judicio, retineant; cum nihil 
in Metaphyfica tradi foleat, quod ad alias Philofo- 
phiae partes non atque pertineat . Plaronicam igirur 
divifionem nos etiam fequemur , & tenebimus.- li- 
cet alia ex parre Logicam , non tam artem folius 
Philofophia; propriam , quam organum quoddam 
univerfale fcientiarum, & introduftionem quamdam 
•ad omnes alias artes , & fcientias comparandas ne- 
ceflariam cum pluribus Sc antiquis, & recentioribus 
Philofophis exiftimamus . Neque enim logica peculiare 
aliquid de Deo, de Corpore , de moribus & id ge- 
nus aliis proprie tractat , fed generales rantum re- 
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gulas tndit , quibus humana ratio in acquirendis 
fcientiii.uti debeat , uc verum afTequatur , errores 
devitet, Sc dubia ab indubiis diftinguat. 

GtxcU Romanorum armis fuba#a , Philofophia 
ipfa , cseterarque Graecorum arres , Sc fcientix rer 
totam Europam , excepta Gra?cia , haclenus ienotse, 
ad Latium <5c Romam potiflimum rrnnslatae funr , 
quin tamen inter Graecos in prastio e/Te delinerent. 
Lucretius Romanorum omnium primus Epicuream , 
feu Atomillarum Phyficam Latio donatam eleganti 
carmine Romanis tradidit; cujus exemplo Romanac 
juventutis animi adeo fcientiarum , Philofophia; im- 
primis amore funt inflammati, utturmatim in Grx- 
ciam fcientiarum fedem confluerent , ut Graxos au- 
dirent Magiftros , Sc humaniores litteras , reliquaf- 
que Graccorum arres, & fcientias in patrium Tibe- 
rim, & capitolium adducerent . Unde faftum , ut 
Romani , qui prius a Grxcis, quos armis vicerant , 
Litteris fuerant fuperati ; eofdem poftea Grarcos 
omni litterarum genere fere sequarint. Romani ta- 
tnen, ut & major Gratcorum pars , Platonicam Phi- 
lofophiam, Sc doclrinam ampledebantur , & casteris 
prarferebanr , eique potiilimum operam nivabant : 
hinc Platonis nomen , Sc Academia non modo in- 
ter Grsecos , fed etiam inter Romanos , & Barba- 
ros , ad quos Philofophia penetrabat , magnope- 
re pracdicabatur ; Ipfeque Plato Dittimts palTim ab 
«omnibus audiebat : adeo ut cum Cicero ( idem de 
aliis Romanis diftum habe } Ariftotelem philofo- 
phis reliquis anteponeret , Platonem , adderet , fem- 
per excipio . Prarclara haec Platonis & Academiac 
forruna, Sc exiftimatio quantumvis egregii philofo- 
phi, &iJlius doftrinajmeritodebita viderecur , eo et- 
•tiam de capite potiflimumoriebatur , quod ejns dog- 
mata moralia, & politica rationi nnrurali imprimis 
conformia , Rerumpublicarum regitnini , & ftatui 
maxime conveniebant . Nihil igitur mirum quod 
Graicos, Sc Romanos gentem % fi qua alia fnit , pa- 
ttiac libertatis, Sc Rerumpublicarum formae amanrif- 
limam, prx cacteris omnibus fe&is , & Philofophis 
demereretur . Eafdem in Platonem laudes primis 
quatuor Chriftiani nominis farculis omnes fere Ec- 
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clefiae Patres congerebant; Platouem unice amabant, 
ejus philofophiam pracdicabant , colebant, & ample- 
ftabantur, cum Ariftotelem, Epicururrt , eorumque 
doclrinam diris interim devovebant : propterea quod 
impia aliqua in Epicuro, & Ariftotele dogmata Re- 
ligioni Chriflianx, & naturali prorfus contraria de- 
prehenderunt : contra Yero Platonis do&rina adeo 
mire cum Chriftianis dogmatibus conveniebat , ut 
ipfe quafi Divinx , & Chriftiana» Iegis przcurfor 
quidam fuifle videretur. Per feptem igitur fere fac- 
cula , tria fcilicet ante Chriilum natum , reliqua 
poft Chrifti Nativitatem maximo in plaufu erat Pla- 
to; ejufque do&rina communior per id tempus phi- 
lofophia. 

^ecundo tamen nominis Chriftiani Sasculo Pota- 
mon Alexandrinus , plurefque alii philafophi, excuf- 
fo tot fedrarum fervili jugo , philofophandi liberta- 
tem feclis omnibus, & pragjudicatis opinionibus prsc- 
tulerunt; cimh enim veritatem unice amarent , Sc 
quasrerent; illam non in unius tantum hominis fcri- 
ptis , & doclrina Teperiri , fed in omnibus ubique 
fparfam , Sc plurimis erroribus intermixtam efle re- 
£te judicabanr. Eam idcirco fibi legem impofuerunt, 
ut nulli quidem fcholae nomen darent , aut incujuf- 
vis hominis verba jurarent: Sed omnibus, fingulif. 
que philofophorum dogmatibus difcuflis , & recle 
perpenfis aliqua tantum ex fingulis , qux vera vide- 
rentur , probarent, & tenerent, reliqua omnia re- 
jicerent. Hujufmodi Se&ac , feu pothis homines nul- 
lius Sedbe propugnator.es, aut hoftes, ob vindica- 
•tam dicendi,<5c philofophandi libertatem Pbilofophi 
Eccietici nuncupati , in Oriente potiflimum , ALgy- 
pto fcilicet, & Graccia una , aut altero faeculo flo- 
ruerunt , quoad litterarum amor in omnibus fere 
nationibus penitus interiit, aut fuit infigniter dimi- 
nutus, ut ftatim dicemus. 

Romanorum imperio , Sc potentia continuis Bar- 
barorum irruptionibus concuflb , & in earum gen- 
tium pra?dam tandem reda&o , univerfa Europa , (i 
aliquas Grarrias Civitates excipias, amiflb litterarum 
fplendore, & amore infupinam omnino,& craflifli- 
mam ignorantiam iapfa eft. Mira hxc Romanac po- 
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tentiae, & litterarum ruina in quinto noftrae falutis 
Sxculo in Occidente contigit. Orientale etiamGrae- 
corum Imperium , quantumvis per plurima adhuc 
Sarcufa duraverit , hoftium tamen irruptionibus , 
& domefticis ditfenfionibus fere femper afflicTum ab 
antiquo & potentiae , & fcientiarum , artiumqne fplen- 
dore mags femper & magis recedebat : eo fane re« 
devenit , ut in nono praecipue , decimo , & undeci- 
mo Saeculo miferanda barbaries in omnes Europas 
gentes eflet difTufa; Ecclefiaftici & Monachi ( ma- 
gna faftem pars ) vix legere , & fcribere , Lnici 
vero ne id quidem noflent; nullumque iis , & fe- 
«juentibus temporibus philofophiae , bonarum ar- 
tium , aut feveriorum difciplinarum ftudium , aut 
veftigium deprehenderetur . Ad Arabes Graecani- 
cac phi/ofophiae ftudium pervenerat : cum enim 
in eorurn manus incidifTent Ariftotelis Codices , 
corrupti illi quidem , & adeo diformes , ut vix 
ab Ariftotele ipfo agniti fuiflent ; eum Mabometa- 
ni Arabes philofophum coluerunt , & fecum per 
univerfam Affricam circa Meditteraneum ad Ma- 
rochianum ufque regnum adduxerunt ; unde in 
Cordubenfem Scholam , occupata per id tempo- 
ris ab 8« fcilicet Saeculo 1 Saracenis Hifpania , per- 
venit, Ariftotelis libros ad Arabes devenifle corru- 
pto$ dix«mus ; r£s enim eft prorfus induba, ut in- 
ferius ex antiquis Scriptoribus referam , cum dePe- 
tipatecis fingillatim dicam. Peripatetica igitur phi- 
lofophia maxime adulterata a Graecis Codicibus cor- 
niptiflimis ad Arabes, ab Arabibus in Hifpaniam , 
ab Hifpania in Gailiam, Angliam, Italiam , &reli- 
quam Europam tranfmifTa a decimo tertio ad deci- 
mum fextum Saeculum cum dimidio Scholas fere 
omnes occupavit . Et licet. aliqui etiamtum Plato- 
nem Ariftoteli prasferrent, is tamen poftremus Di- 
vi Thomae, Scoti , & aliorum commentationibus , & 
°pera illuftratus , ejus aetatis Philofophus, & Scho- 
larum Princeps per quatuor Saecula evafit. 

Silentio tamen prartermittendum non eft, vix ul- 
lum fuifle toto eo tempore naturalis Philofophiae , 
ftu Phyftcae ftudium. Peripatetica enim Philofophia 
fecundum Arabum indolem accommodata , & in 

Scho- 



Digitized by Google 



Scholas traducla Metaphyficas tantum notiones,, Sc 
abftractas {ideas tndebat : entia rationis, chyma;- 
ras , pofllbilia, Sc impofllbilia praedicamenta , Sc id 
genus alia fpaciofo verborum apparatu complefteba- 
tur: phyticam reram naturam , Sc arcana , uno ver- 
bo , philofophiam naturalem ^eneralibus tantum oc- 
culrarum qualitatum, Sc virtutum nominibus expo- 
nebat .. NuIIa enim per ea tempora experimenta 
PhyfiCtt inftituebantur ; omnes Mathematicas difci- 
plinse penkus jacebant, nullo in loco habitas: Subti- 
litatibus, & idearum analyfi inter privata cubicula , 
Sc in publicis Academiis unice homines indulge- 
bant, nihil de naturalium compofitorum , cauflarum, 
& effecluum examine folliciti. Saeculo decimo ter- 
tio ipfa Arabum philofophia in triplicem fcholam 
divifa fuit : in Thomifticam fcilicet, cuius prin^ceps 
D« Thomas , prseclarum omnino in Scnolis , Sc in 
Ecclelia nomen : Scotiflicam , quac a Joannc Duns 
Scoto, fubtili Doclore Francifcano pofita eft ; Sc Se- 
ctam NominaHum , quam Okjtmus przcipue fundavic , 
Sc illuftravit : omnes tamen hujufmodi Scholae in 
iis, qu* ad naturalem phiJofophiam fpe&ant , non 
multum diflident , & fere totum earum difcrimen 
in Metaphyficis quaeftionibus , Logicis , & aliis fi- 
milibus pofirum eft . 

Sarculo decimo feptimo novam plane faciem in- 
duit Philofophia . Renatus Defcartes , Galilxus de 
Galilatisy Petrus Gaffendi , Jltbanafius Kircber , Ney 
i>ton % Boyle , Comes de Verulamio , & alii fervile 
Sc! olx jugum excuMerunt ; Ariftorelis authorita- 
tem , qu« tirannice Scholafticos detinuerat , nihili 
habentes erefto libertatis vexillo libere omnino , 
prout res poftuIaSat, philofophari c*pere, naturam- 
que propius intueri , & rimari. li proinde philofo- 
phiae reflauratores jure merito habendi funt ; cum 
philofophiam , & philofophos a fervitute liberarent , io 
meliorem formam redurerent; oculos rebus phyfiris 
aperuifTent ; viam demonftraverint , qua ad verarti 
fcientiam naniralem aftequendam tum ipfi , tum 
omnes alii pofTent pervenire. Antea enim per qua- 
tuor intepra Sarcula toti eraot philofophi , ut Ari- 
flotelis mentem aflequerentur : relifioni vertebant 
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an ejus verbis , Sc ferfibus difcedere; is veriratem 
aflequi exiftimubat , qui pro fe ftare Anftorelem 
probaret, illiufque verba , & textus rem pene defi- 
nieba-nt, #c relipiofe adeo accipiebantur , ut iis con- 
tradicere nemo auderet : unde nulli omnino in re- 
bus phylicis progrefTus . & nultum , ut plurima ver- 
bo dicam , naturalis f hilofophia* ftudium in ^cholisvi- 
febatur . Quantumvis t.imen plures elapfo Sseculo ex- 
titerint, qui ad Phjlofophiam in meiiorem formam re- 
digendam plurimum contulerint ; inftauratar tamen 
Philofophiae gloriam Cartefius fibi vendicavit ; isenim 
primus omniumfuit, qui contra unanimem omnium 
Philofophorum torrentem fefe objecit , antiquas ^hy- 
ficas inanitatem demonftravit , Scholafticis oculos 
aperuit, novam colendx , & addifcendae natura? fe- 
mitam , & methodum oftendit, & vindicavit , Phy- 
ficamque, e pofllimino in Scholas reduxlt. At no- 
vum philofophandi methodum non citra * pulverem 
ftabilire potuerunt Phylici, obltrepente undique nu- 
merofa Scholafticorum familia , quorum animis rs- 
dices alte defixerat Peripatetica Philofophia, ocAri- 
ftoteles, ejus gentis idolum . Animofa tamen fcho- 
lafticorum contentione fenfim lanruefcente , Arifto- 
teles , ejufque doclrina ubique profligata , & elimi- 
nata Carteiianx, Atomiflicae, & Experimentali phi- 
lofophiae locum fecit. CarUfius fcilicet imprimis no- 
va methodo Phyficam agpre/Tus , & Geometria in 
partes advocata , fcholam fundavit cum Docloris in- 
genio , tum do&rinac fubtilitate , numerofaque , 6c 
egregia difcipulorum manu percelebrem : infigniter 
quippe rem philofophicam promoverunt & promo- 
vent etiamnum Cartefiani , plurimifque inventis , ex- 
perimentis , & phaenomenorum explicationibus Phyfi- 
cam adaugent. Alia ex parte Ncwton tr.agnum in 
Britannia ndmen , Cartefio aperte acmulus fubtilif- 
fima Geometria adhibita , aliud Phyficum mundi 
Syftema explicuit , plurimaque ftabilivit, quae cum 
plaufu reciniuntur . Pctrus GaJJendus optime etiam 
de Philofopnia meruit , dum non fcholam quidem 
novam fundavit , fed antiquam , <3c pa?De oblitera- 
tam Epicuri doctrinam , Sc Se&am repurgavit , in 
Latium tranftulit, explicuit* ftabllivit, & nova lu- 
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ce donavit. Quantumvis tamen plurimi fint , qlii 
Cartefium, Nevvtonum, Sc GafTendum fequuntur , 
fatendum tamen eft, maximam hominum partem , 
qui Philofophta; navant operam , Eccletica; Scholst , 
feu potius inltituto fefe accommodare; hancque ho- 
die eiTe numerodorem , & probatiorem philofopho- 
rum nationena,& do&rinam majori pretio habitam. 
3>er idem etiam tempus magno Reipublicz littera- 
riae 9 Phyficx potifljmum beneficio, ftabilita; funt t 
Regibus , & viris Principibus in pluribus Europat 
Civitatibus Academiae , feu eruditorum hominum 
Caetus numerofa inftrumentorum fupelleftili inftru- 
l m , qui in unum incumberent , ut fcientiam natu- 
ralem promoverent, experimenta , & obfervationes 
inftituerenc , & naturam , ejufque arcana , & recon- 
ditiora myfteria expifcarentur . Commendaii impri- 
mis debent Regia fcientiarum Academia Paryfiis a 
Ludovico Magno Francorum Rege anno xH4 pri- 
jnum fundata; deinceps vero ab eodem Rege inno 
1699 in meliorem formam reda&a (*). Regia So- 
cietas Londinenfis Londi>i a Caroio fecundo Anglo- 
rum Rege anno 1662 ftabilita: plurimai etiam alia? 
hoc praclertim Sacculo dfcimo o&avo in Hifpania , 
Italia , Germania , Ruflia , Svecia ejufdemmet rei 
gratia inftituta». Optimum fane hoc phyficam pro- 
movendi , & perficiendi confilium illuftres eorum 
caetuum Academici optime ha&enus profecuti funt ; 
publicifque votis eorum labores refpondent : mi* 
rum enim eft , quot nova phagnomena , cauiTas , & 
eflfe&us , & corporum proprietates feliciter modo 
agnofcimus, & explicamus, in quibus Veteres om- 
nes caccutire deprehendimus. Hiftoria naturalis lon* 
ge ultra eos limites modo tranfcurrit, quos agnove- 
rant antiqui : milleque id genus alia noftris hifce 
temporibus AcaHemiarum obfervationum , experi- 
mentorum, & philofophandi libertatis beneficio ade* 
pti fumus , ut cx toto noftri operis curfu, Sc leftio* 
ne edoceberis» • 



VAKS 

/ - . 



(a) Fontanelle Hift. Mc 



Digitized by Google 



PHlLOSOPHipJE. 14! 
P A R S S E C U N D A. 

PHilofophia ab Afia, & -^Egypto ad Grsecos trans- 
lata in varias mm primo fcholas , autSeclas di- 
vifa eft , non locorum tantummodo , iut temporum , 
& prxceptorum diverfitate diftinflas , fed eo potif- 
fimum diverfas, quod vel diverfis philofophia* parti- 
bus explicandis incumberent , vel dogmata omnino 
diverfa circa idem argumentum propugnarent . 

SECTA JONICA. 

Quod igitur ad Philofophorum Seftas attinet, pri- 
mam, eamque celeberrimam in Jonia , Afix mino- 
ris regione, pofuit Tbalcs annis ante Chriftum na- 
tum 6^9. Antiquiffimus hic Philofophus inter fe- 
ptem Grzciae fapientes numeratus 9 homo quidem 
patria Milefius, fed origine Phsnicius, primus Gras- 
cos philofophiam docuit, <juam ab ^gyptiis Sacer- 
dotibus acceperat , & Jonicam Seftam Mileto fun- 
davit. Plurima dodle fcripiit , & primus omnium 
docuit circa aftrorum motus, & magnitudinem , cir- 
ca ventos , & alia metheora ; arquinoftia defignavit, 
eclipfes prxdixit , cauiTam detexit; Graccofque , ut 
Cynofuram , fen urfam minorcm ad inllituendam , & 
pernciendam navigationem obfervarent , admonuit 
(tf). Thaletis , Jonicx Scholas, Sc omnium ejufdem 
Sefta» magiftrorum proprius velut characler fuit, ut 
phyficis rebus potiflimum , & fedulo quidem vaca- 
rent; a praeceptorum verbis, & opinionibus decede- 
re religio ipfis non erat; fed libere omnino fenfa 
quifque fua proferebat , quantumvis a prarceptorif 
opinionibus difcreparent. 

Celeberrimum hunc fonicae fchohe amhorem , 
quem Phyficorum Prjncipem & Philofophiac inter 
Gratcos inventorem aliqui nuncu^arunt* , audivic , 
eique in docendi munere fuccefTit Arcaximander , 
qui primus omnium Gnomoncm , & ejus ufum , Ho- 
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rojjcpid, & tabulas G cographicas exarare docuit. Poft 
^Anaximandrum fuo ordine rubfecuti funt , & Mapi- 
itri locum habuere Anaximcncs , ^Anaxagoras , qui 
Scholam ab Jonia in Athenas tranftulit , & Jtnbe- 
laus. Horum poftremum , Phyficum fane antiquo- 
rum judicio prseftantiJfimum , & ultimum Jonicie 
Scholx profefTbrem ( quam ex parte deferuit ) au- 
divit Arhenis SocraUs circa annos 440. ante Chri- 
ftum natum; eoque tempore antiqua illa SchoU fi- 
nem habuit . Socrates enim Ethicse , feu morali 
Philofophiae , Religioni, & legibus unice incumbens 
Phyficam pra?termifjt , & Jonicam Scho!am iilterius 
non propagavit, & hinc , ut refert Laertius (a) > 
Archelao mortuo , Phyfica etiam intercidere vifa 
eft . # 

Princeps, atque proprium illud erat Tbalctis dog- 
ma , & fecte Jonlcac characler , Aquam nimirum 
omniuin rerum corporearum efte principium ; omnia 
ex aqua fieri, & in aquam refolvi, Verihmile eft , 
homine.m origine Phaenicium , inter ^Cpyptios longo 
tempore converfatum, ab Hacbreorum deinde confi- 
niis non atimodum feparatum , fuum illud princi- 
pium a Mofaica narmione , non futis fibi perfpe- 
da, derivafle. Licet autem antiqua Tbalctis fchola 
poft brevem annorum periodum fuerit foluta ; me- 
m ratum tamen rerum phylicarum Princbium te- 
nuerunt poftreuvs hifce temporibus Paracclfus , Van- 
Hclmont , BjjH'us Valentinus , & alii. 

Nullus equiaem in tou antiquitate cum difcipu- 
lorum prxilantia , tum nobilitate Socratem fupera- 
vit. Eum quippe pr^ter alios quampljres audierunt 
Ariflippus , Pbxdo y Euclidts Megarenlis Plato , Jtn- 
tiftbcncs , Zcno , qui totidem Scholas , & celebres iis 
temporibus Scclas primi fundatores inftituere. Ari- 
ftippus lisiuidem Cyrenaioam in Cyrene nobili Afri- 
cx Civitate fundavit; Phardo Eliacam, Megaricam 
Euclides, PLaco Aca iemiam, Antifthenes Cynicam, 
Stoicam Zeno inftituerunt . Socrates tamen , com- 
munis & emeritus totfapientum magifter licet hos cele- 
berrimos habuifiet difcipulos , quos modo cenfuimus, 
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peculiarem fcholam non inftituit , feu potius infe- 
lici aufpicio carptam propagare non potuit ; propte- 
rftaquod a magiftri do&rina , ob quam invidiofe, ut 
creditur, capite plexus eft , omnes receflerunt, 8c 
fuam quifque Seftam fundavit. 

SECTA CYRENAICA, < 

Cyrenaica fchola circa annos 370 ante Chriftum 
natum ftabilita , jam ad Epicuri tempora omnino 
defecerat; brevi igitur temporis periodo ob pericu- 
lofam fortafTehominum doftrinam , autalios carpen- 
di Iicentiam extinfta eft . J[riftippus quidem fcholx au- 
thor omnibus fere fui temporis Philofophis invifus 
Ethicam folummodo coluit; ejufque exemplo Cyre- 
naica Schola Phyficam , & Logicam praetermittens 
morum dotfrinam tantum explicabat . Nihil igitur 
ad fcientias naturales contulit haec fchola , parum 
inter antiquos famofa . Silentio prsetermittt non de- 
bet , Aretem Ariftippi filiam & difcipulam pater- 
na in fchola poft Jlntipatrum fucceffifle , eamdem- 
que Ariflippo alteri , fllio fuo , & auditori guber- 
nandam reliquifle . Poflea vero Tbeodorus , Bion a 
Epitimides , Parebates , Hegefias , Anniceris eamdem 
fcholam aut docendi munere , aut nominis ^elebri- 
tate illuftrarunt. 1 

SECTA MEGARICA. 

Megaram , nobilem Achajae Civitatem & patriam 
fuam, nova illic fundata , & ftabilita Philofophiae 
fchola, quam Megaricam appellarunt , non parum 
illuftravit Euclides Megarenfis , Socratis auditor , Pla- 
tonis Cooevus , & ab Euclide alio , Geometra cele- 
berrimo diverfus . Id in Megarenfi Euclide fingufare 
fuit , quod , cum Megarenfibus Athenas ingredi inter- 
di&um eflet , muliebn vefte indueretur , ut eo pa&oin- 
ter Athenienfes vivere poffet ignotus , & Philolophiam 
edifcere . Pauca tamen de hujufmodi Secta ,& Phi- 
lofophis notatu digna referuntur . Illos primo qui- 
dem Megaricos , Litigiofos poftea , tandem Dialeticos 
appellavit l antiquitas ; quod non obfcurum indicium 
Mont. fbilo. T. LP. II. K eft , 
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eft, Megarenfes Philofophos vel Logicam folumtno- 
do profeflos fuifle, vel difputationis potius ardore , 
£ contentione , quam meritis , & do&rina nomen 
fibi feciflTe . Prsecipui , qui poft Euclidem ejus fcho^ 
lam illuftraverint , recenfentur Eubulides , Alcxinus , 
Apollonius , Diodorus , Euphantus , & Stilpo t Poft an- 
num 300 ante seram vulgarem Megarenfem Seclam 
fuperltitern fuitfe non legimus. 

SECTA ELIACA. , 

Vbetdo Socratem deferens , & ab Athenis in E- 
Tcam JEoYix Civitatem difcedens , Philofophiam ii- 
lic docere aggreffus efh , feftamque & fcho!am fta- 
bilivitex loci nomine nuncupatam Eliacam , quse poft 
primum Setlx fundatorem profeflbres habuit Plifta- 
num y Menvdcmum , & Afclepiadem , quibus vita fun- 
£tis defecit omnino neque temporis diuturnita- 
te , neque doftrinae praeftantia , neque Philofo- 
phorum meritis, nomine 3 fcientia , aut numero com* 
jnendata . 

ACADEMIA. 

Academiam Athenis fundavit Divinus Philofo* 
phus Plai^ quse per tercentos , & amplius annos ea 
in Civitate floruit. Siquidem Plato fcholse princeps 
anno 42S ante Chriftum natus ,* Antiocbus vero 
ultimus A:ademiae profeflbr ci»ca annos 50 ante 
Chriftum obiit . Academiae nomen inde fcholas 
dirivatum, quod ii Philofophi in fuburbano horto 
docerent, qiemin idipfum Athenienfis quidam no- 
mine Acadr.nus donaverat. Plato mirabilis ingenii , 
& prudenri i: vir , fanguinis nobilitate, morum fua- 
vitate , ingenio, modeftia , prudentia, eloquentia , 
& doifriina rmnino cterus , & magno feroper ia 
pretio habitus pbilofophiam dialogis expofuit . Phy- 
iicam , Logicam, & Ethicam complexus , difcipulos 
fuos non tajitum in Logicis rebus, & difcurrendi 
arte eruditos , Sc natuiali fcientia inftruftos , fed 
morum etiam <!v;<ftrina , 6c politicis rationibus re&e 
adminiflranda? R?ipublicas necefTariis perpolitos e& 

fecit . 
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«fecit . Uiide eft , quod magna eorum hominum 
pars , qui ad publica negotia , populorum , & re- 
rumpubticarum adminiftrationem accedebant , Pla- 
tonica: Philofophiae potiffimum openm darent . 

Academia , omnium JGraecarum fcholarum procul 
dubio celeberrima, in Veterem y Mediam , & Novam 
dividitur , pro varia fcilicet fcholx reformatione , 
aut inftauratione a Platonieis ipfis fa&a . Celeberri- 
mx huic fcho4#*^fucceflive pracfuerunt Plato, Speu- 
fippus , Xenocrates , Polemo , Crantor , Crates , JLrccfi- 
las , Lacydes , Evandcr , Tbelecles , Egefinus , Carnea- 
des , Clitomacus , Philon , Charmides , <3c lAntiochus . Pe- 
culiares Platonicorum opiniones , & Academiac fy- / 
ftema , circa rerum corporearum , mundique natu- 
ram, originem , & alia bene multa ad Phyficam ' 
fpeclantia inferius fuis in locis referemus . id im- '* 
pracfentiarum annotare fatis erit , Platonicos Geo- 
metri^ ftudium maxime commendaflTe , cum ab iis 
jam temporibus notum iis hominibus eflfet, non ma- 
gnci^ in Phylica progreflfus abfque Geometria fieri 
pofle. Ejus rei gratia affixum Academia* foribus le- 
gimus notiffimum illud : HullusGeometria expers in- 
trato. Erat igitur peculiaris quafi Academiae chara- 
fter Logicam prius , & Geometriam edifcere , iif- 
que ad Phyficam, & Moralem , quam fuliflime tra- 
debant, fefe inftruere, & praeparare. 

Plato* atque Academici Platonis difcipuli in re- 
bus phyficis Heraclito maxime confentiebant ; in re- 
bus moralibus , & politicis Socratem ; in metaphyfi- 
cis Pythagoxam cxteris prxferebant , corumque du- 
clrinam potiffimum fequebantur. 

Celeberrimum hoc erat Academicomm dogma , 
atque efTatum , Unum fcio % *quod nihil j;io ; feu , nul- 
lam nos habere de re quacumque , c,uamdiu vivi- 
mus, fcientiam . Poflea vero in id tatulem devene- 
runt iidem Academici , ut non folam fe nihil fcire 
dicerent , fed ne hoc quidem , quod nthil fcircnt , c:r- 
to cognofcere affirmarcnt . Crediderim tamen , aliud 
a Platone pofitum non fuiflTe , quam prudentem de 
iis omnibus rebus dubitationem ; de quibus certam 
non habemus Ifcientiam . Quzcumque tamen fuerit 
magiftri mens , indubium eft , e;us difcipulos ra- 
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tum illud omnino habuifle , atque in Licaeo tradi-. 
difle erTatum. 

jtrcefilas deinde in veteris Academice reformatio- 
ne , & Nova inftitutione f atque omnes ejufdem di- 
fcipuli rigidiora veteris dogmata aut deferuerunt , 
aut p2ululum faltem mitigarunt : communem homi- 
num vitarn , & commercium cum univerfali illa 
de omnibus plane rebus dubitarione Jrare non pofle , 
tandem agnoverunt, & rrofefTi funr." univerfali igi- 
tur dubitationi e medio fublatae probabilitatem fub- 
ltituerunt , ut novo nomine , & mitigato dogmate 
invidiam declinarent. 

Academici philofophi tempore procedente, primis 
fcilicet a?rae chriftiana; faeculis relifto priori nomine, 
jiovum arripuerunt, neqoe amplius Academici , fed 
Tlatonici folummodo apud omnes nuncupati funt ; 
quod quidem nomen Alexandrix primo natum , at- 
que Iconfirmatum in fubfequentia tempora , & eos 
omnes philofophos derivatum fuit, qui Platonis do- 
dtrinam profitebantur . Praner illos, quos jam retu- 
li , Academicos philofophos, quamplurimi alii omni- 
no prasclari, atque ex diverfis gentibus homines fub- 
fequentibus temporibns eamdem do&rinam tenue- 
T runt : Porpbyrius Plotinus , Jamblicbus , Vlutarchus , 
Proclus ex Graecis ; Pbilon Hebracus ex Judaeis , 
Apulcjus , Cbalcidius , & alii quamplures Latini in- 
ter Platonicos numerantur; ut omittam plures vete- 
res Romanos, & inter illos Marcum Tullium Cieero- 
nem y & majorem SS. PP. numerum , qui Platonetn y 
ejufque doclrinam aliis omnino Graecanicis fcholis 
praeferebant . Apud nonnullos Ecclefisc Patres , S.Jufti- 
?ium Martyrem, Clementsm Alexandrinum , Orige- 
nem , Tbeodorctum , Numenium , & alios, Plato ve! 
Moyfes Atticus , vel Pbilofopbus Hebrctus , vel Moy/is 
plagiarius habctur . 

C Y N I C A. J 

CynicaSecta Principem hzbint Antifibenem, Socratls 
difcipulum,& hominem quidem apprime acutum , 
non ita vero doclum . Ejus fchola; Philofophi Phy- 
ficam, Sc Dialeclicam aut non colebant, aut parurn 
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curabant : Ethicam tantummodo , feu moralem fcierv 
tiam profitebantur: Cynici funt appellati vel a Cyno* 
farge gyrrinafio, ubi Antiithenes verfabatur,& doce- 
bat: vel ex eo , quod ejufmodi philofophi , quafi 
canes t canina omnino mordacitate homines , eo- 
| rumque mores nullo difcrimine carperent, Sc canum 
inftar publice cum mulieribus coire non dubitarent. 
Celeberrimus inter Cynicos in tota antiquitate fuit 
Diogenes , qui primus poft Antilthenem fcholam di- 
rexit: magna ingenii vjs cum mentis indole , ob 
opinionum abfurditatem ad dementiam fortaflfe de- 
generante , celeberrimum Diogenis nomen efTece- 
runt • In eadem fchola Philofophiam docuerunt, 
atque prarclarum fibi pepererunt nomen CraUs , Mo- 
nimus , Oneficritus , Metrocles , Hypparchia Metroclis 
Soror , Z*w> , qui a Cynicis deficiens Stoicam Se- 
ftam fundavit, Tbeombrotus , Cleomenes , Timarcbus , 
Echeles , Demetrius , Menedemus , Menippus , in quo y 
( vel potius in Menedemo ) Cynicorum Sefta inte- 
riit, cum annos fere 150 fletiflet. 

S T O 1 C A. . 

Stoici Zcnonem habuere Scholae Prfncipera , & 
fundatorem circa annum ante Chriftum 314.. Zeno 
autem patria Cittieus in infula Cypro , plurimos 
Athenis Phylofophos audivit , antequam Scholara 
fundaret : nonaginta annos vixisTe dicitur , & per 

j 58 Stoicorum familix, & fchol* prsfuifle . Omnes 

. Philofophix partes, Logicam, Phyficam , Moralem 
compleclebatur , & docebat. Stoicae fcholae nomen 

, ex eo derivatum, quod Zeno in celebri apudAthe- 
nienfes porticu Polignoti picluris ornato doceret . 
Poft Zenonem Stoicam fcholam illullrarunt Hcril- 
/*/Zenonis difcipulus patria Carthaginenfis , Petfeus 
Cittieus Zenonis auditor , & fami l iaris ; Spbwrus , 
Bofpborianus Zenonis auditor ; Ariftv Chius ; Diony- 
fius Heracleota Zenonis auditor , qui a Stoicis- po- 

' flea ad Cyrenaicain Seclam fefe tranftulit j Clcan- 
thus Affius Zenonis auditor , 8c Stoicorum pater a 

' Tullio nuncupatus ; Cbryfippus Solenfis ex Cilicia 
Stoicus celeberrimus, & inLogiea, fiquis alius, pe- 
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ritiffimus ; Diogenes Babylonius , quem magnum , & 
gravem Stoicum appellat Cicero : Zeno Sidonius ab 
alio ejufdem nominis , & pntrix, philofopho Epi- 
cureo diftinguendus ; Antipater Diogenis Babylonii 
difcipulus , quem acutilfimum hominem , & inter 
magnos Stoicae Seclae authores habitum fuifle , 
tradit Cicero ; Panattius Antipatri difcipulus Sci- 
pionis ArTricani familiaris ; eum Cicero Stoicorum 
graviflimum , & prope principem nuncupat. Pofuio- 
nius Sirus Pananii auditor , quem Rhodi docentem in- 
vifit, & honore arTecit Pompejus , cum adverfus Mi- 
tridatem iter ageret: in eo tandem Stoi orum Se&a 
defecit circa annos prope 50 ante Chriftum natum , 
cum per annos 260 fletiflet. 

Plures etiam alii clari nominis Philofophi cum 
ante Chriftum natum, dum Stoicorum familia , & 
fchola Athenis adhuc floreret , tum polt vulgaris 
xrx initium , Zenonis fettx nomen dederunt . £x 
Romanis quidem Cato Uticenlls , Varro Romano- 
rum docttffimus , Marcus Tullius Cicero 9 Seneca Pbi- 
lofopbsts , Jtntoninus Pius , & Marcus Jlurelius Ro- 
mani Imperatores , ut alios omittam , inter Stoicos 
communiter recenfentur. CUmens Alexandrinus , & 
nonnulli alii Patres Grarci eamdem philofophiam 
coluere , atque cseteris Seftis pra»tulerunt . 

Porro Zeno , homo quidem patria Cyprius , ori- 
gine tamen Phsenicius ( cujus gentrs colonia Cyprum 
tranfmifla Cittium ibidem extruxit , atque habita- 
vit ) quamplurima doftrina capita e Mofaicis libris 
tranflulifle exiftimatur : plura item ab Academia in 
Porticum derivavit . Pracipua Stoicorum do&rina; 
capita Phyficam, & Metaphyficam fpeclantia erant, 
j°. Deum exillere unicum, licet diverfls nominibus 
ab iifdem philofophis fignificaretur : 2 0 . efle in Deo 
providentiam , quam tamen F tum appellabant : 
3 0 . Hominum animas efle fpiritus poft mortem fu- 
perftites. 4 0 . Deum eTTeanimam mundi : 5 0 . & hinc 
mundum tamquam animal quoddam fpeftabant . 6°. 
Mundum vero ipfum iene tandem conflagrandum . 

Sed circa mores potiflimum lingularis prorfus 
erat , atque paradoxo fimilis Stoicorum doclrina : 
omnia bona efTe stqualia, iicut etiam omnium ma- 
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lonim parem inter fe effe malitiam: dolorem , crii- 
ciatum , & alia hujufmodi non effe vera mala : fa- 
picmem nuJIa pailione turbari ; etiam in atrocioribu* 
cruciatibus felicem , atque pacificum fcmper exi- 
ftere : amicitiam , veram libertatem, animi magni- 
rudinem in fapiente folunmodo reperiri : Ex fa- 
pientum folummodo numero Reges , Imperatores f 
Reipublicac Principes , Magiftratus eflfe , atque eligi 
debere ; haec , inquam , & bene multa alia ejufdem 
farinx dogmata Stoicorum Ethicam componebant. 

Duo circa Stoicos relatis adjungam : primum, Ze- 
nonis integerrimos fuifTe mores , & fidem omnino 
incorruptam: quare cum hominis doftrina moribus 
refpondeiet, eo exiftimationis apud Athenienfes de- 
Tenit , ut non folum publicas portarum Civitatis 
claves dubiis Reipublicas temporibus apud illum de- 
ponerent; fed & vivo adhuc auream donarent co- 
ronam , mortuo altare erigerent : fecuncfum; Stoicos 
aliqua ex relatis dogmatibus vel in rriolliorem fen* 
fum mitigaflTe, vel oftentatione magis , & faftu ven* 
ditafle, quam reapfe credidiflTe. 

SECTA ITALICA, SEU 
PYTAGORICA. 

Praeter memoratas haftenus Philofophorurri Se- 
£tas , quae ex Socratis fchola prodierunt , celeberri- 
mafc etiatn inter Grxcos fuerunt Italica , Eleatica , 
Pyrrhonica , Peripateticet , Epicurea , & tandem Ecle- 
8ica, de quibus modo Ioquendum. Pytbagords patria 
Samius 600. annos ante Chriftum natus, cum iE- 
gyptum , Phaeniciam , Perfidem edifcendafc philofo- 
phiar cauflfa peragrafFet , & earum gentium Sapientes 
aacfiviflTet , redux in Magnim Grxciam , feu eam 
Itali* partem , quam Neapolitanum Regnum hodie 
ftuncupamus , fefe contulit ; ibi Crotonac fubfiftens 
philofophiac fcholam aperuit, & Seflam inftituit Ita- 
licam ab Iralia nuncupatam . De Phy fl ca , moribus, 
legibus difleruit , diu noftuque docens . Unius Py- 
thagorae authoritas pro indubi* veritatis nota a ai- 
fcipults babebatur ; quibus proinde fatis illud erat 
•d extorquendam fidem : Magifler M*it . Per inte* 
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PhUofophiae, & Phyficas potiflimum partes , fi Py~ 
bagoricum , hoc eft , Copernicanum de telluris motu 
fyftema excipias, non fatis conftat; cum viva tan- 
tummodo voce doceret, nihil vero pofteris fcriptum 
reliquerit . 

ELEATICA. 

Eleatica Sefta originem fuam a Xertophane Colo- 
phonio, nomen vero a Parmenide, & Zenone Elea- 
tenfibus accepit; hi enim cum Eleam , Afix mino- 
xis Civitatem , patriam haberent communem , & 
, «amdem Scholam fucceffive gubernarent , patrium 
illi nomen impofuerunt . Xenophanes porro & Py- 
thagoram, & Homerum , & Deos irridebat , -Deum 
quemdam materialem, Sc aeternum fibi fingebat, & 
propugnabat, quem figura Sphaerica prxditum efle 
affirmavit; feu potius Deum cum univerfo Mundo 
confudebat : eoque pa&o impium Benedicli Spinofee 
errorem praecinutt . Xenophanis Seftam, &do&rinam 
fecuti funt, & illuftrarunt Parmenides Eleates , qui 
ligata oratione Philofophiam confcripfit, magiftrum 
in pluribus deferuit, & Solem frigidum efTe delira- 
vit; Heraclitus Ephefius , Zeno Eleates , qui circa 
annum 460. floruit , plures adflruebat mundos , & 
linguam fibi dentibus confcidit, ne fceleris fui fo- 
cios manifeftare poflet, aut cogeretur ; Melijfus Sa- 
inius, Leucippus Eleates Zenonis difcipulus , nul- 
lum univerfo mundo limitem efTe autumans , ipfum- 
que mundum infinitum, feu potius infinitos exifte- 
re contendens , Democritus Mi!elius , feu ut alii 
volunt , Abderita , ampliflimum patrimonium in 
fcientiis comparandis impendit , de omni fere natu- 
rali FhiJofophia fubtiliter , & dollc difputavit: in- 
finitos etiam mundos flatuebat , & cum identidem 
genii ratione jocaretur , de omnibus & femper ri- 
dere videbatur; oculos fibi demumin extrema fene-' 
tfute eruifle fertur, ut animo minus diflrafto res phy- 
ficas melius contemplaretur : Pythagoras Abderita , Mr- 
trodorus Chius y Diogencs Smyrnaus , & Anaxarchus Ab- 
derita, quo paulo poft Alexandri mortem occifo , 
% Eleatica Schola extinfta fuit. 

PYR- 
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Pyrrhonici Philofophi eo de capite celebres , quoi 
fingulare hoc, & characteriflicum dogma , de omni- 
bus dubitandum proprium (ibi adflruerent i & reli- 
giofe tenerent , authorem & fcholx principem ha- 
buere Pyrrbonem Anavardi difcipulum , qui Seclse 
& nomen , & principium dedit circa an::um $oo 
ante Chriftum . Dogma illud de omn'bus dubitan- 
dum , quod abfolute , & ^eneraliter prolatum , & af- 
fertum impium eft , mitius inrerpretantur aliqui % 
quali fcilicet r yrrhonici de omnibus difputandum 
affirmarent. Ut ut res ftt, numerofam , &celebrem 
difcipulorum , & profefforum prolem habuit Pyrrho- 
rtica Schola , licet non parum invidias iis Philofo- 

Ehis concitaret charafterifticum Seftasdu^ma. Cele- 
riores fuere Timon Phliaftus , Philo Athenienfis , 
Hecaton Abderita , Eurihcbus Naufifphanes , P/o/o- 
tnefHs Cyrxnaicus Oiofcoridis Magifter , Eupbranor 
Seleucenfis , Eululus Alexandrinus , Ptolomarus al- 
ter , Heraclides illius auditor, Ensefidemus G r oflus , 
*Leufippus , Za xify Antiochus Laodicasnus , Menodo- 
tus Nicomedienfis med icus , Empyricus , Herodotus 
Tharfenfis , Sextus cognomento Empyricus patria 
Alexandrinus, Saturninus denique ultimus ejusfcho- 
Ix profeflor. 

Licet autem pratcipuum illud Tyrrhonicoruni Dog- 
ma de omnibus dubitandum tdem in fpeciem eflTe vi- 
deatur, quod Academici olim propugnarunt , immo 
& Des Cartes noftris hifce temporibus methodi fo- 
lummodo gratia ex parte renovavit; reapfe tamen ma- 
gnum inter eos Philofophos difcrimen intercedit. Car- 
tcjius enim , ut fuo loco dicemus , tamquam hypothelim 
rolummodo , & methodi cauflfa hujufmodi principium 
de omnibus dubitandum ad tempus Philofopho incul- 
cat , quin illud, ut thefim tueitur: Academici opi- 
niones alias aliis etfe prob biliores , & verifimiliores 
admittebant, ut jam diximus. 

Pirrhonici contra flatuebant , primo , omnia eflfe 
& dubia , & sequaliter dubia : Secundo , mentem 
humanam de nullis omnino rebus , fed de rerum 
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fotummodo apparentiis judicium ferre ; c um enim , in- 
quiebant , ope fenfuurrt ideas acquir.>mus , & judi- 
cia noftraeliciamus; fenfus,autem non qjid objefta 
in fe ipfi fiftt , fed tantum quid nobis appareant , 
menti exhibeant; nullam de objecto aliquo abfolu- 
tam cognitionem, fed relativam tantummodo ad fen- 
fus noltros, & ad alia obje&a , quibufcum compa- 
rantur, habere poffumus . 

Etfi abfurdus hic , fi quis alius , atque intolerabi- 
lis error fit , fuos tamen habet noftra etiam aetate 
fedatores . 

EPICUREA. 

Nulli fortaflis in tota antiquitate extiterunt Phi- 
lofophi , qui in rebus Phylicis expIicancHs & pro- 
inovendis palmam Epicureis eripercnt, ut ex colla- 
tis inter fe veterum Philofophorum operibus , frag- 
mentis , & teflimoniis facile inferri poteft. Secla: 
nomen dedit Epicurus patria Athenienfis , Epicu- 
reorum princeps , & accerrimi ingenii vir, annis fe- 
re 500. ante Chriftum . Epicurei tanquam Mccha- 
nici antiquitatis Philofophi haberi poflunt ; idque 
cenferi debet proprius fcholaecharacler^principiis enim 
mechanicis Phyficam explicabant , & naturafia cor- 
pora componebant. Impia tamcn dogmara , qua: pro- 
fitebantur , invidiofum fcholx , ejufque Principi 
Epicuro nomen fecit ; nuilum enim efle Deum , 
fed omnia fato diripi ; humanam Beatitudinem in 
fenfuum deleclationibus confillere adllruebant ; ato* 
mos (communia rerum apud Ej icureos elcmenta ) 
aeternas efle , s & fempcr agitatas ; mundumque 
ex fortuito atomorum concurfu fuifle conflatum , 
idemtidemque eadem de caulTa periturum , & reno- 
vandum aflcrebant . 

Porro Corpufcularis ha:c , sfir,.?iij1ica , aut Mrcba- 
nica philofophia ( fingulis cn m hifce nominibus 
nuncupatur ) longe elt Epicu/o antiquior: Primus 
enim illius author pofieritati rotus, Mofcbus exifli- 
matur; homo quidem Phnrmicius , qui ante bellum 
Trojanum floruit , & Atomos , feu prima , ac im- 
perfectiflima corpufcularis philofophije fundamenta 

do- 
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docuit , aut hiftorice tradidit'. A Phaenicio homi- 
ne ( quem aliqui Moyfem fuifle autumant ) corpu- 
fcularem philofophiam poft aliquot faecula accene- 
runt, & primi inter Graccos profeffi funt Lcucip- 
pus y & Dentocritus ; quorum poftremus , ut erat ho- 
mo acerrimi ingenii, atque a natura ipfa ad philo- 
fophandum comparatus , do&rinam quam didicerat, 
magnopere promovit. 

Epicurus tamen acceptam a Democrito philofophiam 
adeo illuftravit, eoque nova rerum explicatione , & 
acceffionibus perduxit, ut ab omnibus deinceps fe- 
clx princeps renuntiaretur . Duo illa impia dogma- 
ta , quae retulimus circa fatum , Sc beatitudinem in 
fenfuum voluptatibus pofitam , Epicuro plures ad- 
judicant; Tullius tamen , Diogenes , Laertius , de Phi- 
lofophorum fei^s eruditiffimi illum ab injuria , & 
affidtis dogmatibus vindicant. Iis enim aucloribus > 
Deum non tollebat Epicurus ; fed in fuamet otiofi- 
tate beatum res humanas non curare exiftimabat, 
& Providentiam negabat: fummum prseterea hooai- 
nis naturale bonum non in fenfuum voluptatibus 9 
fed in perfecla animi tranquillitate , & gaudio nul- 
lo paffionis tumultu perturbato conftituebat . 

Verum inter Epicuri Difcipulos alii' fuerunt , mol- 
liores Epicurifiae idcirco nuncupati , qui duo illa 
relata , & impia dogmata fuftinebant ; unde invi- 
diofum magiftro, & univerfac feftx creatuni eft no- 
men; dum interim alia Epicureorum pars , qui ri- 
gidi EpicuriJIae nuncupabantur , ad genuinum Magi- 
ftri fenfum philofopharentur . Epicuri do&rinam ver^ 
fibus elegantiffime fcriptam Romanis tradidit Lucre- 
tius, cum primis Epicuriftis numerandus. 

Epicuri Seclam profeffi funt Colotes L^.mpfacenus, 
Metrodorus Athenieniis , vel , ut Straboni placet , 
Lampfacenus , Polianus Lampfaco fimiliter natus , 
Hermacbus Mytilenasus , quem Epicurus fucceflTorem 
in fchola deftinavit, Polyfiratus , Dionyfius , Bafi!ide* t 
Protarchus , Demetrius Lacon, Diogenes Tarfenlis po- 
ftremus fchola: profeflor circa annum 6$ ante Chri- 
ftum . Inter Epicureos etiam recenfentur , & ma- 
gnopere celebrantur Dicgenes Spleucenfis, Lyfias , Ze- 
no Sidonius, & alii plurimi. 

PE- 
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PERIPATETICA. 

Ad peripateticam demum fcholam poftremis S*- 
culis in Europa celeberrimam devenimus. Eam cir- 
ca annos 330 a*ite Chriftum Athenis inftituit Ari- 
ftotcles Philofophus praclarus , Stagyrac ignobili Tra- 
ciae oppido natus , Platoni* per 20. annos auditor . 
Peripatetica ♦ feu Dcambulateria inde diclafuit, quod 
hujufmodi Phylofophi in Lycceo quodam , feu por- 
ticu Athenarum deambulando docerent. Ariftoteles 
utique acutiflimi ingenii vir , Logicam imprimis 
magnopere coluit , & in meliorem formam , quam 
antea habebat, redegit. De fingulis Philoforhia? na- 
turalis partibus plurima differuit. sAlcxandrum Ma~ 
gnum habuit difcipulum , & in illius mortem con- 
fpirarte traditur . Itli pmerea communiter vitio 
vertitur, quod Platonem Magiftrum fuum inurbane 
omnino, & ingratiflime traftaverit; quod illius fen- 
tentias infideliter exponeret , ut facilius impugna- 
ret; & quodomnes etiam antiquos Philofophos , eo- 
mmque fcripta , & dottrinas plus aequo carperet . 

De Iocis Rhetoricis optime fcripfit : Artcm etiam 
Poeticam nobis ieliquit apque brevem , & mirabi- 
lem , licet Poeta nunquam extiterit , neque caufas 
oraverit . [Quamplurima quoque in Politicorum Li- 
bris legimus , quas meritoadmiramur . De Libris ta- 
men Phyficis , & reliquis , in quibus hominis phi- 
Jofophiam edifcimus, longe diverfum ferendum efle 
judicium, ii non negabunt, qui oclo libros w*t**i 
aix^fltri/Jc de phyfico auditu , & quatuor t^' o?aV» 
de cado , in quibus totum illius fyltema praccipue 
continemr , attente legerint : fi JlDcrrocm , & non- 
nullosalios Scholafticos audiamus, Jlriflotclem fufpi- 
cere debemus , tamquam humana; fubilitatis mira- 
culum, ipfiiTimum naturae gcnium, & quoddam non 
plas ultra humanae fpeciei . Qiii tamen per id tem- 
poris ita jLrijlotelem pratdicaret; furdis caneret, & 
cachinos moveret. 

Munduszb ^4riflotclc ponitur a?ternus ; vacuum im- 
poflibile faltem naturaliter: Mundus ab noftro di- 
ftinftusomnino impoflibilis; Horrorvacui, quafi ve- 
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ra caufTa , & naturx geniu* : pranerea innumerac 
qualitates , formx , virtutes ubique inducuntur . Quare 
illud erat Peripateticas fcholx charadter fecundum 
antiquam prxcipue Arabum methodum , omnia fere 
Phyficx arcana, & phxnomena generalibus virtu- 
tum, qualitatum, & produdlionum nominibus expo- 
neie; mechanicas vero cauflas , & explicandi mo- 
dum rejicere: tiihil igitur mirum , fi genuinas efte- 
cluum naturalium cauflas , qux mechanicar funt , non 
explicabant. Sectx profeflb; es , vel prxcipui Arifto- 
telis difcipuli numerantur Eudemus Rhodius , Clear* 
chns Soleniis , ^Arijioxenus Tarentinus , Calliflbenes 
Olynrhius , Calippus Athenieniis , Ihraclides Ponti- 
cus , Dicaarcbus Menanenfis , Orator, & Geometra ; 
Theophraflus Erefius Ariftotelis auditor , & in fcho- 
la fuceflbr , omnium Philofophorum elegantiflimus , 
& eruditiflimus, aitCicero,* duodifcipulorum millia 
aliquando numeravit , & inter eos fuere Demetrius Pba- 
leretts , Strato Lampfacenus magnoperc a Laertio 
commendatus , Theoprafli fucce/lor , & Ptolomai 
Pbiladelphi magifter : Lyco Troade narus, & fcho- 
lx per 40. & amplius annos prarfes, & moderator ; 
Jlrifto Ceus , Critolaus Phafalides , qui ad annum 
110 ante Chriflum natum vitam produxit , in eo- 
que Peripat tica fcholafinem habuit; Diodorus tmvn 
quem aliqui Critolao fucceflifle fcribunt , juxta Ci- 
ceronem dici vere Peripateticus non poteft . Ariflo-» 
telis igitur Philofophia per mille , & amplius an- 
nos quafi pbliterara , & fepulta jacuit , quoad Ara- 
bes , Averroes potillimum , & sAvicenna , Mahome- 
tani homines , eam colere cxperunt , & in Hifpa- 
niam, ut flatim dicemus, introduxerunt . 

. ECLECTICI. 

Eclecticam tandem , feu Eleclivam Philofophiam 
recenfitis fchoiis tempore quidem pofteriorem, di- 
gnitate tamen fentiendi , dicendique libertate prx- 
ftantiorcm Alexandrix inftituit Potamon Alexandri- 
nus fecundo reparationis noftrx Sxculo . Hxc phi- 
lofophandi Methodus ultra Juftiniani Imperatoris 
xtatetu produfta non fuir: illius a cxteris omnibus 
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quafi criterium eft , innullius fc&x, philofophi , aut 
hominis verba jurare ; libertatem inentis , feu opi- 
nionum femper habe e, & veritatem in cujuslibet 
philofoph: libris repertam amplefti. Hxc utique Se- 
&a, feu potius Ubere philofophandi methodus , qux 
tamquam libera philofophorum refpublica haberi po- 
teft ,pIurimisfeculisobIivione.fepuIu , noftris tandem 
temporibus rediviva,& in fcenam iterum producta 
magno habetur in pretio : in eamque praecipui totius 
Europ» philofophi, defertjs A tomiftarum , Carteliii , 
ic Nevvtonianorum caftris , fenfim adfcribuntur . 
Omnibus fcilicet jam innotuit, nihil aflequendap , & 
tradenda verirati magisofficere , quam haufta a pueris 
- fcholac alicujus prsejudicia ; nihil magis prodefle , 
quam difcurrendi , fentiendique libertas. Pofl Po- 
tamonem fcholas principem liberam hanc Philofo- 
phiam docuerunt Ammonius Alexandrinus ad finem 
ufque fecundi faculi , qui Chriftianam fidem ample- 
xus eft; Photinus Ammonii auditor, ad annum ufqua 
*7opoft Chrifti nativitatem vivens, & Philofophiam 
docens; Herennius , Orlgenes ( non iJIe quidem Ai!a- 
mantinus fecundo Saeculo celeberrimus ) Vorpbyrius 
Tyro oriundus, Judaica: primum , Chrillianx poilea 
Religionis defertor; Jamblichus Conftantini Maani 
tempore ; JEdefms Cappadox , Juliani Apoftatae prar- 
ceptor; Scoater Syrus ; Serynus Alexandrinus , qui 
ab Arcadio ufque ad Valentiniani fecundi tempora 
floruit ; Chryfantiuj Sardianus; Eunapius , poft Theo- 
dofii Magni imperium vitam agens ; Proclus Mathe- 
maticus Lycix natus > quiadannum ufque^y flornit : 
Proclo fucceflit Athenis, quo perducta fuerat Scho- 
la , Marinus , & poftea Hegias , Ijidorus , tandemque 
Damafcius poftremus EclecUcx fcholce profeftbr pa- 
tria Damafcenus , & fub Juftiniani imperio vita 
funflus. 

Veteres hucufque philofophijj , & philofophorum 
Seites enumeravimus , qux i<» Giaecia 'potijTimum ex- 
titerunt , & ab hominibus Graecis fundatae, & illu- 
ftratx func. Omnes eae philofophorum fcholx lapfu 
temporum interierunt : aliquse tamen poft plurima 
exa&a Saecula iterum in lucem prodiere , ut Peri* 
patetica , & Epicurea ; in aliaruinque locum alias 

etiam 
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etiam nottra hac xtate feliciter funt inveclas , ut 
Cartefiana , Experimentalis , Chimica , Nevvtonia- 
na , de quibus in pracfenti aliqua addenda funt. 

Relati hucufque Philofophi , Ecle&ic* fcholse Se- 
ftatores, ii funt , qui inter Graecos, quamdiu fchola 
ftetit, Ecle&icam hanc dodtrinam , atque philofo- 
phandi methodum publicedocuerunt ,'majorique plau- 
fu profitebantur . Plurimi tamen alii extiterunt phi- 
lofophi non inter Graecos modo, fed intcr Romanos 
etiam, atquealias gentes, cumante, tum etiam poft 
relata tempora . qui amabilem hanc philofophandi 
Iibertatem omnium Seftarum jugo , atque Phifofo- 
phomm nominibus longeprseferrent. Qttin immo eo 
♦ res aliquando devenit , ut EcIecYioa Philofophia , 
doftiorum hominum DocTrina exiftimaretur . 

Notiflfimunt enimvero eft familiare illud Platonis 
diftum Amicus Socrates , fed magis amica <veritas ; 
quod poftea pari etiam jure in P/atonem ufurpabat 
etiam Arijfoteles , unde vulgare proverbium ad nos 
ufque fuit tranfmiflTum. Nemo fere jam ignorat, ni- 
hil familiarius di&itaflTe Platonem , quam , non fe 
bominis , fed rationis folummodo aucloritate duci : in 
quem etiam fenfum aliquibus poft Platonem farculis 
fcribebat inter Romanos Tuilius , non tam auBoresin 
dtfputando , quam rationis momenta qucerenda elle , li- 
cet alias inter Academicos recenferetur . Orn ego 
ha»c, 3c fimilia apud Romanos Scriptores pafljm le- 
go , in eam fententiam facile adducor , eos etiam 
philofophos , qui fecta; aficui nomen dederant , ma> 
gnam falrem partem Horatiannm illud probafle Nul- 
lius addicfus jurare in verba magifiri . 

Equidem egregius ille Stoicus Seneca de fe ipfo 
affirmabat, Quod fieri in Senatu folet , inquit , fasiem- 
dum ego in PbHofopbia quoque exiftimo . Cum cenfuit 
aliquis , quod ex parte mibi placet , jubeo illum divi- 
dere fententiam , (T fequor . Inter ipfosetiam Ecclefi* 
PP. nonpauci fuerunt, qui hanc unam Philofophan- 
di rationem probarent , inter quos potiflimum nu- 
merantur Origenes , Clemens Alexaridrinus , atque 
omnium difertiiTime La&antius . Docemus , inquit , 
nullam feclam fuiffe tam deviam , nec Pbilofopborum 
quemquam tam inanem , qui non videret altquid em 



Digitized by Google 



% 

4 



PHILOSOPHICM. 159 

vero. Sed dum contradicendi ftudio injaniunt non 

tantum illis neritas elapfa eft > quam fe qucerere fima- 
labant , fed ipfi etiam fuo n>itio perdiderunt . Quod fi 
extitiffet aliquis , qui veritatem fparfam per fingulos , 
per ftBafque diffufam ceiligeret in unum y > ac redigeret 
in corpus , is profecio non diffentiret a nobis . 

Hxc^ & alia , quac eodem in loco late profequi- 
tur Laciantius ( a ) , & confirmat Auguftinus ( b ) , lu- 
culenter ofiendunt quam merito hanc etiam philo- 
fophandi libertatem nos amemus, & femper tenere 
inftituamus. 

» 

. ; PERIPATETICA RECENTIOR. 

» 

Philofophiam Peripateticam recentiorem , qua» a 
decirno tertio ad medium Seculum decimum fepti- 
mum fcholas omnes tyrannice tenuit, ab antiqua 
Ariilotelis Philofophia infigniter dirTerre necefle eft. * 
Cum erum manufcriptos Ariflotelis Codices ad Tbeo- 
pbraftum primo, deinde ad Neleum Theopbrafti di- 
fcipulum delatos Rex Pergami undique ftudiofe con- 
quireret, ut in Regia Bibliotheca Pergami ab ipfo 
Rege inftructa reponeret; eos fub terra condiderunt 
Nelei hacredes , ne a Rege deprehenfi Pergamum 
deferrentur . Poflquam autem fub terra per cen- 
tnm t <5c triginta annos delituiflent , inde tandem 
eruti in Apelliconis manus venerunt . Cum vero 
temporjs diuturnitate , & injuriis , locique humidi- 
tate plurima eflenr. obliterata , lacunseque propterea 
plurimae irrepfiflent ,quibus & textus , & verba ,& fen- 
fus intelligi omnino non poterant ; ea omnia ex ar- 
bitrio fuo fupplevit , & adjecit jfpellico ; unde fa- 
clum eft , ut mira Ariftotelis in textus obfcuritas 
derivaretur , infinitifque propemodum locis alium 
plane fenfum tribueretur , quam antea habebant . PIu- 
rima etiam addita & immutata funt Tiranionis Gram- 
matici , & Andronici opera , ad quorum manus co- 
dices ilii tandem pervenerunt : ut nihil dicarn de 
plurimis aliis mutationibus , quas in Ariftotelis fcri- 
Mont. PbiL T. I. P. II. L pta 



( a ) Inftit. lib. 7. cap. 7. 

( b ) Confeffxonum lib. 3. cap. 4. 
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pta irrepfiflfe necefle fuit , dum ab imperitis homi- 
n bus tranfcriberentur. Deinde S. Thomas , aliique 
Peripatetici Chriftiani bene multa in Ariflotele ca- 
ftigarunt , quae cum fide Chriftiana non convenie- 
bant, manifeftofque errores , & impietatem redole- 
bant . Pmerea , ut erat Arabum , & Scholafticorum 
indoles fubtilitatum plus sequo amantiflima , Phyfi- 
cam Ariflotelis, vitiatam eam quidem , depravatam, 
mendis ubique fcatentem , in qua omnia obfcuris , 
& generalibus verbis explicabantur , novis fubtilita- 
tibus , #c chimxi is implevere , & ita jejune tradla- 
bant, ut Phyficam in Phyfica defideraretur ; nihil- 
que fere e Scholis niii novum , & barbarum di- 
cendi genus reportaremus . Fatendum tamen eft , 
aliquos eorum , qui modo fuperfunt, Peripateticos 
ad tria folummodo xapita Peripatifmum reducere i 
i°. Animas fcilicet fubftantiales diftin&as a mate- 
ria, quas in omnibus animalibus agnofcunt; 2°. U- 
nam vel alteram qualitatem materialem a materia 
etiam diftin&am ; $<\ veram rerum feu efTeduum 
produ&ionem a cauflis naturalibus faftam . In reli- 
quis omnibus Principem fuum deferuere , neque Ma- 
thefi , neque cxperimentis , neque, ut verbo dicam , 
promovendas Phyficx laboribus parcunt. 

Neque aliud ab ingeniofis , & religiofis homini- 
bus , quales ut plurimum hodie Scholaftici funt , 
in tanto experimentorum , 6V fcientiarum lumine 
fieri poterat . Ex una enim parte certiflima Chri- 
ftianorum dogmatum veritas ^Arifiotelem in quam- 
plurimos errores lapfum demonftrat , ut obiter in 
totius operis decurfu annotabimus : ex alia vero in- 
numera experimenta phyiica circa ignem , aquam , 
defcenfum gravium , vacuum , corporis humani ftru- 
rturam , & mille alia corpora , & corporum ftatus 
inilituta antiquas Arabum , Sc <Ariftotelis opiniones 
phylicas convellunt. Deinde cum faftidiofis , Sc de- 
licatioris ingenii hominibus hodie agimus : obfcuri- 
tatem tantummodo rebus revelatis , religioni , dog- 
mati, altaribus condonant; in fcientiis vero natura- 
libus Philofophorum facramenta , generalia vocabu- 
la , Sc cauflas non intelligibiles ferre omnino non 
pollunt. 

PHI- 
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1 PHILOSOPHIA CARTESIANA. 

f 

Henatus Dcs Caries hobilis Eques Gallus , Sc fo 
lertifllmi ingenii vir Hagae Turonum anno 1196. 
? natus , & Holmia» in Svecia anno 1650. vita fun- < 
r flus; primus fuit* qui fublato libertatis vexillo ty- 
1 rannicum ingeniorum jugum , quo integra philofopho- 
rum natio a tribus aut quatuor Seculis premeba- 
tur, excuflit , miferandamqtie Arabicx Philofophias 
• faciem immutare aggreflfus eft . Novum igitur phi- 
lofuphandi modum , novas regulas , & methodum 
excagitavit . Rejedlis metaphyficis pfincipiis , & ge- 
neralibus virtutum 4 & qualitatum vocabulis , qui- 
bus antea philofophi omnia fignificabant , licet nihil 
I explicarent ; mechanica , hoc eft , phyfica , ve- 
ra , & firnpliciflima principia ; motum , feu impul- 
lionem , quietem , & figuram ; feu materiam, fi- 
guram , & motum fubftituit: iifque tribus omnem 
1 univerfi fabricam explicare , Sc fi fas eft dicere f 
»■ creare eft aegrefTus . Phyficam non in abftraftis A- 
rabum quaeftionibus , fed in aatura ipfa experimen- 
$ tis, & obfervationibus quserendam efle docuit. Por- 
ro Cartefius , & Cartefiani cauftas prius exponunt , 
& ad libitum quandoque fuum ftatuunt , ab iifque 
prius notis ad effertus inde deducendos , & expli- 
candos defcendunt : plures idcirco ftatuunt hypo- 
thefes, ut naturalia phacnomena, &integram mundi 
machinam inde explicent : feu potius obfervatis 
prius aliquot alicujus caufla? effeftibus , hanc cauf- 
fam in tribus notiffimis principiis mechanicis fupra 
pofitis qujerunt ; & ex caufli eo paclo abfolute xio- 
ta , aut aliquando per hypothefim aflTumpta, Sc fcru- 
pulofe examinata omnes effeclus & phaenomena na- 
turalia deducunt , <5c explicant: idque eft peculiaris 
? Philofophix Cartefianx chara&er, & methodus , at- 
que a Nevvtoniana methodo difcrimen : Experi- 
menta igitur inflituunt Cartefiani , & phacnomena 
perpendunt , ut cauflfas mechanicas recle ftatuant , 
aut ponant , & cum cauffis pofitis deinceps confe- 
' rant. Cartefium , ejufque dilcipulos ,, & doftrinam 
jam prodeuntem , acerrime impugnaiunt Peripate* 
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tici ; fed cum impugnatione ip& fmnius flabillta , 
& emendatior in dies evaderet ; magnum fibi no- 
men,& fortunam in Republica Lireraria concilia- 
vit. Cum tamen ut hutnanarum rerum fert conditio , 
non pauci erroros in Cartefio , fedatis jam primis 
animorum, & difputationum rrn tibus , deprehende- 
rentur : inde facTum eft: , ut Cartefiani quidem fint plu- 
rimi, nullus tamen Cartelium fcrupulofe in fjnr.u- 
lis tueatur. Id cirra dubitim eft , Cartefio nos plu- 
rima debere , eumque primum philofophix , & bo* 
narum artium inftauratorem jure merito haberi . 
Cartelium fecuti imprimis funt Mer/cnus , Huighcns , 
Htgis , Rohault , Malebranche , Rcgnauit , & alii quam- 
plurimi, & pra^clari nominis philofophi. 

ATOMIST^E, SEU G A S SENDIST JE. 

Atomorum docTrina , & Atomiftas non tam no- 
vum aliquod cenfendum efl noftras xtitis inven- 
tum , quam vcteris , & obliteratx docTrmse inftau- 
ratio, & in pluribus reformatio . Cum enim pluri- 
ma eflent in Epicuro, Graeco fcilicet, & veten phi- 
lofopho, optime excogitara, utilia, & yeritati con- 
formia , aliqua tamen impia dogmata iis elTent in- 
terfperfa ; Petrus Gajfendus , vir eruditus natus pro- 
pe Diniam in Gallia anno 1592 & Parillis anno 
J655 mortuns Graecum Epicurum Latio donavit ab 
erroribus & imjpiis dogmatibus purgatum : plurima 
de fuo penu adjecit ; difTiciliaque loca , & phrno- 
nsena ex Epicuri principiis , infecabilibus fcilicet 
atomis explicuit . Plurima Atomiftis cum Cartefio 
communia funt : in pluribus etiam dirferunt. Utra- 
que philofophia Mecbanica eft , & dicitur • mechani- 
cis enim principiis innititur , & mechanice omnia 
explicat j Cartefiana tamen hypothefis longe eft in- 
geniofior, quam Epicurea : Atomiftar ex adverfo 
in bene multis verius omnino , & rationi & expe- 
xientir conformius, quam Cartefius philofophantur . 
In hoc etiam fere conveniunt Cartefiani , Sc Ato- 
mifta?, quod plurimifint, qui earum alteram probent, 
& tueantur docTrinam , rarus , aut nullus , qui in 
Gaflendi, aut Cartefii vcrba jurct, eofque fcrupulo- 
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fe obfervet. Ad utramque etiam hanc Philofophiami 
utpore prirjcipiis m&rhanicis flabilitam , & pharno- 
mena naturalia fecundum numerum , pondus & men- 
•furam exponentem, non parum Geometriae,& alia- 
rum partium Mathefeos requiritur . Ad magnam 
etiam Carthefii hypothefim circa primam univerfi 
originem capiendam non leviter in Aftronomia irt- 
ftruttum efle oportet. 

NEWTONIANI; 

Et difcrimen inter Cartefi & Newtoni Pbilofopbiam . 

Ifaacus Newton nobilis Eques Angltts profundif- 
fimi ingenii vir . & Geometra plane egregius , qui 
anno 1642. in Anglia natus , Londini anno 1726. 
extremum diemobiit, peculiare ^tiam phyficumhu- 
jufce mundi Syftema excogitavit Gartefiano penitus 
oppofitum. -Nevvton , & Nevvtoniani plurimi Ato- 
morum doclrinam probant, & amplecluntur : aliqui- 
bus tamen in locis non pauca ex fuo addunt, aut 
aperre corrigunt , prout ratio , aut experimenta id 
fuadere videntur. Nevvron Cartefio aperte armulus 
in eo totus efl , ut & alia methodo philofophetur , 
& hujufce mundi fabricam & maflam aliis omni- 
no Jegibus , & cauflls conditam efle , & confef- 
vari aflerat , ac Cartefius adftruxerat . Cum 
igirur Cartefius eam teneat methodum , ut a Cauf- 
fis effeclus , & phamomena naturaNa deducat , ut 
fuperius expofuimus; Nevvton ex adverfo totus eft 
in effeftuum & phaenomenorum examine , ut ex iis 
tandem cauflas, vel cauflarum leges deducat. Uter- 
que tamen per continuam &: immediatam naturas 
obfervationem, & corporum analyfim Phylofophiam 
fuam edifci , & doceri amat. Cum vero Carrefius 
cauflas non temere , libere , aut vage, fed determi- 
natas earum rerum , & univerfi, quod mente habe- 
bat, indagaret,- tit ex iis melius rerum omnium , 3c 
mundi ipfius originem, genefim , & viciflitudines 
fponte deduceret; omnino patet , Cartefium metho- 
dum inverfam , & diredfam adbibere; Nevvtonum 
tamen folam inverfam ample&i. Cartefius materiam 
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in infinitum divifibilem adftruit ; Nevvton atomos 
^atuit , aJiqui tamen ejus difcipuli Magiftrum hac 
in parte deferunt. Carteiius fpatium vacuum repu- 
tavit impoflibile; Nevvton neceflarium , Sc exiftens: 
Cartefius fola materia & motu , hoc elt, principiis 
mechanicis inde orris , motu , quiete , figura uni- 
verfuru mundum , & omnia ejus phasnomena con- 
ftruere, & explicare aufus eft , & omnia in mundo 
impulfione fleri pronuntiat , omnem aliunde mate- 
riam primitivam homogeneam ilatuens : Nevvton 
ex adverfo materiam heterogeneam potius amat i 
& univerfali , mutuaque rerum omnium attraftio- 
ne totum Mundum conditum fuifle , & guber- 
nari . Carteiius omnia fpatia caeleftia ftatuit plena ; 
Nevvton vacua : Cartelius aftra vorticibus innatan- 
tia , & ope impulfionis circnmducta ; Nevvton aftra 
ipfa in vacuo ope attraftionis univerfalis una cum 
projeftione convolvi affirmat • Cartefius omnia [cor- 
pora efle Ievia, feu centrifuga , Nevvton gravia, feu 
centripeta ; Cartefius igitur gravitatem per exter- 
nam impulfionem ; Nevvton per attra&ionem ex- 
plicat ; eoque pafto plurima diverfimode uterque 
explicat, ut fuis in locis dicemus . IHud inter alia 
vitio Nevvtonianis vertitur a quamplurimis , quod 
cccultas qualitates e poftliminio revocarent , & fpe- 
ciofo attraftionis vocabulo donarint ; quod ftudio 
partium nimis indulgeant ; quod non tam Phyficam , 
quam Geometriam tradere videantur. Quid ad hatc 
Nevvtonianj , & gntcipue ad qualitatum occultarum 
caput , fuo loco videbimus , cum de attratf ione dif- 
putabimus. Bene multa funt quas in utroque Syfte- 
mate, in Cartefio, & Nevvtono probes , multa et- 
iam quac rejicias, ut in hujufce operis decurfu ani- 
madvertes. Nevvtonum tota Anglia , & non pau- 
ci aliarum gentium philofophi ampleftuntur , inter 
quos numerantur multi , qui Nevvtonum non intel- 
ligunt, vixque ejus difcipulos capiunt. H*c imprae- 
fentiarum breviter perftrinxifle fufficiat. 
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SYSTEMA LEIBNITIANUM. 

* * 

Quod Nevvtono, ejufque Seftatoribus vitio com* 
muniter vertitur j-**ps nimirum occultas qualitates , 
& methaphyficam Phiicfophiam e poftliminio revo- . 
care c*pifle ; id ipfum apertius exequuntur Leibni- 
tiani . Gottofridus Gulielmus Leibnitius Philofophus 
Germanus, vir quidem & in Geometria Nevvtono 
comparandus, & in aliis etiam fcientiis longe eru- 
ditus poft editum Nevvtoni fyftema , quod non pro- 
bavit, novam arripuit viam , nt Phyficum mundi 
fyftema explicaret : adeo verum eft , mundum a 
Deo homiRum difputationi traditum fuifle. Carte- 
fianos vortices adhibitis corre&ionibus tenet , ut fuo 
loco videbimus • Scholafticorum praeterea metho- 
dum , & concinniratem impenfe probat . Illius 
fyftematis fummam, & fundamentalia capita paucis 
accipe: Sc quoniam fuamet expofitione rejicitur hsec 
doftrina , fatis erit eam hoc loco exponere , ubi 
hiftorici taotum munus ago . Adfpe&abilem hunc 
Sc univerfum mundum ex folis Monadibut compofi- 
tum efle ftatuit (<*). Monadum autem nomine fub- 
ftaruias quafdam fimplices , indivifibiles , ingenerabi- 
les, incorruptibiIes,inextedfas, non figuratas , neque 
ullum fpatium occupantes intelligit , quae & a Deo 
immediate fuerunt produdbe, & vi quadam attiva f 
feu energia donata? . Quoniam autem Leibnitanis 
fimilitudo eft identitas , omnes furvt diffimiles, ne- 
que dari poterunt duae fimiles . Monades vero om- 
nes in quatuor clafles, feu genera diftribuunt : ad 
primum genus eae omnes fpe&ant, ex quibus corpo- 
ra fingula componuntur: funt iftae omnium imper- 
fe&iffimse, & praeter vim motricem , qua. prxditac 
funt, univerfum non nifi confufiflime (repraefentant 
(6). In fecundo genere , aut ordine , cx collocan- 
tur , qu* mundum clare, fed parum tamen diftin&e 
exhibent, & repr*fentant , ex iifque omnes bruto- 

L 4 rum N 

(a ) a&a Lipfienfia fuplcm. t. 7. a pag. 500. 
( bj) Maufpertuis tom. x. lettre 7- Budcus bift. phiU 
c. 6. Volf. in cofmolog. fect. ». c. *• 
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rum animas conflatas eflTe contendunt . Tertius mo- 
nadum ordo eas omnes , & folas comprehendit , in 
quarum fingulis univerfum clare, & dilHnfte reprx- 
fentatur ; ad hujufmodi fnonandum claflem animx 
humana: pertinent . In quarto demum ordine una 
ponitur monas omnium aliarum perfecnflima , quz 
non mundum folummodo , fed omnia etiam polli- 
bilia videt , cognofcic , & reprxfentat » eamque 
proinde monadem dicunt Deum Optimum Maxi- 
• muni . Unde in qualibec mrmade rerum omnium 
uhiverfitas, aut confufe, aut clare, aut diftintfe re- 
pra,fer,tatur . 

Si hos Philofophos audiamus , fingulae monades 
ex proprin vi , & energia in alias femper agere co- 
nantur ; fjr.eulse in fingulas agunt, & ab omnibus 
in fingulas reagitur: ab iifque a<ftionibus , cV reaclio- 
nibus confociantur per cont,*clum , & redduntnr im* 
penetrabiles ; ab extrinfeco folum mutantur per ad- 
ditionem fcilicet , qua aliis alia: , velut litera* H- 
teris, adduntur . Similes, feu potius minus diffimi- 
les monades fimilia corpora componunt ; a diflimi- 
libus diffimilia conftituuntur . Ejus deinde funt na- 
turac, ut in ipfis ultimas rariones eorum omnium , 
qua: in mundo accidunt , contineantur ; eaque Iege 
inter fe omnes connecluntur , ut alius femper ex 
alio fequatur ilatus intra certum ordinem , & fe- 
riem mutationum, quae in ipfis continentur . Quin 
immo licet innumerae , & quafi infinirse fiot mona- 
des, Sc atomi, utpote qua- univerfum mundum ci- 
tra ullum vacuolum reple-r, adeo funt inter fe mu- 
tuo connexas , eamque erficiunt harmoniam , ut fi 
vel una pareat aut perturbetur , totum univerfum 
perturbetur . Prseftabilitum harmoniam , celeberri- 
mum hujus Syftematis paradoxon , ita explicant . 
Anima humana , inquiunt , ita eft a Deo creata , 
ut ex fe ipfa independenter a quacumque alia cauf- 
fa , continnam , & impertu-babilem in fe fuarum 
cognkionum, & appetitionum feriem efficiat : ita 
ut ex prima cognitione , & fiatu caitera omnia ca- 
tenatim confequantur ; in eaque ratio fufHciens om- 
nium poflibilium ciufdem feriei contineatur . Hxc 
humanx ir;entis vis, & indoles univerfas orbis par- 
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tes continua & non interrupta cognidor.um ferie 
poteft percipere , quin a corpore ul!o modo depen- 
dejt, aut ullam ab eo impreffionem accr^iat : per- 
indeque omnia percipit, ac (i non efiet corpus; cor- 
pore enim fublato , eodem modo fe hsberet anima , 
tSr eafdem omnino cognirionr s , ideas, & idearum 
fenfuumque feries haberet , quas inodo habet . Ex 
alia parte corpus humanum ita eft compararum , uc 
propria vi motrice independenter ab alia c?ufTa 
omnes fuas a&iones efficiat , ad eafque per feipfutn 
determinetur , perinde ac fi non efTet anima, a qua 
minime dependet , neque affici , aut perrurbari 
poteft; cum in fe ipfo habeat fuarum a&ionum ra- 
tionem fufficientem ; neque igitur corpus a mente, 
neque mens a corpore afficitur, aut impellitur, aut 
modiflcatur : hac , illac movetur corpus , ambulat , 
currit , fedet, furgit, & csetera hujufmodi peragit, 
quin anima ad id concurrat , id advertat , aut co- 
gnofcat ; eodemque pafto ea omnia efficerentur , li- 
cet abefTet anima . Aoimi tamen perceptiones, co- 
gnitiones , & voluntates in ea enafcuntur , cum 
refpondentes pafliones in corpore exiftunt, aut ex- 
citantur; ita ut non folum coexiftant, verum etiam 
aliac ab aliis dirigi , excitari , & effici nobis videan- 
tur , quin tamen ullum fit inter corpui , & ani- 
mam, illoruniqne aftiones commercium : hxc , in- 
quiunt, eft prasftabilita a Deo inter corpus & ani- 
mam harmonia , licet fefe invicem non agnofcant. 

Hacc Leibnitianac de rerurn principiis do&rirac 
fumma, quam Chriftianus VVolfius , vir cxteroqui in 
Phyficis , & Mathematicis rebus doftiflimus , & plu- 
res alii Germani Scriptores magno parnum ftud'o 
amplectuntur , & propugnant . Hujufmodi fyftema 
ipfa fua propofjtione fatis impugnatur . Prcdtabilita 
harmonia & humanam libertatem tolLit , & Divi- 
riam imminuit, quidquid in contrarium Leibnitia- 
ni clamitent . Deum enim femper neceHitari ad 
optimum , fecundum celebre hujus fententiae efta- 
tum , & rationis fufficientis principium & eft fal- 
ftun , & Divinsc libertati oppofitum . Acerrime 
ea de re decerratum ell inter Leibnitium ex 
una parte , Samuelem Clarke-, & Nevvtonum eoc 
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alia (a). Qui etiam fuadere poterunt fingulas hu- 
jus chartae , calami , & attramenti particulas efte 
animas quafdam, in quarum fingulis univerfum re- 
prxfentetur ? Quid ? Corpus & anima inurbane hoc 
in Syftemate vivunt; quantumvis enim pluriumai»- 
no rum decurfu amico faedere focientur , ne femel 
quidem fefe invicem falutare per Leibnitium licet • 
Sit ifta inter Leibni tianorum corporum , & anima- 
rum inofficiofa ratio ; bona tamen eorum pace de- 
tur, ut catera hominum corpora fociis animabus 
fuas faltem epiftolas fcribant , & commercium ali- 
quod inter fe inftituant, & confervenx. 






( a ) Vide Recueil des divines pteces fur la philof. 
par monf Lcibnits , Ciarke &c. tom. i. 



Digitized by Google 



J^9 

TABULA CRONOLOGICA 

PHILOSOPHI/E. 

NOn inutile tyronibus erit , expoGtam hacte- 
nus Philofophicae Hiftorias SynopGm , bre- 
vi etiam Tabula Chronologica Philofopho- 
rumabfolvere, ut & praecipuas Philofophia- epo- 
chas agnofcant, £: quo *tiam tempore Seftarum 
Principes ,• celebriorefque alii Philofophi de no- 
biliflima hac fcientiabene meriti jnmundoexti- 
terint fecundum ordinem annorum faciilime vi- 
dere poflint. Nota le&ori fuppono prima faltem 
Chronologiae Elementa, ufitatiorefque numerandi 
calculos , ac epochas : alibi jam ilfa omnia tra- 
didi, & fortafTe etiam explicatius iterum expo- 
nam. Imprsefentiarum tempus illtid , quo Philo- 
fophi ante Chriftum natum floruerunt , duplici 
tantummodo calculo computamus , annis fcilicet 
ab xra Philofophorum dire&e , a Chrifti vero 
nativitate online retrogrado numeratis . Polt Chri- 
ftum naturn arram tantummodo vulgarem adhi- 
bere fatis erit ,* cum facillima fit annorum ad 
epocham Philofophicam , aut Mundanam redu- 
clio. Tempora illa , quse amundo condito ufque 
ad diluvium (a ) , & a diluvio ufque ad Thale-J^' o| 
tem (b) effluxerunt, omnino pra-tetmitto; pauca Uf( 
enlm funt, quas a remotiflimis illis temporibus ( b> 
habeamus : eaque nos Ignorantix, Confufionis ,anno« 
& fabulofa tempora , primamque Artium , & Phi-mun. 
lofophia: infantiam nuncupare poffumus . Quo- dl 
niam vero Gra?corum genio , induftria , fcriptis , & JV? 
majori temporum proximitate fa&um eft , ut artes ler / 
longius promotsc , meliorique luce collocatae fue* 
rint , atque ad nos ufque pervenerint : hinc Grarci , 
Thalefque potiffimum primum Grsecias Iumen , 
Philofophica Epocha ftatuuntur. Porro in hac ta- 
bula ad annos nativitatis aut mortis Philofopherum 
parum attendimus ; fed tempus prccipue notatur , 
quo illi maxime floruerunt , aut florere caeperunt . 
Unde non femel fit , ut Phi lofophus , qui prius alio 
notatur inTabula, illi fuerit in mundo fuperftes. 

Tha- 
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Thales , MiJefius , fcholae Jonicac 
Princeps ,natus oliwpiade $5. nun- 
cupatus Sapiens anno 3 olimpia- 
dis 49, unde aeram ducimus ab an- 
no mundi 3420. 

Anaximander , Milefins , Thaletts 
difcipulus , Zodiaci obliquitatis 
inventor . 

Xenophanes , Eleaticai Seclx au- 
clor , licet Anaximandro cocevus 
fuerit , multo tamen Iongius vi- 
tam produxit. 

Anaximenes, Milefius, Anaximandri 
difcipulus,& fucceiTor, Gnomo- 
nis & horolosii folaris , hoc eit , 
Gnomonicas inventor. 

Pythagoras, Samius, fubTarquinio 
Superbo in Italiam venit , obiit- 
que anno 4. olympiadis 70. Se- 
clx Italicse, 8c Metempficofis au- 
aor . 

Heraclitus , Ephefius , Xenophanis 
auditor. 

Parmenides, Eleates , Philofophus 
egregius , Xenophanis auditor. 

Diopenes, Apolloniates , Phyficam 
coluit , & Anaximenem etiam au- 
divit. 

Anaxagoras, Clazomenius , Anaxi- 
menem Afia» audivit , primufque 
Athenis Philofophiam docifit. 

Zeno, Eleates , Parmenidis difcipu- 
lus , & primus Logicae inventor. 

Leucippus , Zenonis Eleatis audi- 
tor y Atomos in Phyficam primus 
omnium, quos fciamus , introdu- 
ftor. 

Archelaus , Athenieniis , feu Mi- 
lefius, cognomento Phyficus , eo 
' quod poit eum Moralem folum- 

mo- 
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modo coluerit Socrates , quem 

ipfe inftituerat . 
Empedocles , Agrigentinus , Philo- j 
' fophus Py thagoricus , & interpri- 

mos chymicos numerandus. 
Meton, Athenienfis , Aftronomusco 

,tempore celebris , qui Sc annorum 

Cyclum iovenit, & folftitium ob- 

fervavit . 

Socrates , Athenienfis, Archelai au- 
ditor : feu Philofophiac Moralis 
Epocha ; floruit ufque ad annuin 
598 A. Chriftum. 

Democritus, Abderita 1 , Seftx Elca- 
t\cx Philofophus , infignis Ato- 
morum patronus : vixit ufque ad 
annos 338 A. C. 

Protagoras , Abderita , Democriti di- 
fcipulus, cujus libri fuerunt Athe- 
nis combufti , & Auftor extermi- 
natus . 

Diagoras, Melius , Atheos nuncu- 

patus, Democriti auditor, & A- 

thenis capite plexus. 
Xenophon, Athenienfis , Socratisdi- 

fcipulus, Philofophus , & Impe- 

rator praxlarus. 
Ariftippus, Cyrenaeus , Socratis au- 

ditor , & fchola: Cyrenaicx au- 

ftor , ac princeps , 
Antifthenes, Athenienfis, Socratis 

auditor, Cynicorum pnnceps, & 

fundator • 
Plato , Athenienfis , Socratis audi- 

tor, Academia» auftor : vixit uf* 

que ad annum 346 A. C Logi- 

ca in formam redafta . 
Euclides, Megarenfis , Socratis au- 

ditor, fcholac Megaricx au<ftor. 
Archytas , Tarentinus , nobilis Phi- 

lofophusPythagoricus, & infignis 

Machinarius. 
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Diogeoes, Sinopfenfis, Antyflhenis 
difcipuhts, & inter CynicosPhi- 
lofophos prjeclarus . 

Ariftoteles , Stagirita , Platonis au- 
ditor, fcholx Peripateticse funda- 
tor : feu Logica , tc Rethorica in- 
figniter promotse: vixit ufque ad 
an. aerae Phil. 261. A. C. 320. x- 
tatis fuae 62. 

Speufippus , Athenienfis , Auditor 
Platonis , ejufdemque Succeflbr , 
& ex Sorore Nepos . 

Anaxarcus, Abderita , Democriti , 
aut Metrodori difcipulus . 

Xenocrates, Chalcedonius , Platonis 
auditor , Sc poft Speufippum per 
25. annos in Academia Succef- 
for . 

Pyrrho, Elius, Anaxarchi difcipu- 
lus , Septicorum auftor, & prin 
ceps . 

Theophrallus , Erefius , egregius Pe- 
ripatetkus, Ariftotelis auditor , 
& Succedbr : vir prseterea in E- 
loquentia clarus. 

Epicurus , Athenienfis , celeberri- 
mx Seftx Princeps: feu Phyfica 
Mechanica Atomorum . Vixit uf- 
que ad annum 270 A. C. «tatis 
fux72. NuIIa veterum fchola me- 
lius Phyficam traftabat. 

Zeno, Cittieus, Philofophus Plato- 
nicus , Xenocratis audiror , & Stoi- 
corum princeps : vixit ufque ad an- 
nnm 262 A. C. 

Hoc eiiam tempore floruit Deme- 
trius Phaleraeus , Theophrafti di- 
fcipulus, vir quidem Sc in Philo- 
fophia , & in eloquentia, & in gu- 
bernanda Republica illuftris • 

Arcefilas , Pitanxus , Philofophus 
Plaronicus, fed Academix medise 

fun- 
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fundator ad annum ufque 239 A. 1 
J C. floruit. | 
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»90 Timocharis , Aftronomi* fcientia 
clarus, eo tempore inter Graecos 
florebat. 

Strato , Lampfacenus , Philofophus 
Peripateticus , Theophrafti audi- 
tor, & fucceflbr per it. annos. 
Lycon , Troas , Peripatetkus , & 
Stratoni , quem audiverat, iucce- 
dens, annis 40. fcholam duxit. 
Cleanthes, Affius, Zenonis Stoici , 
auditor, primufque in magifterio 
fucceflbr . 

Lacydes, Cyrenacus , Academicus : 
Arcefylo mortuo fucceflit, & per 
%6 annos docuit . 
340 1 Eratofthenes, nobilis Aflronomus , 
I & in omnibus fcientiis clarus ^ 
Ariftonis difcipulus, & Platomi- 
nornuncupatus, mortuus eftotfo- 
genariusolympiade 14*. anniscir- 
citer 193. A. C. 

Chryfippus, Solenfis, Stoicus, poft 
CIeanthem,quem audiverat, Stoi- 
corum fcholam direxit. 
Arifto, Ceus , Peripateticus , poft 
Lyconem prsrceptorem fuum Ly- 
I c*o prsefuit. 
Evander , Phocenfis , Academicus , | 2^4 
Licydis auditor , & Succeflbr : 
cum eo tamen Teledes in eadem 
fchola fimul docuit. 
Hegefinus , Pergamenus , Academi- 
cus , Evandri auditor , & in ea- 
dem fchola Succeflbr. 
Diogenes , Babylonius , Philofo 
phus Stoicus , & in fchola Chry- 
fippo prseceptori fuo fucceffit . 
Anno Urbis G. 599. A. C. 154. 
miffus eft Athenis Romam Je- 
gatus . 

Cri- | 
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Critolaus , Peripateticus , Ariftonis | 174 
auditor, 6V fucccflfbr: Roma curu 
Di>gene, & Carneade miflusfuit 
legatus . 

Car.neades, Cyrenaeus , Philofophus 
Platonicus , Hegefini difcipulus ; 
Academiam novam fundavit , 
feu pocius in primaevum fta- 
tum , fplendorem , 8c dogmata 
PJarunis reftituit . 
Hyparchus , Aftronomorum Prin- 
ceps, cujus obfervationes ad nos 
ufque pervenerunt ; plures annos 
poft notatum ad marginem vixit. 
Antiparer , Tarfenfis , Stoicus , 
Dio^enis auditor, & Succelfor in 
eadem fchola. 
Clicomachus , Carthaginenfis], Pla- 
tonicus , Carneadi , quicum do- 
cuerat , per 30. <»nnos ki fchola 
fucceffit . 

Panxtius , Rhodius,PhiIofophus Stoi- 
cus , Antipatri auditor , & Pofi- 
donii praeceptor . 
Oritur Cicero, Philofophus Platoni- 
cus , & Romanorum Oratorum 
Princeps an. U. C. 648, & ad an. 
ufque 711. vitam produxit. 
Philo , LarifTaeus , Philofophus Pla- 
tonicus , Glitomachum audivit , 
illique in Academia fucceffit , quo 
in nmnere focium habuit Charmi- 
dam , ut aliqui exiftimant. Philo- 
nem Romx audi vit TuIIius Cicero. 
Antiochus , Afcalonita , , Philofo- 
phus Platonicus , Philonis difci- 
puhts, & SuccelTor: TulliumCi 
ceronem Arhenis docuit . 
Zeno, Sidonius , & Phacdrus Athe- 
nienfis , Philofophi Epicurei . U- 
trumque Atharnis audivit Tul- 
lius . 

Pof- 
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Pofidonius , Apamienfis , Stoicus , 
quem etiam Rhodi audivit Tul- 
lius . 

Florebat Lucretius elegans poeta 
Latinus , & Philofophus Epicu- 
reus, natus anno V. C. t$6. an. 
vero 700. fibi mortem confcivit . 
Ab Lucretii tempore Philofophia 
Epicuri Romae: magno in plaufu 
efle ccepit. Eodem etiam tempo- 
re vivebat M. Terentius Varro , 
Philofophus , & Romanorum eru- 
ditiflimus . 
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i;6 TABUIA CIlONOLOGlCA 

po?t Sequitur Tabula Chronologica a Chriflo 
Chri- nato ad b*c ttmpora. 

s 

xo Philo, Judaeus. Philofophus Platonicus, ho- 
I mo quidem Eloquentia , & aliis fcientiis 
clarus. Eo tempore plurimi Platonici Ro- 
mae florebant. 
X j Potamon, Alexandrinus, Ecle&icae Philofo- 
phias parens, & fundator; licet alii anti- 
quiores Philofophi huic Setfae viam ftra- 
verint. 

JO Lucius Annseus Seneca, Philofophus Stoicus, 
Neronis Imreratoris magifter : eodem et- 
iam tempore florebat ApoIIonius Thya* 
naeus Philofophus, & Magus. 
go Obiit hoc anno Plinius fecundus, Senior , 
Hift. Naturalis Scriptor. Eodem tempore 
floruit Strabo Geographus , &PhiIofophus 
praeclarus . 

IJO Plutarchus, egregius Philofophus, & Hifto- 
ricus fub Trajano: per haec tempora vi- 
vebant Sextus Empyricus, Favorinus,E- 
[( piftetus. 

aban. jSub Imperatoribus Antonino, &Marco Au* 
140 I relio iEtas aurea Philofophorum Romar, 
ubi Platonici potifljmum florebant Apu- 
lejus, Lucianus, Gelfus. 
Claudius Ptolomacui , nobilis Geographus , 
& Aftronomus Alexandrinus . 



ad 
180 

130 

ab an. 

ad 
300 



33° 



ab an. 



Plures SS. PP^ Philofophiam Platonis co- 
lunt. Plurimi Platonici Chriftianis favent . 
Photinus, Longinus, & plures alii Plato- 
nici. Aphrodifeus, & Ammonius Ariflo- 
telem interpretantur. 

Laflantius Firmianus fub Conftantino M. 
Vir , tefte D. Hyeronimo , omnium fui 
temporis eruditifljmus * & pauperrimu* . 
Eodem Saeculoflorebat Jamblichus , & plu- 
rimi alii Platonici. 

Philofophias & Artium in Europa inclina- 

tio , 
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450 1 tioi cadente Imperto Romano . Ignoian- 
ad tia , & Barbaries graffari incipiunt. 
460 Boetius morientis Philofophiac decus, in Ita* 
5»o lia florebat; aliquos Arillotelis libros in 
latinum fermonem tranllulit , unde Ari- 
ftoteles inter latinos ina^is innotefcere 
cocpit. Per idem tempus Proclus Mathe- 
maticu$,& Philofophus floruit . 
700 Philofophia , & Artes in Europa penitus 
obliteratx fere ad Undecimum Sxcu- 
lum. 

800 Arabes in Afia traduclis ln nativum idioma 
Ptolomari Almageflo, Ariflotelis libris,& 
aliis Graecorum Scriptis , Geographise , dc 
Philofophia? operam navant. 
950 AlpharabiuS| nobilis Philofophus , Sc Medi- 
cus Arabs * Philofophia Arabum per id 
temporis Cordubae legebatur, unde paula- 
tim per totam Europam diffundi conti- 
git» 

Almanfor, feu Rafis , Arabs , Philofopho- 

rum fui temporis Princeps. 
Aboaly Abinfceni , feu Avicenna Philofo- 
phus , & Medicus Arabs celeberrimus , 
obiit anno 1050. 
Avenoes, Arabs Cordubenfis, Philofophus, 
& Medicus, Ariflotelis commentator ce- 
lebris . 

Philofophia Arabum Periparetica a Cordu* 
ba Parilios jam translata illuftratur , Sc 
per Europam diffunditur per Alexandrum 
de Hales , Albertum Magnum , D. Tho- 
mam , Scotum , &a!ios: undeomnes fcho- 
las iavalifi & per tria integra fxcula oc- 
cunavit» 

Philofophia , cV Artes reftitnta?, ac inftali- 
rata» ; ftu Renatus Des-Carres , qui eo 
anno in Svecia occubuit artatis fu* 54. 
Plurimum etiam Philofophiac , & Artium 
Inftaurationem adjuvarurt , Sc promove- 
runt eodem jempore , quo Cartefius vi- 
vebat, Francifcus Bacon , Comes de Ve- 

M 2 rula- 
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rulamio , Petrus GafiTendus, Athanafius 
Kirker , Galileus , Boyle , & alii ; poftea 
vero Ifaacus Nevvton , Leibnits, &c. 
i66% Regia Societas Londinenfis fub aufpiciisCa- 
roli Secundi Magnas Britannise Regis Lon- 
dini ad Phyficam , & Mathematicam prx- 
cipue promovendas fundata. 
1666 Academia Regia Parifienfis a LudovicoMa- 
gno , Franconim Rege Parifiis fundata , ut 
promovendis Scientiis , & Artibus operani 
navaret. 

1699 Academia Regia Parifienfis reftituta, feuin 
meliorem formam redaftafub eodemPrin- 
cipe. 

aban Phyfica Experimentalis ubique fere aut co- 

1700 litur, aut introducitur : Philofophi fenfirn 
ad a Phyfica Syftematica adEcIecticam tran- 

1760 feunt : novac inftituuntur Academi* , ,ut 
Phyficam Experimentalem , & Aftrono- 
miam <Scc. promoveant, Berolini fcilicet 
annoiyio. Petroburgi anno 1724. Bonaniae 
anno 1714. Burdigalse anno 1712. Edimbur- 
gi >HifpaIi in Hifpaniaanno ut alu* ami** 

tam. 




IN- 
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I N D E X 

T O M I P R I M I, 

jr. 

Prima pars , feu Elemenid GetrHetriaf • 

LUficanjc juventuti operis totius nuncupatio, & divt* 
fio. f pac. V 

Vtzuuo ad Georaetriam« Xllt 
Differtatio prajvia. De nttura > feu notione s objeclo* 
origine> progrefTti > prssfenti ftatu > divifionc > & me- 
thodo Geonietrix. XIX. 
f. h Geometria? notio* ibideni 
£ 1!« Origo Gcometrix) & prinit illius epbcha > arque 

XXI 

.III. Georaetri* progteffus > cV aurea illius xtas . XXIV 
. IV» Nova Georoetria; facies % epocha $ & inftaura- 
tio. XXVI 
§. V. Geometri* divifio> & partes» . XXVI II 
p7 VL Geometri* methodus • XXX 
Terminoruni in Geometria famillarlUm eWplicatio. pag. i 
Generalia quxJani ad Georoetriam , Phyficam> & reliquas 
fcleotias neceffaria prarroittuntur • 3 
DEFINITIO Geometrl*. rfW. 
*-» Quantitatis feu magnitudinis . ibid. 
k— Partium alrquot,* y ah'qu4ntd * tuagnitu Jinis JVfr/ hiplici: > 
jqtiimultiplicif > tVc. 4 
k\ationi*s terminorum rationity tationit aqtialitaiir f 
inftjualitatit > &c. * 4^5 
fytiattit Gfomettic* > Aritbmetita 5 mtionalii > /M. 
raticnatit 4 5 
*— Rationis ^«p/* , rr/p/<# » &C* fvbdupld , fubfcri- 
plje * £ 
— . Exponentis> feu quotientiS» 

Modus etprimendi rationts* /£/</• 
DEFIN. proporiionum> termjnorum ipfarum ptoportio- 

num * cVc - 7 

«— Froportionis Aritbtnetit<e > Qro» rtric* , rationum fi- 

milium > cVc. 7. t 

■** R^tionum diflimilium. 'b/d. 
— Proporrionfs continu* > diretl* > cVc. 2 
Modus exprinienJi prsdielas rationes > 6c proportio- 

ncs . /tW 

M i DE- 
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DEFIN. Proportionis OrJ/nats , Ptrtnrbattt . 10 
^ V/re/ldf % I»vrrj'jf y Compofita . 10* li 

— Rarionit dupllcata > triplicata , &c* fubduplicat* . 

Dlf ritnina rarionum dupla y & dupllcata^ &C. 
AXIOMATA univerfalia omcem magnitudinem fpe- 

c"tantia • Pottulatum* 13 
rROP., feu theoremara evidentit > & unlverfalia ex 

5 £u li iis !ib. defumpta • 14 
PROPOSITIO L Si Magnitudinta quxcuoque M > N > 

&c. 

PROP. LL Si magnitudinei M|N| ibid. 
PROP. IIL ibldL 
PROP. IV. ihidL 
VROP. V. Si fingula anteced. A, B. C> &c. ibid^ 
PROP. VI. Mat;nitudinea quaecunque func inter fe, uc 
earum pariei fimilei. 15 
PROP. VII. Ratio argumentandi ptrmut ando * ibld^ 
PROP. VIII. Rario «rgumentandi Invtrimdo . ibid^ 
PROP. IX. U COR0LU Ratio- argumentandi campo- 

nt"do. 15. 16 

PROP. X. & COROLL. Raria argumentandl dividtn- 
do . UL I 7 

COROLL. II. Ratio argumentandi convtrttndo \j_ 

PROP. XI. Racio argunieniandi ab aqualltatt ardlna* 
ta. ibid*. 

PROP. XI L Ratio argumentandi ab ttquajitatt ptrtur- 
bata * lt 

ELEMENTUM PRIMUM. 
DEFIN. Pun&i Geometrici > & lineae Geometric*. I 8.1 » 
Linez reclje > mixta y cmmaXy cittcularitx. diametri > ft- 
midiamtirl y cborda > ftgmtntl + IQ> 
wm * Sunerfniei y plana y curva > tni x t<e. fca 

— Cl*cuti y ftmiclrculi y conctntricoruta > txctntriccru tn x 
tangtniium > fecaniium „ ibid. 

Modus exprimendi gradus^ minuta prima> fecunda > quicf 
iita fint. ikid* 

DEFIN. Angult > apicit > lattrum v anguli rtcliUnti % c«*~ 
vilinti y mixtilinti k u 

Angulcrum mcnfura, anguli fimiles> cVc 

DEFIN* Anguli rtcli y acuti > obtufi y ad WtiCtm tpptfito- 
rutn > frgmentl communlr 2». 
■ Linearum parallelarum> obliquarun>> angulorumalrer- 
noruni > &c 

Axioouta quantitatem expeelantia» *j 
Comnuanu an^uiorum rccloru; > uienfura> & maznitudo . ibid* 

Pa- 



I N D E X. i*r 
Foftulata Geometrica. 24 
PROP. L Singula pun£ra reclz perpendicularis ab extre- 
mitatibus ie£tx > quam perpendiculariter bifecat 9 zqua- 
liter diftant 9 & fi «qualiter diftent > cVc. /£/*/. 
COROLLAR. I. Unka tantum perp. ex dato pun£loex- 
tra datam re£tam> &c^ ib*d. 
COROLLAR. II. Una. tantumr pcrp^ tx dato pun £lo in 
data re£U> cVc. 15 

PROP. IL Re£ra ad afiam perperrdicularls ulterius pro- 
ducla etiaro eft perpendicufaris. ibid. 

PROP. III. Si duo pun£U re£ra? alicuius acqualiter feor- 
firo diftent ab extremis alterius rt&ar y fingula omnia 
ejufJem puncla arqualiter ab iifdem extrerois diftabunt i 
eritquei &c. ibid. 

PROP. IV. Re£U perpefldicubris eft onrnium bieviffi- 
ma | &c. 26 

COROLLAR. primum, iM*. 

COROLLAR. fecundum. xj 

PROP^ V. Dux rctt* ad tertiam perpendiculares > funt 
inrer fe parallelx. ibid* 

COROLLAR. Rectx Ci tcrtiar funt parallela? »• inter fe 
funt parallelae. ibid. 

PROP. VI. Contatlus circulorum fit rantum in pun- 
Qo . ibid^ 

PROP. VII. Retla perpendicularis ad Chordanu eani- 
que bifecans > rranfrt pcr centrum * & viCiiTira. iff 

PROP. VIII. Diamcter eft oronium chordarum m.r;i- 
ma : Ceterarum cVc. 29 

PROP. IX. Si expun£to intra circulum r ied extra illiuar 
centrum plures re£ts ad circumferentiani ducantur , ma- 
xitna erit tranilens per centrum , fitc. iM* 

COROLLAR. Ex quocumque igitur puntto , 8cc. ibid. 

PROP. X. Si a puntlo extra circulum plurae lineac reels 
ad circulum ducantur , minimaerit* quat produtla tran- 
fn per centrum .* ccterarum» &c. 30 

PROP. XI. Si recl* circulum tangat r &C. ibid. 

PRQP. XII. Inter tangenrem, & periphasriam duci non 
poteft alia tangcns per idem punclum maximi ve- 
ro r &c. ibid. 

PROP. XIIL Omncs anguli y quamvis inrTniti » ab- infi- 
nitis rettis fupra eamdem reaaro cadentibus in eodcm 
puntlo etfbrmatii funt duobus reclia atqualcs : omnea 
vcro, &c 31 

COROLLAR. Anguli ad verticcm oppofiti funt «qua- 
le*. ibid. 

DEFINITIO Hnus anguloruro, aut arcuuro. 3* 

M 4 PROP. 
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PROP. XIV. Si obliqua duas paralielis Tccuerit > erunt 
primo> &c. fecundo, &c. tertio, &c. ibi** 

PROP. XV. Antecedenti converfa. 33 

DEFINITIO Anguli in femidrculo > Anguli io fegmento* 
angulortim fegmento i anguli ad centrum , anguli ad 
ripbariam y anguli infcriptiy & circumfcripti . 33. 34 

PROP. XVI. Angulus fegmentl habet pro roenfura di- 
midium trcum ejufdem fegmenti. 34 

PROP. XVII. Angulus ad circumferentiam habet pro 
menfura dimidium arcus > cui infiftit > eftque proin- 
de , &c. 3 5 

COROLLAR. Omncs anguli ad circumf. in eodem arcu 
infiftentes funt asquales. iM» 

ELEMENTUM SECUNDUM. 
De Figuris Plaois * eorumque proprietatibus . 36 
DEEINITIO Figur* Plana , 1(eclilina , Curvillnea , 
Mixtiline* , Hffularit , Irregularir , ibid, 

— Perimetrij Bafit , verticit) Altitudinit Figurss . /£/</. 

— ALquilatera > ALquianguIa Trianguli T(eclilinei > Cf/r- 
vi/inei, Mixtilinei^ Jfofcelit > Scaleni , reclanguli , 
clanguli > ebrufanguli > hypotbenufa • 37 

— Figurss quadriiater* re&ilineac > Quadratl , I(eclangu* 
li > t^hombl > f^omboidls , Parallelogrami > Trape- 
lii. 37- 3* 

PROP. XVIII. Omnesanguli cujufcumquc trianguli recli- 

Iinei>funt asquales duobus rec"lis » externus autem &c. 38 
COROLLAR. I. Summsc angulorum omniuni triangulo- 

rum funt ssquaJes. 
COROLLAR. II. Si duo triingula> &c. /£/V. 
PROP. XIX. In quocunque triang. majus latus majori 

anguio opponitur, & viciffim. 39 
COROLLAR. ln quocunque igitur triangulo > &c 
PROP. XX. Si duo triangula habuerint duos angulos 

«quales > & latcra «qualcs angulos comprehendemia > 

&c. /W. 
PROP. XXI. Duo triangula fibi niutuo equilarera > funt 

etiam asquiangula „ 40 
PROP. XXII. Diagonalisdividitquadratum,&c in duas 

parres asquales &c anguli oppofiti funt asquales, &c. 40 
PROP. XXIII. Quodcumque Polygunum regulare circu- 

lo infcribi poteft . 41 
COROLLAR. Quodcunque polygonum regulare in trian- 

^ul.i *qua?i.i asquilarera dividitur # ibid* 
PROR XXIV. Parallelograma habentia camdcm bafim , 

& xqualcm altitudinem funt aequalia. 4* 

CO- 
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I N D E X. 183 
GOROLLAR. Triangula quaccumque sequalis bafis , & 
altitudinis funt asqualia. ibid. 
PROP. XXV. In triangulo re£ran<>uIo quadratum hypo- 
thenufst duobus aliis fimul zquale eft . 43 
.Modus dimetiendi planas quafcunque fuperficies , quadra- 
ta > triangula > parallelograma > polygona > circulos 1 
Trapeiia. 4 3» 44- 45« 46 

ELEMENTUM TERTIUM. 
De Planarum fuperficierum fimilitudine > & proportione- 
DEFINITIO Figurarum fimilium> fegmentorum, & arcuum 
fimilium> &c. 47 
LEMMA Fa£ta quascumque rationem Inter fe habenc 
conipoilram ex rationibus quantitatumproducentium . ib. 
LEMMA Facla quxcumque ex magnitudinibus^ asquali-^ 
bus) & aliis inaequalibus produ&a funt inter i e , ut 
magnitudines inzquales . 4S 
PROP. XXVI. Ratio patallelogramorum habentium eam- 
dem bafim, & altitudinem. 49 
COROLLAR. Ratio triangulorum asqualis bafis> aut al- 
tltudinis. /'-.■'.■/. 
PROP. XXVIf. Ratio cornpofita parallelogramorum. *b* 
PROP.XXVIII. Parallelograma bafium, & altitudinum 
reciprocarum funt aequalia , & vkiffim. 50 
COROLLAR. I. Idem demonftratur de triangulis. 51 
COROLLAR. II. Si fint 4 linea; proportionales > TG+ 
elangulum extremarum asquale efl reclangulo roedia* 
rum . 51 
COROLLAR. III. Si linea? proportionales fint 3 re- 
Qangulum extremaruni zquale eft quadrato dimidiae . ibid m 
LEMMA . Si tl£\x parallelz obliquam in partes aequa- 
Jes dividunt > zqualiter a fe mutuo diftant> & vicif- 
fim . 5 z 

PROP. XXIX. In trians>ulo quocumque re£ta uni late- 
rum parallela alia duo latera fecat proportionaliter > & 
viciflira. ibid m 
COROLL. Triangula quxtumque aequiangula funt finiilia* 
6cc. 1 i. 53 

PROP. XXX. Si in triangulo re£tangulo ab angulo re- 
£lo dimittatur perpendicularis adbafim> fient duo trian- 
gula inter fe> & toti fimilia. ibid, 
CoROLL. In eodem cafu pcrpendicularis efl media per- 
pendicularis cVc. 54 
PROP. XXXI. Parallelograma fimilia habent altltudines 
lateribus homoJogis proportionales . ibid m 
COROLL. I. Idem demonftratur de triangulis fimili- 

bus . titd* 

CO- 
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CORQLL. II* Parallelograma fimiiia» itcm Bc tHangu- 
& c ' ^ UDC u _ c q^aJrata laterum homologorum. 55 
PROP. XXXII. Triangula, in qua? poiygona fimilia 

dividuntur* funf fimilia. *M* 
COROLL. L Poly^onorum fimUium ambitus fnnt jntcr 

f m lintfula latera homologa . 56 
COROLL. II. ^zcumque faguras ptanx fimilci funt in- 

ter ( 1 1 ut quadtata latcrum homologorum . ibfd. 
COROLL» III. Figurse qu*cumque regulares fimiles func 

intcr f g > ut quadrata radioruni circulorum» quibus in- 

fcribtintur. 57 
COROLL. IV. Circulorun» peripherie funt intcr le, ut 

radii ,* Circuli vero> ut quadrata radiorum. ikid* 
Alocius mveniendl rationem intcr quafcumquc figurat firnk 

les dat3s> ,__ 

ge&jOj & Coniparatio planorum inter fe. /,w</. 

DEFIM. linejt perpendicularis ad planuni obliqug) ang:i« 

li inclinationis. 5 *- 5 9 

— Plani ad planum pcrpendicularjs» obliqui paralleh. 59 

— Planorum inclinat ionis . 

TROP. XXXllL Communis planorum feclio & linea re- 

PROP. XXXIV. Du* reft* pcrpendiculares ad planum 
funt intcr fe partllel*. i$id» 

PROP. XXXV. Si dua* recla? funt imer fe paralleU 
atque carum una fit ad planum perpcndicularis 1 ctiam 
altera &C. *M. 

PRQP. XXXVI. Afe eodero punao unius plani unica 
tantumodo ad di£lum planum perpendi-cularts cxcitan 
poteft , 01 

PROP. XXXVIL Ex quocunque puncto extra planum 
unatantum perpendicularis ad planum duci poteft. ibid. 

PROP. XXXVIII. Reaa erit perpendicularis ad pla- 
pum> fi fit perpendicularis ad duas recias in co P^ an y 
per puncrum incidentiac ducias . ib*d. 

PRUP. XXXIX. Si recta aliqua tucrit ad duo » v el 
plura plana perpendicularis > ea plana crunt paralle - 
la . 

PROP. XL. Sj reaa aliqua lit aJ planum perpendicula - 
ris» oninia plana pcr illam reflam duch >. cruot ctiam 
ad idem planum pcrpendicularia- 

ELEMENTUM QJJ ARTUM, 
De Superhcie > Prolupditate > Proportione > & "Menfura 
Corporum . 

DEFIN. Corporis Geomctrici : anguli folidi, 63 

— Cor- 
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I N D E X. is? 
Corpornm regulariutn fimilium > Jaterum homolu-o- 
rum. ibid. 

Pyramidis re£tae > obliquat > illiua bafis > altitudinis > 
axis > verticij . G_j. 64 

— Pyratr.ldis triaogularis > quadratac> poligong : Pyraroj-. 

d»s conic.c &c. fi^ 

Cenefis Pyramidfs cujufcumque > aut conj. ih*d. 
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A D D E N D A 

A D EPISTOLAM N U NCDPATORIAM» 

E Xpofitam voluminum feriem ic ordinem , quam 
in generali totius operis divifione fuperius in- 
dicavi, non ita mihi ftatui,ut nihil inilla inverten- 
«lum deinceps cenferem. Re iterum perpenfa , pru- 
«lentioris confilii eiTe exiftimavi integrum opus , fer- 
irata alias argumenti divifione , ita in duas partes 
«liftribuere , & volumina ordinare ,ut prima quidem 
totam Philofophiam naturalem , fecunda Rationalem 
complefteretur ; quae quidem & facile feparari pof- 
funt , duoque veluti diverfa opera efficere , Sc in 
unum tamen idemque corpus deinceps reduci . Eo 
confilio Philofophiam Naturalem 7. Tomis compre- 
fcenfam modo damus, Rationalem poftea daturi. 
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